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rk rtwa^iavasiKit « 'ittiS^aprniile . Svrft. 

■Pnerii etrumque «etsii unfet \ P/«?^'««iif* 
nire J>ai Siaibematiaii ^feiflinasY^ti am^ 
toMm pneptriiwt, i^setMi^ ,:mI -.ipfl .ii^ , 
Piil^fiitm etpe^endtm i^iKt rtUttar, ■ \ 

Theo SmytnaiciM .Oe» . - ■ . 




l^^giF/l-i ':H Builideil Ekmemit . 
^^^1 cvcbrh ticeurtant Profi/tie' 
, ^fe^f 1" paulH^ ffelixlui , ittque 

■ tat , quile negetiunt; pferi/pe ita fd- 
'teffiint, at vel ad Gtmnetrim animam 
fie^ eottverraut, vel Jt ad difciplintte 
ipiks Radimn alacri fQftaffe Wtrnefe 

■ mtiileriia tpiuUi pef eperis -Hiputi ■ 
. iilt etntimi ffafidieque dfeSi, ! ftf 

jieftD ttinete fiilettit decliiuirei inrt 



idcircb optabatuf TraSatas aHqi/it m- 
ie parvus , Tyronumque captui ficconnt- 
4atus,qm & iongims Euciidh dmotM 
firatioaes eontraheret , & quod fihiprn- 
batidum , aique iTivemendinn propewerety 
meridiana iuce clarius exhibcret. ytrum- 
^ue verOf ni failor y iti boc TraSlatu 
me arbitrorpra^itiffe. Nam ea in bre- ■ 
viius Coroi/ariis foivuntur ^agim Vro- 
Jiiemata , & Tbeoremata dmonfirantury 
quae apud Euclidemproiixo indigent ra-^ 
tiocinio ; ac praeterea cum ferme ubi-^ 
qiie Propo/tiiones ita muiuo fint eonne-' 
xae , ut vei immediate una ex aitera in- 
feratur, vci ex confe3ariit eius fluatj 
omnis, demonftratio nitida piane erit , 
Tyronumqae captui accomodata> Id de-, 
mum cmmodi ex hoc tta^atu celHgi 
etiam potefi ^ quod nempe in npngi^ 
lis Vropofitienibus principia Gtotnetriae 
PraSicae demonfirantHr , in SchoiHs 
verh , quorum non exigua copia eft , ab- 
firaSae PropoftiotfesEnelidis Agritnen- 



vir 

JfraSy Aftronomiae , atqne Mechanicas 
appUeantur ^ ut hde fciant Tyrones^fi 
earam ope, ac beneficio ioeerum 
diftantias nofcere , inaccejfas altitudi" 
■ nes menfurare , atque agroram areas , 
& foliditates cerporum invenire. 
• Hic autem Tra^atus in tres divi- 

xft.partes.^ quaram priioaiRi^ram. 
inftrf^ianes tum inter fe , tk^ e*fam. 
eum Cireulo contempiatur , praecipua-^ 
que Figurarum planarum fjtfnptma-, 
ta.y atque areas comprehendtt .,/» alte- 
va vtYO pdric o6lo prtiporiionum Regu-. 
lae explicantur , quihus tota ferme Geor, 
metrarum Diak^isa eft innixa ^ exhi- 
hentarque ReSarum^ & Bgurarum. *- 
tiam .fmi/irim proportiones tef". 
tiam partem quod fpe^at , ea de P/a- 
iiorum occarfu tam inter fe , tvim eum 
Lineis Re^tis agit , Corporumque fym- 
piomata , menfuras , rationemque mu- 
yfuam eontemplatur . 

Tandem eum noftra haee methodus 

.■■'] - 



vm 

(7^ Euelidea maxime tlijlet.f necrjfui^. 
fkit^ at ordo Vropojitionim BuelidK^ 
^a^te in ^afUfi citari foknt , ^mt\t 
mtrterttur . QuaTe tie quid incmmo^ 
di patiantttr qui bifie elementis ope~ 
ram navanty Elenchum Propojftionum 
Euclidis ad huius TraSlatus ealcm po* 
Juimus , Mt locus , ^uem habent fingu- 
lae in hoc libro-,.m» i^ ociili fonf^» 
fhitur' iiemini auten mirmn videri 
dehtffiquaedam Propofitiones EucHdis 
ftt hos Tra^atu fuerint praetermijjae ; 
mvimus namque illas nuUum ferme ha- 
here ufum , neque ejfe in nofira methodo 
neceffarias . Quae omnia cum in fiudiO'-. 
fii luventutis commodut^ fuerinf 9 jtf- 
bis exeegitata, hnip^ fxeipietida efi 
eonfidimtj ac f^amutr 



?ARS 



PARS PRIMA 



PB FIGVRARVM PIaMARVM 
S-TMFTOMATIS, AC MENSVRIS. 

C A P V T 1. 

De frimipiii Geomtriae, 
Dbfinitio I. 

Eometria eft lcientia magnitudi- 
num quatenus funt undique teri 
minacae, rolidoruai nempetfa- 
periicicruin , & lineaium. 




2. Cum Geometrae fcopus Hc magnitudi- 
nes dimetiri, hae teTminaiae utique elTe de- 
benc; mens quippe humana quae iinita efl» 
nuUo niodo potefi iafinitas magnicadines men- 
ftjrare. 

■ A 



D e F 1 M 1 T 1 O II. 

], StliJam c& magninido in looguin , U- 
tum , & profundum . exienfa , 

SCBOLIO». 

4. QaU maBoitudo AH extendimc iuxtf 
' longitudiaem RS. iazn ladtudinem RO, & 

iuxca piofunditatcm fivc iiltitudinem RA ; 
Dtique ipfit in loi^m , latHm , & profun< 
dum exten£i eft . aiijtK adco erlt ( > ) fo- 
lidum. 

D E F.I K I T I O Iir. 

5. Superficies ell folidi tetminus, leu ma- 
Snitudo in longum tantum.St latum extcafa. 

S c 11 o t 1 o N. 

6. CuQi Iblidum idem AH Iit undique ler* 
minatum, habcbit pro tcrminis fupcrlicied, 
five facies lacerales AS , FH, VO, LR, 
una cum Gipreoia LF , inlimaque OS , quae 
longae quidem, ac lacte func; non amem 
piofundae , alioquin. uon folum cermini , fed 
panes gnoque elfelh: fotidf AH . 

O B F I 9 ] T >;» 'tV, 

7. Lin(a elt teiminus fiiperficiei. fta mtr- 
gnicudo in longum tatKl|lm exicnfat ' 

ScBOLlOH. . 

E. QQoniam fuperficieS AS, FH, VO, 
LR, 



Digilized by GoOgle 



Geometriae J 
LR , LF ,0S func finicae ,utiqiie caram quae- 
libec ur LF, habci pro lerminis lineas AF, 
GV, VL , LA, quae longae quidcm func , 
led non lacae; alioquin non termini foluob* 
fed parces quoque eCTcnt fuperficiei LF< 
D E F I N 1 T I o V. 
<). PitnSum eft terminus lineae , ac proin* 
nnlla pracdicum excenfione. . 

S 0 R o % 'I e et., " ■ 

10. Quia finttae funt lineae AF. FV, VL. 
LA , utique illacum quaelibcc ut AF , pro 
tero^inis habcc punEta A & F , quac longa 
elTe non polTunc ; alioquin non folum cer- 
mini, fed partes quoque cflant reQae AF , 

PSFIMlTIO VI. 
ti. Linea AO dlcinir «vAr fi .mimma Jic 
'omaium lincaniin babeatium ■eofSeai.teciat- 
m» A & O. 

Co&OILAAl^M % 

itt Quare 11 1nter omn«3 'lineas AEO. 
A.SO, AO &c habentlnin- eofilMB' teuniaos 
' A & O , una AO brcritace caecerit antc- 
cellac , haec linea refta erit . 

CoROLLARivM n. 

11. E^o » panfto ad punQum unica tan- 
t6tB rcm» linca dsci poccft , qaipp* intei ' 

vkaec punfta nnica unidm lioea .omniom.bre- 
Viftna elTs poceft . A a 14. 



4, PabsPriha 



COBOILAKIVM III. 
. 14, Cnm 8 punQo ad punEhtn unies tan- 
t&m TtSta linea duci C < 3 ) poSit , fequitar 
duas re&as pcr eadecn duo punfts xaiv 
&is, mutuo coincidere. 

COKOLLARIVM IV, 

1$. Duaeergo reStae fpatium minime clau- 
dnni. Vc enim duae lineae veluti AEO, 
ASO fpacium claudanc, ambae tranfire de- 
benc per duo pDD£ta A & O quin nmitno 
c<Hncidant, quod duabus le&ii lincis CQHTO- 
nirs non ( 14 ) f>oteft . 

COEOLLABITM V. ' 

1$. Ad fpacium ergo claudendum trcs fal- 
rjg. j. tem necelTanae funt re^ae AF, FE, AE , 
quarum una quaevis AE ininor eric fum- 
ma reliquarum AF > FB > nam re£ta AB bre* 
vior (u) ertc inllexa llnea AFE, habent» 
eo&leni tctniinos A & E. 

D E p 1 H 1 T 1 o VII, 

17. Phnum feu Mmm fapir^etts eft bre- 
vifiSina omnium habcniiuTn eoMun tacminos. 

D B f I s i T 1 o vm. 

18. Angulus pUaus reSilintus eft duarunt 
re&arum AB, AC in plano mqtuo fa tan- 

'^'^' gentiifm, alterius ad altetam inclinatto.Pun- 
^um A angaU vtmx diGiinri re3a« vero 
AB,. 
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Obokbtkiak. > 
AB. AC eiudem crura, auc laterM appcl^ 
laotur. . 

CoKOLLAIllVH I. 

19. Igitur «adem ciurum inclitiatione ma- 
nenie , nec augetur , nec minuitur angulus, 
quamvis eiufdcm cruca, vei latera augean- 
tur, Tel minuancur. 

COROLLARIVU 11. 

10. Equales crgo erunt anguli EAC .FOR.j;. 
H dum libi vcrtices A & O mutuo impo- 
nuntur. cnira AE , AC coincidant cum cm* 
TibusOF,OR; lunc enrm crura anguli utriuC> 
que func acqualitci ad fe inviccm inclinata. 

COBOLLARIVM III. 

si. Si vero dum fibi imponuniur verti-gj 
ces A & O, crus quidem unum OF coin- 
cidat cum AE, fod rcliquum crus OR ca- 
dat intra angulum EAC, hic anguius ma> 
ior eric altero FOR. 

D E r 1 N 1 T 1 o IX. 

11. Re£la RA pfrpendicularis cft ad alism 

CF , quando in ipfam incidens facit hinc * ^ 
Hi ind« aequales angulos RAC , RAF . Hi 
autetn. anguli vocantur rr^/. 

Coaol.L AftlV Ht 

. «3. St xtSti RA fic perpendicnLuis ' ad 
^liam AC .xe£Um , fen & re&ns ( ) fbe- 
A 3 ' [ic 



xic «ngnlns R&Ci.pioduaa CA ad S, no- 
vus angalus RAF acquabitur RAC. 

D B r 1 N I T j o X. 
p. 14. Angulus acutiis dititur, qui mitior c(l 

te&o, uc EAC i obiufai aucem , qui re£to 
Kuuor , ut £AF . 

D £ F 1 » 1 T I O XI. 

ij. Difiaiiia punfti a linea reaa , eft li- 
nea breviffima omnjum , qiua coc tllo ai 
haac dvei polliuc. 

D E F 1 K 1 T 1 O XU. 

_ , 1& Lineae re&ae AR, CF dicannir na- 
nio pareUeke, fi in eodem plano iaecnces , 8c 
utrinque in infinicnm produflae , eandem fcm- 
pec tiifiantiam fecvpnc incec fe. 

CoaoLLABivu I. 
27. Ecunt ergo paralklae AR , CF , fi pon- 
&A fingula unius AR eandera fempec i^i- 
que diHanciam fcrvent ab atta re£la CF . 

COROLLARIVM II. 

18. FaraJleUe iglcur AR , CF nnnquam 
powiunt convenire > alioqain non eandem 
iduque Iiaberenc diftantiam inier fe. 

V-t F I W 1 T I O XIII. 

tp, Superficies quae una , vel plunbtls Ii> 
neiaundiqitc terminatur» fff «r<> dicitw,qiiaft 
rr* 
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O U t T.R t A B. 7 

reSilinta qiudem ecit , fi lineiw terfninantes 
lint reaa». carviUm* va^, fi curvae. 

D E F l M 1 T 1 « XIV. 

30. Circuiat ell figura plana unict emiif.^^ 
Iine3 comprciienfa , quae vocatur circumfe- 
renM , ad quara omnes rcftae Uncae CA , 
CS, CH &c. a punao medio C quod «b- 
trum dicitur , duaac , aequales funt incer fc . 
Hae aatem aequales rcSae radii • v«i ft- 
midiametri circuU Dungupantuc. 

COROLLARIVH I. 

ji. Igitur circumferentiae idcra eentrum 
hafaentes, vel fibi invicem nunquam occur- 
ronc, vcl fi occurrant , mutuo coincidant 
oportcbii . Nam C circUmfcreniiac radioB ha- 
beant inaequales, illa cuius minor ««' 
dius, tota inrra tcliqoam c?det.cUiUi radiM 
maior efl , ideoqua Cbi invicem noa MCUt- 
rent . Si veto circumferentiaa aequales ha- 
beant radios , tunc ambae a' eommum cen- 
tro aeque diftabunt, ac proiade inutuo cmii- 
cidant oportebit . 

COROLLARIVH IL 

'' ji. Duae igitur circumfcrentUe ita liM 
'occutrentes , ut non coincidaot, commurte 
centrum non habentj nan» fi haberent. un- 
que Gbi miitgo ( ji ) non o«»rcerenc , vel 
acnbae mutuo.ca^ciderenl. 



A-4- 



Cos. 



COSOLLAKIVX III. 

SJ. Qoare ciienU ft feeaaiet. aut etiam 
BiQtuo cangsBteSi coinmune centrDm non 
liabent . 

D B T 1 « i T I o XV. 
34- Linea re&a AH per centrum circuli 
Fig.f. do&at & ad circnm&reDtiam uccinque cer- 
mitiata. digmeter dicitnr, quae circulum* & 
cireamfereaiiam in dnas aeqnales dUidit par- 
tea, 

D e » I N I T 1 o XVt 
35. ReQa SH ad circnm&rentiam atria- 
qiie terminata, &d non per centnwi traic- ■ 
.a», vocatur charda circuli, fttbienfa . 

D E 5 I s 1 T 1 o xvir. 

35. Circuli arcus cft pars quantalibet cir- 
Cumfetentiae i gradm autem cH pars eiuf- 
dem tercentelima rexagefima . Singulbs gra- 
dus partimur tn 60. aequales partcs diaas 
mnutM prima , & quodvis minutum in 60. 
minuta feeandg, atque ica femper . Qiiar* 
circumferentia erit graduum jtfo., dimidia 
vero circumftrentia giadunm 180. .'quadraos 
demum gtadunm jio. 

D 1 F 1 F 1 » I o xvni. 

37. Portio. circoli SHV. comprehenfa a 
chorda SH, & vca 5VH, dicitur fieaea- 
tam 



Ghohbtkiae. 9 
Mfl aceiili. Segmentum SHV , quod remi- 
eicciiki ininiU eft • vocatuc fegmentutm mittui , 
r^onm vero (egmenium SHA feimentum 

«MMV. 

D B f miTio ZlXi 

i%. Aigulus ai cireumferentitm eft» emus 
Tertex. & cnica ad ciccumfeccotiam ciccall ''f- f 
terininaDcar , veluti eft angulus AHS . An* 
galus vcto ed centrum eft ille > coius vec- 
tex ia centio circuli eft, ccnta autem ad 
circufflfercntiam cicculi lecminantar, vclMi 
eft angolus ACS. 

DBFtHlTlO XX. 

Re&a LO cicculum tangit in A , G tiz,- »■ 
ita ipE occuirac , uc excra circulum tota 
cadat. 

D B F 1 M 1 T 1 0 XXI. 

40. Ciceulus ACF alium ARS inias tan-rit lo. 
^t, & iu illt occucric, uc totns intra ipfam&-g.ii. 
eadn > Ciccnlus vera ARS alium OSE exira 
"ngii , fi ita illi occuriic . ut totus eztca 
iplam cidKe. 

Db Ti KiTio xxir. 

41. Triangulum rectilineum AFE eft figu- fig, 
ra ciibus tc&is lincis tcrminata , quae eiuf- 
dem laiern dici folent ■ Haec aucem latcra 

li aeqaencac ■ tciangulum dicicac ne^tttlate- 
rnm » fi duo tantam lacefa fini aeqoalia , 



lO 7 A R a F ■ J M A. 

mangiWum vocatur ffifetUti demum- S. la- 
tera omnia fuerinc inaequaliat crUnguIain 
ftttlcnum dicitur . 

Dbfinitio XXIII. 
41. In quovis triangulo AFE laius AE 
id quod terminancur crura FAi FE , dicuur 
tfft^ttim angulo AFE . 

Definitio XXIV. 

4J. Triangulum reSangHlum iilud cft , quod 
unum angulum reflum habeti obsafangulua^ 
vero. quod unum obiufum tiatiec i denique 
Mtutangulum appellaiur , guud tres angulo» 
acucos liabcc. 

DlFlNlTlO XXV. 

M. 44. Re3Mngul0m AEFC eft Jigura quadri- 
latcra, quatiior . angulos re£tos tiabens, 

Depinitio XXVI. 

fig.1). 45- Qu^^ftuin RCLH cft (igur.-) quadri- 
latera , acquilflccra, & rc^angula. Refta au- 
cem RH dici:ur quadraci Utus , auc radlx ■ 

Definitio XXVII. 
Fij. 14. 4^- ^hmhits AEFC efl figura quadrilatc- 
ra , aotiuiUceia , aon autcm re£tangula . 
Dbvihitio XXVIIL 

m. 1(1. 47* Rl^sBiiudet ALSO ell figura quadrila* 
pera , non reftangulai luera appouta AL; 



QS , nec noa AO , LS aequalia h^cH'* 
Definitio XXIX. 
43. Paralieltgrammttm cQ liguta quadrila- p,-^ ,^ 
ccra AEFC, cuius bina oppoli» IatcraA£, 
CF , icemque AC, EF func mutuo par<l- 
Jela . Re£la aucem AE per angulos oppoS'^ 
tos <lu£ta , appellatur Dlagonalii . 

DBFINITIO XXX. 

49. Figun CRHL dicttnr circolo //rAM-Fig. 
feripta, fi fii^nU eius lateta -oitadani <■■■»• 
gaat. 

Dkfinitio XXXI. 

50. Figura AEOS circulo «11 inftrip$s , 
oniQcs ciafdem anguli fuerint in circumfi)- 

lencia , 

D&FIKITIO XXXIL 

51. Figura palygana efl, qiiae pluribas quaia 
quatuur lateribua terminatur . Si latera fiie> 
rint quinque.rex, feptem &c. figura Pen^ 
tagonam, Hexegonam , Heptagenum 6rct did 
folec . 

DlFIMlTlO XXXIII. 
5j. Figura polygona eft rtguhris aot 
i£iMr«,quae asquilaccra, & aequiangula efll. 

. Depi;«itio XX3CIV. 

■ 55> MenfaTM Itaeaniiii eft' F«fta linea ar- 
bi- 



bitruiae longitadinis in panei niaores pro 

lubito dividenda . & fubdividenda . Dirtdi- 
zut autcm hodic a Geametris in decem ac* 
quales parres, quas pedes dicunc , unde ip& 
decempeda , aut etiam pertica appellatur. Pes 
fubdividtcur in deceoi digitos , dtgtius in de- 
cem lineat, & iic porro. 

SCH0I,10H I. 

54. Menfurae longitudo , atque diviHo non 
cQ eadcm apud omncs . Aliquas cclebrium 
menfurarum rariecates cxpoaecTabuUfequens 
in pariicutis illiurmodi , qualium Pes Regiui 
Parilinus ell: I440. Contincc is nimpe li. 
digitos, digitus 12. lincas , linca lo. parti- 
CUlafi, ideoque pcs integcr parificnfis coa- 
tinetHC particuUs 1440. Paffus eft pedum s . 
& Mil/iMre e& pafliium 1000, . . 



Pi, Regio. 
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Cubitu) FlDKQtmut 




Raminui 
Rheuioui 


1310. 


BcKbiuni Floienlinum Agrl 
BtKhiDin SoKDfe 


1430. 


LoDliocafis 


I3;t>. 


Bnctinni Ufdiokncafe 


ii6S. 


Suslci» 




Bnchinm Fumenic 


141|. 






BmlhlaDi BDOoiiicpfe 




BMKminfii 
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SCMOLIOM IL 

SS. Stevinus omnium pnmus fuit,'qui uc 
facilior calcnlus redderetur > decimalero di: 
vinonem meofurae in geometcia pra£tica u- 
furpavit . Vfus camen huiurmodi divilloniB 
apiid Sinenfcs iamdiu invaluerat ; tcft^iur fi- 
quidem P. Noel , eam nan folum in m-^n- 
uiris, verum & ponderibus fmicis adhiberi. 
Depihitio XXXV. 

$6. Pars a/ifaoia iUa cft ; quae BliqnotMB 
repecica , iniegro Ht aequalis . Iia unicas eft 
pars ahquota numcri cuiulbuniquc ; uni- 
latibus enim plucies repeticis quicumque nu- 
merus coalelcic . Ali^uatiia vero fars efl , 
quae aliquocies repetiia , femper vel maior , 
Tel minor eft toco. Ita loDgitudo 4. pe- 
dum eft pars aliquanta longitudinis lot pe- 
dum , quta aliquotiea reperita , nempe t>is » 
iUam noq adaequat , cer autem repetica eara 
exccdit . 

/ DEyiskTio XXXVI. 

57. Commenfurahilia ea func. qaaa pac- 
.cem aliquotam commnnem habent. Ica duo 
■ numeri qualelcumque commeniurabiles elle 
debent > habent enim ad minus pro com- 
muni pacce aliquoca (51!) unicitcm. Iticom- 
tatnfHrahiiia vero funt illa , quorum nulla 
d«int aliquota pacs commuais. 

Di- 



DBIlHtTlO XXXVII 

$d> Mtnfura Hgurae elV quadratum , cu- 
ini latus, cfl percicaB aequilc , diciiucque 
ftitUa ^m^drtta , Haec dividitur in fedet 
^uairttos, & pes quadraius in iigiiot ^iim- 
Jraits , acque iM femper , Samma BUtein 
honim quadratoTum , quae m ligara aliqns 
(Witinentui , eius magnttuM , aut etiam art§ 
nuncupacur . 

ScHOLlON. 

'S9- Qusmadmodum pertieae , pedes , ae 
digitt lineares, qui in data linea continen- 
flurt in unam fumfflam colleAii eiordem lon- 
gitudinem (53) reprae&ntant > ica fi per- 
ticae quadratae. qnadrati pedes, vel digiti 
in figura contenti , in unam fommani , eoUi- 
gantur, cius magnitudinem . IiftvfeMDKt^cti^ 
bcbunt. 

DEPiNiTio XXXVm. 
60. Ftopofltia aliquid affiunans , vel ne* 
gans» dieitur ibsorenia ; quae vero quidquam 
ifcaeeipit cfiicieiidum , pro6/ema diciiur . In 
Asorematc, & problemaie ibefis e&, quod 
«luneiatur, vel praponiiur efiioiendam ; Ay- 
fnlfe/is vero id eft , quod in theoremai«-r 6C 
pFoEileinaie praefuppoaitur . 

Dei.ikitio XXXIX. 
fii, Pe^aimm eft U, qu^ pS^JiedME 
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^ Itquet. Sunc antem qnatuor tque &qiiun- 

tur, 

I. ' " ■ , 

6i. A pm&o ad punfium reQa linea dD< 
ci poteft. 

II. 

£3, Re£tann lioeam terminacam in dircftum 
psodocere quaat^tn iibct. 

in.- V 

6^, Ex dato pnnOo reloti centro ad qpadr 
•Tts iBtenraUtvn circulum dt&iiber*. 
■ IV. 

6$. Ex re£la maiori auferre partem minori 
«e^uahan. 

D E F IN 1 Tl o XL. 
Sd. Axiomaia funt veriraces tam certae, 
tacnqae perrpicuae, uc folis terminis intelle- 
Qis, aireafuni mcntis excorquennt , Sunc au- 
tem liBqueDtia* 

y .1. 
- «7* StaeqMlIlttfB «sqnafet jddUk tm «• 
mnt aeqoalia . • ■ ■ 
. 11. 



ni. . 

6ff.S ab aequaUbus demu ifueqaalui,qiiae 
cenuBenc, faat inacqnalia. 

IV. 

70. Si inaeqaalibas aeqnalii addn , nta 
MQot iaaequaua. 

V. 

71. Si ab inaequaltbus aequalia deinas» 
qnae remanenc , funt inaequaUa . 

VI. 

7z. Totnm Gxi parce m^ns eft; aequate 
cft aotem partibus fimut fiimpris* 
.VII, 

73. Quae fuper impofica mucuo fibi con- 
Sraunti liint aequalU. 

VIII. 

74. Aequales reftae, aequales remieircu- 
fi I & aequales arcns eiurdem circult mutua 
fibi conaniant • - 

IX. 

75..Qaae eidem Tuiit ati|BaUat fanc quo- 
qua aeqoalia ioter ft, . 

.X. 

■jS. Qna» aiufdem , vel aeqoaliimi ftsr>dii^ 
pTa,t[ipIa8cc,|fuiuq\ioqoeae%a*li)i iiuer&. 
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De matua reSarum cum carvis clrcularibus 
iaterjeiligtie , deque praecipnis triangu- 
lorum Jympiomatis, 

PROPOSI.TIOI. 

77. O/ m circulo quodvh aliui aeentroC ae-r\g.ti. 

O eipiatar punkum A ,ex qu» TeBgeptures 
■AO , AR r AS , AE in cireumfereniitm eadtnt ; 
tmnium maxitna erit AR per eentrum iran^ens , 
& / arcui SO fit areui RS atquaiis , «tiam 

aequabitur ipfi AS. 

I. Ducatur ex centro C radiiis ( 6i. ) 
CO Cum radius CR fic aequalis ( jct ) ra- 
dio CO , addica utrinque AC, rumma AC,& 
CK.reurecta AR acqualis eric duabus (<>-/.) 
^mul AC, CO. Sed in tiiangulo ACO duae 

Jimal AC. CO Oint ( i<S.) maiores tercia 
AOi ergo eiiam AR maior crit AO. Simi- 
li radocinio eadem AR maior ollendetut qua- 
GUmque alia; wgo cmnium maxima eft AR. 

II. Cum arcus RO aequalis fit {ex byp. ) 
■pfi RS, li remicirculns FOR ponacur iupra 
aiium FER , utique arcos RO congruct ( 74.) 
fibi aequali RS, punQumque O cadec in S. 
Igituc etiam AO coflgrnei cum (14 ) AS .ideo- 

^ne (73-)Qti aequalii eiit. Quod eiat ds- 

-nooAnndnni. 

B ..Ca. 



/ 
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rtg. if. 78..Igitot in circulo EFOEl omniani choc< 
daruin tnaxiina eft diametet FCK' 

PROPOSlTiO ir. 

79- T^/^f'" po^is.Jf ureas RO Jii miiiar are» 
X RE; vicifim reda AO maior eritAB, 

Fig. 17, aequalia altcr RS, iva&^- 

is.jgique AS , quae (77) aequalis ciic AO> 4ga- 
tur CB fecans AS in 1. la tfiangulu SIC 
duae limul Sl , IC fiint {16) maiurei ter- 
tia CS ; fcd CS e(l ( jo ) aeqnaUs CE. Ergo 
dU3B iimul SI , IC maiores quoque ciunt CE* 
unde hinc, Sc itide ablata Cl. eric SI (71) 
maior lE. Si ergo tam maiori SI, quam 
minori lE addatur lA , tota AS (70) ma- 
io erit duabus (imul IH , Mi Csd illae In 
tiiangulo EiA Tunc maiores AE. E^- 

go AS, vcl (ibi aequalis AO n)al,to tnaior 
fri: AE . E. D. 



80. Igitur H AO lit maxime AR piopior 
quim re£U AE, eril AO maioki AE< 

PROPQSiTlO III. 

' 8 1 . T Ifdem pefitit , fi riBa AO fr seqiuiUt 
M. AS 1 etitm 4rcvt RQ Me^uaHt erit sr^ 



COROLLARIVM, 




Ar- 
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Arcus RO nequic efle itiiQor arcu RS| 
nam . li ii3 , reSa AO maior forec ( 7p ) 

AS, concra hypochcfim . Sed nci]ue arcus 
idcm RO ma\o\- cllc pot^n arcu LIS , quia 
II eflec , recla AO niinor { 79 ) foiec AS , 
iterum concra hypotefim. Cum crgo arcut 
RO nec maior , nec minor lit aicu KSf 
Iiuic aequalis enc. E. D. 



81. Hinc dunc chordac aequalcs AO, ASpj^j^ 
ad idem cifcumtcrcnciae pun£lum A lermi- 
naiae, lubcendunt acquales arcus AO , AS. 
Vim dimidia circiunfere.ntia AOR aequatur 
( j4 ) alteri ASR ; fed ob aequdlcs ( ex hyp. ) 
reaas AO, AS, arcus RO ( 81 ) :idacquac 
arcum RS. Ergo reliquus arcus aO rcliquo 
AS eric acqualis. Igitur fi es eodcm cir- 
cumferctitiae pun£to A rumancur ucrinque 
ope ciccioi aequalia intervalla AO, AS , ca- 
fientur quoque aequalcs arcus AO,~AS< 

P R O P O S I T I O IV. 

83.0/ latera fnguh AC , CO . OA Irian- 



^AC,CS, SA irtangali ACS ; eiiam mgali 
Mtqualibut laterHiu. epfofiti , & totg triau- 
fftla . aegttahttBtur . 

Centro C > & intQcvaUo CO de&riba- 
Mr ( 64.). cicculus. OEP , qut ob aequales 



COROLLA&IVM. 




B t 
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iexbjp,) CO.CS , tranHbit quoque pcr ^ 
Prodacatur (1^3.) AC ad R, Quia A.O po- 
nitur aequalis AS , icquibuntui (81.) ar- 
cus RO, RS, unde fi femicirculus FOR lu- 
perimponaiur leliquo FSR, punfluin O ca- 
det (74. ) in S , EOtumque triangulum AOC 
congruet alccri ASCj ideoque [ /3.] huic ae- 
qnale erii , & angulus ACO aequabicur ACS , 
angulus AOC acquabirut ASG , ac reliquus 
CaO aequalis erit reliquo CAS . Q. E. 0. 

CoROLLOtllVM ]. 

84. Duo igitur circuU LBH, BGH, quo- 
'ram centra lunc A> & C. nonnifl in duo- 

bus punSis B , 8c H le mutuo fecant . Si 
enim Te quoque fecarent in alio pun£lo G, 
hoc uttque in ucriufque circuli circumferen- 
tia fiium elTec, idcoque iunSS ex centto A 
re£lS AG , haec forer radius circuli LBH , 
feu ( ]o ) acqualis AB. Ergo ob aequales 
radios CB , CG, & re^am AC communem 
triangulis ABC, AGC , angulus BAC ae- 
quarecur (S3. ) alteri GAC . totum paitii 
quod (71-) eH abfurdum, 

COROLLARtTH IL 

85. Hinc bife^care novimus daium angu- 
tum reSilineum E AL . Sumpiis ( 6$. ) enini 
aequalibus AC , AS , centtis C , & S , ai- 
que inrervallo CS defcribantur duo arcus 
circuli SOH, COF fe fecantcs in O, & iun- 
gatnr AQ , qnac birecabtt angulum EAL . 
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Cum enim C Cit cemium circult SOH, ra- 
dius CO ( jo. ) aequalis eric radio CS; fed 
ob centrum S circuli COF , eiiam radius 
OS aequacur (30.) radio CS . liigo CO 
aequalis quonuc (75-) eric O;, & (inga- 
]» laceca OC, CA, AO criatiguli ACO ac- 
quancur ftngulis lateribus OS , SA , AO crian- 
guli ASO , ideoque C83') angulus CAO 
aequabicur angulo SAO , vel angulus EAO 
sequabitur LAO . Igicur AO bilecac angu- 
lum EAL. 

COROLLAKIVM III. 

8^. Qma l-eaae CO , OS , CS oHenGe 
(85.) funi aequales , aequiiatcrum (41) 
ent triangulum COS. Igitur liquet modus 
fupra datam quamcumquc rccl^m CS triaa- 
gulum aequilaterum dclcribendi. 

Co RO LLARIVM iV. 

87. Similicer ex dato quoque punao HFig 
e:ccitabitur ad OR perpendiculari& HA- Su- 
mantur namque ntrtnquc aequales HS,HL> 
foperqae SL fi&o tiiangulo < 8tf. ) aequila- 
tero SAL , lunganir AH , qaae perpendica- 
laris quaelita eric . Cnm enim Gngala late- 
ra HS, SA, AH tcianguli SAH acquentur 
tingulis iaceribus HL , LA , AH trianguli 
LAH , ucique (Sj.) angulus AHS aequa- 
Jis eiit angulo AHL, ideoque erit AH pec* 
pendicalaris (22.) ad le^am OL. 



Co. 



COKOLLARIVM V. 

Pig. 1]. 88. Defflum pronnm <x difiis cft ad pim- 
&um dacum A reftae A.V angulum ■Scc- 
re aeqnalcm dato O . Cetitris (iquidem O , 
& \, radiifque aequalibus OR, AE defcri' 
bantur arcus RC , EL , iunflnquc cliorJa 
RC, huic aequalis capiacur circino chocda 
EF , perque F Eraiiciatur AS : dlco angu- 
]um SAV ddto O elTe aequalem . Singula 
quipps iatera crianguli AFE aequantup(» 
tonSr. ) fingulis lateribus alterius triangali 
OCR; ideoque (Sj.) angulus A aequalis 
«ric anguto dato O . 

PROeOSITIO V. 

Tii.*j.^9-'\/[Enfwa euinfvit gd 'etgtrim tngalt 
iyX ASV eS ercus « cruribus an- 
guli ioitrceptus. 

Da&a chorda AV , hiiic aequalts capia- 
tur circino chorda alia VR, eruntque ( 81. ) 
-equales qaoque arcus AV, VR, ideoqas 
arcus AR duplus eric arcQs AV. Igitur !«• 
tcra lingula SA, AV , VS triflBBUli AVS 
aequantuf fingulis lateribus SR , RV , VS 
trianguU RVS , ac proinde angulus ASV 
(Bj.) aequabitur RSV , unde angulus ASR, 
duplus eric anguli ASV i vidimuB autem 
etiam arcum AR duplum elTe aicQs A V , 
Ergo li.arcui AR fit duplus atcm AVi 
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etiam aAgulus ASR. eft dnplua angQKASV; 
Simili modo fi arcits AP fit rriplus ucus 
AV , anguliis ASF triplus onendetur an- 
guli ASV . Ergo arcus AV menfura crit 
anguli ASV i Ti enim ica non forei , dupli- 
catOi aut triplicato arcu AV , non dupli- 
catetur, auc ttiplicaretur angulus ASV . (^. 
E. D. 

COKOLLAKIVM I. 

90, Igioir toe graduuffl ecic angulus ASV* 
quoc gradtis liine in intercepto acau AV ■ 

CoROLLAftlvM li. 

j|t* Ae&tt tttfp angiilus KLA erit gia-'i 
duum po. Centro enim L dcfcripto remicir- 
culo AKE, producacur AL ad E , ut no- 
Vus emcrgat an^iilus KLB , acqualis ( ij.) 
refto KLA . Cum ergo acqutincur anguli 
KLA, KLE , ucique a<;quabuncuc quoquc il> 
loriun roeoCDraei nempe (85}-) arcLUS AK, 
KS, ideoqua arcus AK femifiis eric dimi- 
diae drcamfereittiia AKB{ haee antein eft 
t 36. ) gcaduum t8o.' Ei^ aicus AK «rit 
graduom j>o. 

COftO.Lt AftlVU llt* 

. j)2> CuM n&i anguli cuiufvis meitfura-lje 
(pl.) gcaduum 90. ;.Qmncs lefli aoguli . 
qnari debent , & duorum reSotum menfura 
pcit ^adubnf t8o. , menlura VCto tedoiqfo 
fiuatuor erit graduiim 31S04 

B 4 C<j- 



CoitOLLARlVM IV. 

p^. Quia angulus acucus cft reQo ( ) 
■ninoc , licuri vtcilSa obcufua ( 14. } maior cu 
refioi angalus acutus iniaorerit(9t.)gradtbus 
5)0. obtufus vero 90. gradibus msior ciit. 

COROLLARIVM V. 

Fig »:- p4. Hinc ope femicirculi AOL in 180. 
gradus divili, deEcgentur gradus daci anguli 
RPQ_< Ceacro eoim femrcirculi ita ' collo- 
cato fupra verticem P. atisali RPQ_i uc. 
femtcirculi radios PL cadac lapra anguTi la- 
tus annm PQ > arcus LO craribus anguli 
tnierceptus', ouendet gradas (89.) dati an- 
gnli RPQ.- 

COKOLLABIVH VT. 

95. Similicer ad punAum P datas re£tae 
P(^ fiet angulus RPQ^ dacorum graduum, 
fi centro femtcirculi fupra P ita connicuco > 
ut eius radius PL cadac fupra dacam re- 
Etivn PQj numerencur pof^ea dati gradus a!) 
L -ad O, notacoque pua£to O, per itlud 
craiiciacar FR. 

COBOLLARtVM VlL 

rrib il. 9*^- I^cmum li duae rcEtac RO, CF fe 
Fig. I. fecuertnt in E> anguli ad vercicem E op- 
pofiii erunc ncquales . Cum enim lemicir- 
cumfvrentia CRF aequetur ( 34 ] alteri RCO t 
urrioque ablaco arca CR , reliquas-arcus RF. 

aequa- 
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flequalis ( 6t. ) erit reliquo CO , & proinde 
angulus REF aequabitur ( 8p. ) CEO. Ea- 
dcnn modo ollendcncur aequales anguliREC, . 
FEO . 

SCHOLION I. 

P7. Pronum ex di£lis cft aliitudinura , &Ti)i» IL ■ 
diftamiarum angulos invenire. Edo imprimia Elg, a. 
decegendus angulus CAB fub quo apparec 
cx A aliitiido turris CB. Bacutum folo in- 
£ge, iplique quadrantem AFL in 90, gra- 
dus, & minuca divifum ea lcge impone, 
ut lacus unum FA perpendicutare lic ho> 
lizonti , planum vero quadrantis dirigatur 
in alcicudincm CB . Dcindc rcgulam AO 
convertibilem circa A,i[3 accolle auc depii* 
me. donec oculus centro A admotns, & 
callifflans pcr utramqne' dioptram tegulae 
AO, conrpiciat apicem C alcitudinis men- 
liirandae. Metire dcmum quadrantis arcum 
LO, noiamque habebis quancltatem anguli 
CAB . Q^uot enim gradus & minuta con- 
linet idem accus LO, tot graduum & mi- 
nutorum eric altitudinis angulus ( 89. ) CAB. 

Invenietur etiam codem modo apparens 
alcitudo llderis dati S. Qiiadrans LCV in'^*^' 
gradus & minutn divifus ita colloccciir. IIE 
filum CE a pondere D exccnfum, eius lim- 
bum alicubi in E cang^t . Deinde circa axeni 
C ita vetcatur quadrans , uc oculus in L 
poGcus, collinean^ue per cnbum radio LG 
aptauim , aut etiam pcr dioptras videac 



fidus S. Menfurecuc deDique EV arcus, qui 
indicabit quanciiatem anguli 5CO , fub quo 
apparet fidccis aUicudo . Nam cum filutn CK 
perpendiculariter fecet hurizonialem reLUin 
AO , utique fi pr^iduftum fueric ufque ad Zs- 
nitZiprodibit rs£tus(i2.) angulus ZCO, qui 
idcirco aequalts erti reGta ( 93 ) alceri LCV . 
Std angulus ZCS aequatut ( ptf.) fibi ad ver- 
ticem oppafico LCB ; ergo etiam ccliquus 
SCO aequabitur reliquo ECV . Cum ergo 
arcus. EV .fit ( Bjh menfura anguii ECV , 
metietur. quoque angulum SCO. 

Eadem quoque methodo opus efl ad . de' 
tegendum angulum XhZ, fub quo apparet 
^'S-*- ex A diftantia locorum X & Z. Planui» 
Cifnicirculi CBO in 180. gradu» & minuta 
divifi, llacue in plano XAZ . Tunc regu- 
lam AC dirige verfus X . donec ocuius in 
A politus, & collineans per AC vidcat fi- 
gnum X collimans autem per AB videac 
fignum Z . Metirs denique BC arcum , qu| 
(89-) magaitudinem referec quaeliti anguli 
XAZ . 

PROPOSITIO VI. 

T,h. II reaa RE in0at reSae CF ; atiguli 

fifi. 1. ^REC. REFdmibitS reSis aiqualet erunt. 

Centro E, & intervallo EC delcribatuc 
circulus CRFO . Quia arcus RC menfur» 
eft ( 89 ) anguli ad cenctum REC . & arcut 
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RF menfura eft ( Bp. ) anguli REF, liquet 
duos anguloB riniul fumptos REC, REF 
ntanruraii a dimidia ciccumferentia CRF t 
haee veco aipoie (3&) gradaum 180. , e(t 
daorum ( 91.) 'cftorum naenfura . Ergo duo' 
bns re£tis aequale/ ccont anguli REC, REF. 

Q. E. d; ■ 

COBOLLAKITM I. 

■ Eodem modo demonftrabitar , &■ plo' "^^^ 
res re&ae SE, RE ad idem punCtnm inri-''^-^' 
ftanc eidem reEtae CF, effici angulos CES, 
SBRt REF duobus reftis aec^uales. 

CoROLLABIVM II. 
103. Duae re£tae fe inviccm rccantesRO.Tib.il. 
CF cfBciunt ad E angiilos , qui reais qua- '■ 
tuor func acquales. Nam eadem raiionc , 
qua anguli REC, REF duobus(p3. ) reais 
aeqaantur , aequales quoquc duobu.'! rc£tis 
eront angiili OEC , OEF t igitor omties an- 
guli ad E poGti rcEtis qaataor funt aequales. . 

C O B O L L A R I V M III. 

lol. Similiter (i per idem punflum E Tjb 11. 
traiicianiur reaae quntcumqiie CF , SQ__, fie r- 
RO , omnes anguii ad E pofid acquaUs 
erant quataor re£lis . Nam eaclem ratione. 
gaa anguli CES, SER . REF duobus( 99 ) 
reEtis aequancur .aequales quoquc eruni duo- 
bas reftis reliqui CEO, OECl, QEF [ er- 
go omncs anguli ad B polici ac^uales fiint 
quatuor icctis. Co- 
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COXOLLARIVM IV. 

T.i,.H. . lo!. Piret emiD quem>is angulum REC 
"s- ■. duobus reSi. elTi! miuonm i compltc eium 
«luos reaos (;8.) cum aliero REF, 

C0ROLLVK17M V. 
T.b.ii. loj. Dtmum li duie rtSae CE, FB ad 
s- ■ «iem utnnque punSum reaae RE faclaut 
angulos REC . REF dnobus reais eaqua- 
les I eaedem CE , EF uuam reaim com- 
poneuc, feu erunt politac in dircaum . Cum 
cmm angnli REC , REF duobus(«%.) 
reais aeqijentur , utique arcus CRF eric 
( S!. ) gradunm 180., fcu dimidia ( jtS. )cir- 
cumfercntia. Igitur rcaie CE, EF compo- 
nent diamecnim, fen reaam lineam CEF. 

PROPOSITIO VII. 

T.b.l. 104,0/ Itmt AC. CO ,rm,gnli j!CO al. 
'»■ 'i „n ^ ''C . CE :ri„p,li 

ACE, & sngtilui ACO fit maiar nngnlo ACE; 
ttiam hmrtUquam AO maiui trtt rtliqnoAE, 

Cencro C , & iotervallo CO defcribatnc 
cifculus OSF , qui ob ( c* byp.^ aequales 
CO, CE, tranlibit quoque per punaum E. 
Froducaiur AC ad R. Cum refla OC in- 
iiftat reaae AR , duo anguli ACO. OCR 
duobns (j)8.)reais aequaniur. Eamdem ob 
caDfam dnobus reais aequantuc duo anguli 
ACE, 
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ACB, ECR. Ei^ duo anguli ACO.OCR 
aeqitaatiir diiobus angulis ACE, ECR; fed 
angulus ACO maior (e* hyp.) eft ACE. 
Ergo viciflim leliquus OCR minor ( ) 
eric reJiquo ECR , idetjquo arcus RO mi- 
nor ( 8p. ) eric arcu RE . Igicur AO maioc 
(75..) erit AE, (i. E. 0. 

C0EOLI.ABIVH. 

105. Iglcur ii arcus circularls AE iie ma-Tak 
ior arcu RO , eciam chorda AE maior eric ^'6- 
chorda RO . lunElis enim radiis Ca., CE , 
CR , CO , duo latera AC , CE trianguli BAC 
aequalia liinc duobus laceribus RC , CO 
trianguli ORC i fed ob arcum AE maio- 
tem ( ex byp. ) arcn RO , ciiam angulus ACE 
maior eft ( Sp- ) angu!o RCO. fgitur chot- 
da AE maioi ( 104. ) cric chorcla RO. 

PROPOSITIO VIII. 

■icitf. ri/ lattra AC, CO trhnguH ACO ffff-T,b. 

quentur lateritus AC , CS trianguli Fip 
ACS , ^ angulns ACO fit aequalis anguh 
/ICS i ttiam reliijuum latui AQ atquale ertt 
reliqua AS , & ipfa triangula , angulique ae- 
qualibut iaieribus oppofiti aequabunlur. 

Centro C. & incervallo CO defcribatur 
circuluG OEF , qui ob aequales CO , CS, 
tranfibit quoque per S, & ptoducatucAC 
R, Cum refta OC .infiftat reQae AR , 
duo- 
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duobns C 98. ) te&is aequales CTtiiie angolt 
ACOi OCRi Sitnili raiiocinio duobus re- 
£lia aequales oftendenmr anguli ACS.SCRt 
igicur anguU ACO, OCR aequabuncur an- 
gulis ACS.SCR. Sed angulus ACO aequa- 
tur {_tx byp.) angulo ACSi ergo rcliquus 
OCR aequabitur ((53 ) rcliquo iiCR> ideo' 
que arcus OR aequalis ent ( 8p. ) arcui SR , 
& refta AO { 77.) aequabimr ipfi AS. Sed 
eciam rcliqua laccra AC, CO crianguH ACO 
acquaiia lunt ( ex liyp. ) laieribus reliquis AC, 
Ci) irianguli ACIj; ergo (fij.) criangula ipfa, 
angulique lateiibus aequalibus oppolici ac* 
quabqnEur . E. D. 

CoKatLAKlVM, 

TA.11. 107. Igicur li dufi arcus AE , RO eiuf- 
dem circuli fint aeqitales, acquabuntur quo- 
que chordac AE , RO . Nam laccra AC, 
C£ criaoguti EAC aequantur lareribus( 30. ) 
CR, CO trianguli ORC -, fed ob arcum AE 
aequalem {ex byp.) arcut RO, etiim angu' 
lus ACE aequalis eric ( 89 ) angulo RCO. 
Ergo eitam chorda AE aequabuur ( 106,] 
choidac RO . 

PROFOSITIO IX. 

T.b, I. io3. C/ latera AC , CO trianguU ACO ee- 
Tif m ^ qutntar lateribus AC, CE triangaU 
ACE , Jid reliqaum iaiuj AO p taaiat rHi- 
quo AEi ttitm MMgttlas taaJor erit aa- 
gala ACE. An< 
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Anguloa ACO. ncqait eSe minot sngutt) 
ACE i nam li ita , latua AO minus ( 104. ) 
forec AE, contra hypothefim . Sed neque 
idem angulus ACO acqualis eflc potell an- 
gulo ACE , quta Ti effct, latus AO acqua- 
H ( lotf.) fbrec AE. rurfus conira hypathe' 
iun , Bigo angulus ACO maior erit ingii- 
lo ACE. E. D. 

C0B0LI.AB1V«. 

109. Igiiur fi in circulo chorda AB l1tT1b.11. * 
itiaior chorda RO i etiam arcus AE niaiorF>B'& 
eiic arcu RO. Nam laiera AC, C£ trian- 
guli ACE aequantur lateribuG OC, CR trian- 
guli RCO; fed rcliquum laius AE maius 
cft ( hyp. ) reliquo RO. Ergo etiam an- 
gulus ACE maior erit angulo ( 108.) RCO , 
ftu atcus AE maior crit ( Bp.) arcu RO. 

PROPOSITIO X. 

1 10. 13 Ifariam ftme iatam fiMhtm. rtfkm ta. if 

Supra datam reflam CE faQo ( i6. ) trian- 
gulo aequilaccro CFE, opc re£lae FA bi- 
fariam lececur (85-) angulus CFE , quae 
daiam quoque CE bifariam fccabit in pun- 
&0. A . Nam latera CF , FA iiianguli CAF 
-aequancuc {ex teaSr.) laceribus EF , Fa 
-tciaDguli EAE , & anguhis CFA acquilis 
cQ (rdP emjtr,') angulo EEA.; «rgo etisia 
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AC leqnaUs ( lotf. ) eric AE > atque adso 
CB bifecta eric in A > Quod erat faciendum . 

COROLLARIVH, 

III. Li(]uec quomoda data re^a cciam 
in 4., 3., t6. &c. aequales parces partirl 
queac-fiagaias nimiram partes Ismper iK- 
lum bilecaRdo. 

PROPOSITIO XI. 

Tib- II. ' '-■ "CT'*' P'^"^" ^ reBdm iniefi- 
Tig. s. niiam Lti ducere perpendiealaremGi. 

Centro C defcribaiur circulus AFE > fe- 
cans datam LH in punftis A , & E . Tum 
chorda AE bifariam ( 1 10. ) fcEla in G, iun- 
gatur CG , qu.ic perpcndicularis cric ad da- 
tam rc£lam LH . Nam ductia C A , CE , cria 
lacera .AC. CG , GA trianguli AGC ae- 
Quantnt tiibus ( e* eonfir. ) lateribus EC , 
, CG, GE trianguli EGC; e^o (83.) »igu- 
lus CGA aequabitur CGE . .ideoque CG 
perpendiculaiis ( tt. ) eric ad chotdam AE . 
vel ad reSam dacam LH. Q:_ E. F. 

COXOLLAKITH 1. 

113. Ex huius propofitionia demoDftrado- 
ae liquet, ladium CO tfaie£tnm per pan* 
fium medinm G chordae AE , perpendiCB- 
laricer hanc fecarci ideoqne refhun e0e an< 
gulam CGE... . 
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COKOLLARIVM 11. 

tl4. Patet quoque eumdeni radtuin CO 
bifecaie arcum AE in O , Nam in trian- 
gulis mutuo aequilateriB AGC , EGC aequi- 
ks ( 83. ) Cuat aogiili ACG , ECG . Tcl an- 
guli ACO , BCO , ideoqus uquabiiiitar quo- 
qne ( 8j>. ) arcos AO , OE . 

C 0 R o L L A X 1 T H III. 

115, Demum (t doae choidae AE, LCj.^ 
le feceBt in panflo G, fe fe muiuo bifa- Fig',^. 
riam non (ecjibunt . Si cnim ambae bifeSae 
fbient in pun£to G . ucique du£tS ex cen' 
tro C leQa C.G. le^i ( t u .) 'I^nc , feu 
aequales ( $!• ) angult CGB* CGO , quod 
«ft abfiirdum* 

S c H o L 1 o M> 

ii<$. Ex hac perpeadicularinm doQrina |, 
li, qui ludo trudicnlaii opeiam navant, di-nVti- 
fcnnt pilam adver^riam repercQtiendo amo- 
vcre. Sed pcius tamquam expcrientia no- 
tum praemitti debet , globum nimiium per- 
k&e elafticum A , cuiulinodi iiik funt e- 
buinsi, oblique occuiientem plano immobili 
CK in I , ita refiliie veifus C , ut 5at an- 
guliis reOtxiomt CIK aequalis incidtntiae an- 
gulo AIG. Hoc pofiro, fit FGKV menfaa 
lufoiiaa poitio, in qua fit fphaeiulaium al- 
tera impellenda C , alieia qua tmpellenda 
«ft > A . DemirTa ex C ad lepagulum GK 
C per- 
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perpendiculaii ( ni.) CS, haec producatur 
ad H, danec ipti ih acqualis . Tum 
fphacrula A impelUtur verfus H , quae oc- 
cufiene rcpagulo in 1, rcfilict per LC. Nam. 
Uccra CS, SI irianguli ICS aequantur )a-. 
teribus • SL tiianguli IHS , quare cuni 
( p2. ) aequentur quoque re£li anguli CSI , 
HSI, etiam (loiS.) aogulus CIS vel CIK, 
aequabiiur HIS . Sed angulus HIS aequaiur 
{S^-) angulo AIG ad vercicem oppaliioi 
crgu eii^m angulus CIK acqualis cric an- 
gulo AIG ■ & fphacrula A impuira tuxia 
Al, reliliet per rcftam IC, acque amovebic 
advcrfariatn piliim C . 

PROPOSiTiO XII, 

II. 117. /^Mniurn redarufa ,quae ah oliqiio pun* 
V^' (lo A daci pejfunt ai indefimiam 
SU , brevijfima eS perpendicalaris AR . 

Ducatur quaecumque alia AC, & produ- 
6ta AR ad F doaec fit RF ipG AR aequa- 
liSi iatigacur.FC, Later^ AR, RC iriai^a- 
1i. QAR aequaqtur^Uiuibus. FR » RC triaa- 
guli CFR i ei^o cum aequajeB G.at reSi an? 
guli ARC, FRC, aequales quoque ( 101!,) 
crunt AC, CF , ideoquc AC cum CE du- 
pla cric AC, licuti ob aequdks AR , RF, 
ctiain AF dupla eric AR. Porro in triaa- 
gulo CAF rc^a AC cum CF elt (itf.) 
Biaior AF { ergo etiam dupla AC maior eric 
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dupla AR , ideoque AC ntaior quoquc erit 
AR . Eodem mudo demonnrabicur , aliam 
quimvis refhm a pu[i£lo A reftain 
duftam , perpendicnlari AR cfTe maiorem ; 
e^o omiiiuni brevUEma eft perpendrcularis 
AR . E. D. 

CoaoLLARtVM I. 

Il8, Contia fi AR fit minima omnltim , 
quae » A ad xeQam &H duci queunt, erit 
quoqiie petpeBdiculaiis ad eamdem itH . Si 
tnim nbn ARrfsd alia quaepiam AC per< 
pendicularis eflet ad SH > atique AC , noji 
veio AR elTet omuium ( Ii7> ] mituma , con- 
ira hypoihelim , 

CoROLtARIVM II. 
_ 119. Cum unica cantiim rcaa omnlum mi- 
Bima daci queac ex punQo A ad reQam 
datim unlci quoque ex A ad eamdem' 
SH poieiit duci perpendicularis AR. 

C O R O ^ {. A |t 1 V M m. 

■lio. Qjia diftantia pnnfti A a refta SH 
tn Jinea breviflima omnimn, qaac ex 

A ad eamdem SH duci queunt > fequitur ; 
ferpendicuJAidm AR efle diAantiam ( 117. ) 
t>unat A a ueti SH . 

. COKOLLAKIVH. IV. 

131. Cum altitudo ^niae cuiaslibet CFET))i. 
fic dittantia rerticis -F a baG CE ; llqaec^f>B- 
C » pcih 
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perpendiculareni FA' alcimdioem cfle figii- 
rae CFE. 

COILOLLAKIVH V> 

r^g il P«"^'=' C, & R unius cx pa- 

'rallelis LF demiccsniur ad aliam ex paral- 
lelit AE perpendiculares CO > RH , hae mu- 
iu6 aequabuncuc . Mam diftantiae punQo- 
xum C, & R ab eadem reQa AE mutu5 
( I7t]fanc aequales ; fed pcrpendioularesCOi 
RH func ( dilianciae punaorum C, & 

R ab eadem reQa AE. Ergo aequalea quo^ 
que erunt peipendicuUieS' CO , RH. 

CoReLLARlVM VI, 

Tib.IT. ijj. Pronum eft crgo ducere per pan- 
'«•'♦■aum R reaam LF pafallelam datae AE . 
SemifTa ( enim RH pcrpendiculari ad 

AE, ad hanc ex quoljbec pnnQo O exci- 
tetur( 87. )perpendicul»ris OC aequalis RH; 
dico redam LF traie^lam per C , £( R, ps- 
rallelam eire ad AE . Si enim ita non iic, 
efto ad AE paratlela alia reQa FS , quam 
fecet OC in (^. Igitur ob parallelas PS. 
AE. acquales ( iii. ) erunc perpendiculmi 
QP. RHi fed RH eft (e« »»<?r.> aequa. 
lis CO. £1^0 edam aequales «rnnt Qp 1 
CO , c|nod ( 1%. ) efi abfurdum . . . 



PRO- 



pRO^osiTio xm. 

114. n Effa FR, quae pet txtremitatem C\ 
JiX. rttiUi CO daSa , eft eidem perpen- 
diCMlartn tircuinm tangit in uaico puaSo C, 

Snmpto quolibet pan£lo H tn reQa FR, 
iuDgatur OH. Quia FR perpendiculatii (ex 
byp. ) efl ad OC , «icillim quoque OC per- 
pendicularis eft ad FR, ideoque mtnima e- 
ric ( 117. ) redanitn onanium, quae ex cen- 
cro O ad reSam FR duci queunt 1 ac proin- 
de OC . vel OS minor quoque erit OH i 
fed re&a OS cerminanir id circumflBreiitiaB 
pun^um S. Ergo terminus H maioris re- 
3ae OH, extra circulum cadet. SiffliU mo- 
do reliqua re£tae f R punSa extra circulum 
cadera demanfliantur , excepio unico pun- 
6to C i ergo re£ta FR extra circulum to- 
ta eadic, ideoque circulum tanget ( )9.) in 
niueo pnnao C. E. D. 



115. Novimua inde ad pun£tuffl quodvisTkb.lI. 
C ducere langentem CH. Radiui enimOC"*' 
iungens centrum circuli cum dato pufldo 
C, producatur ut libet ad A , atqiJe ad , 
0\ erigatur (S7. ) ex C pcrpeadicalsrl* 
CH, quae tangens ( 114.) quacfita eiit^ 
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CoftOLLASlVH 11. 

Tili.IT- iiS. Vicimii] li FR. circulum tangat in 
FttipC , caQa CO iMDBens pun&um caAcaQa» 
cum cencre Oi pBrpendiaalanB ecic ad can- 
gencem FR . Cum enim omnia punQa lan- 
gencis FR cxcra circulum cadanc , uxcepio 
unico punda C , uiique OC minim» eric ri:- 
ftarum omnium ex cencro O ad cingcnrem 
duElacuoa , idcoque (lllS. ) perpend.cularis 
ecic ad tangentem FS. , redufque proiad« 
eric angulus OCR. 

COROLLARIVM III. 

117. Unica erga FR circulum tangcc in 
puncto C. Si cnim etiam re£la LE ctrcu* 
Jum tangeret eodem in punflo C, angtilus 
OCE refltis ( 1 1(5. ) foret . ti:u acqualis re- 
EtQ akerl OCR, quod [71.] e(l ablurdum'. 

CoROLLARlVH IV. 

118. Igicur fi ex pan^o contafius C ag»' 
tur aiia CE lefla , quae cum CR tangente 
conCticuac angulum quamcumvis cenuentRCE; 
eafecabit^ 117. )f irculum in pun3oC, atque 
adeo eiul^em aliqua pais C\ incra circu- 
lum ipfum cadec. Ex quo fequitur , intcc 
CR tangencem , acque arcum circuli CSA, 
nullam polle duci lineam reftam • & angu- 
lum , quem arcus circuli efBcic cum tan- 
gente, minorem efTe quolibet ieQiliaeo> 

Co- 



COBOLtASirU V. 

iip. Si centris C & D tn eadem leSaTktLiXi 
BP fumptis , defcribaniur dUD circuli BFG,F>E-'- 
filO; hi mutuo le coniingenc in punSo B. 
Nam du£ta ad BP pecpcndiculari BA. <juac 
ucrumqtiG circiilum ( 124,) tanget in piin£to 
B , rumatur quod vis aliud punflum Gcircull 
BFGiSgatucqueDGrcflia, quae produEla oc- 
currec circulo BIO in O , & tangenti AB in 
N , Quia ex pun^a D cxtra centrllm cir- 
culi BFG duflae funr ad eius circumferen- 
tiam rcdae DG, DB, haec vero tranfit per 
cenccum C, uiiquc DG reSta (77 ) cric al- 
terS DB minor. Sed quia punEium D eft 
ccatrum circuli BIO , cft DB ipfi (3^3.) 
I30 aequalis; e^o eadem. DG «ric alurs 
DO - Hunor . Quodvis itaque panfhim G 
circali BFG erit iatca circulum .BIO. . 
■c pcopttrti illi ciiculi fe mutu6 tangenc 
(40.) in paafto B > ubi reQam AB eon- 
ttnguot. 

SCUOLION I. 
l}o. Hinc Ic fe pcodic dlvifibilttas teQa6 
in inliniium , 6c nacnra mirabilis in/iniii . Nara 
li adhuc infra pun^um D ceocro fa£lo in 
L defcribacur circulus BMQ^, hic paciter 
^idoe circulos, & communcm BA tangen- 
tem in unico panflo B contingec. 

atque adeo reflain ON alicubi fecabit in M 
^Dtei O & N , Eadetn latioae fi alii & alii 
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circuli !n ialinttuni maiori &niper ladio de- 
fcribantur , ipli in inliniris punQis fecabunt 
MNre^am, quae proinde ex in&nitis parti- 
bus coatcfcit . £x qnibus onnnibus eciam liqnec 
•Dgulum contafiiu , qaem nt.mpe facit BA, 
tangens cum arcu circuli BGF , ia infinttas 
partei diridi ab illorum ircabnt drculo- 
rum , iicec ipfe quovis anaulo reQilineo 
(ii8.)minor llt, quod manini eft miran- 
dum , magnafqtte lites Offliii Hmpore ezci* 
tavic . 

SCROLION II. 

m !!■ 131. Hinc mecfianici etiam collignnc, cor- 
Tig.ie.pus graM urgeri ad tcrrae centrnm, li ea 
^hierica fupponacar. Circulus QCL expo- 
nac terraqueam globum , cuius centrum O , 
Se reQa AC eam lineam repraefentet > quam 
deferituc grave cadendo , tangens vero FH 
refcrat horizontem . Cutn experieniia plan^ 
conftec, reQam AC a liber^ cadente gravi 
defcriptam perpendicularem eflfe ad hori- 
zontem FH, utiquo reftus debet cfle angu- 
lus ACH ; fed cum terre&ris quoque radius 
OC perpendicularis cffe (iifi) dcbeac ad 
borizontem FH , reSus quoque erit angu- 
Ins OCH< Ergo duobus redis aequabuncur 
angali ACH, OCH> ideoque(io3.)in dirc- 
aum ecnm reaae AC , CO, & grare A 
dirigetsr ad centnim tBUarts O . 
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C A P V T III. 

De PgraHelaritm t Tangentium, at^ue 
Anguhnm triatigu& proprtetatibat , 

PROPOSITIO XIV. 

13»-C/ reSe HC fit perpeniicttlaris imi p*^"'^^"- 

paralltlis AB , etiam perpenditalarii *" 
erit elieri ex paraltelit LP . 

Sumpcia aequalibus CS, CV , excitentur ^ 
(87.) ad AE perpendiculares SI , VG.quae 
mutuo (113.) aequabuntur > lunganturque 
CI, CG. Quia lacera iS, SC trianguli CIS 
aequantur lateribusGV, VC criangnli CGV , 
& reSus angulus ISC aequacur reQoGVC. 
aequabuntur ( lod.) quoque tlim reEtae CT, 
CG, ti^im anguli ICS, GCV , qui ablati 
a reQis, Tcu aeqaalibui angulia HCS, HCV, 
lelinquent (£8.) refiduos aequales angnloi 
HCI,HCG. Vidimus antem eciam lacera IC, 
CH aequalia e(1e iiteribua GCi CHi er- 
|[o etiam (totS.) angnlns CHI Mqnajnnr 
CHG , idcoque CH perpeti^eiilRria eft ad 
LF. Q; E. D. 

PROPOSITIOXV. 

>)3< feeet fmttelat i4£Li t^^tiU). ii. 

i3 w e* pimSit B,& S ti uram- la. 

que 
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^ae Jemttimar perpndkuUrtj HF, EOimf 
gnlut OEH- ttqaabiiur EHF.- 

PiMC HL i EG dupiae reaacum HF , EO , 
& inBgantur EL , GH . Cuni OE perpen- 
dicularis ftt ad AC2^, perpendicuUris ( 131.) 
quoque eric ad CS , proindesiuc (-12».) ae- 
quabuntui- HF, OB> Acuri {■j6.y.St illaium 
daplM HL , GE. Ura verii UKra.Br.Fb 
ttianguli FEL aequantur lueribas ' BF, PH 
irianguli HEF. & re£lQB angala.EFL. adM- 
quac re£tum EFHi igttur EL aequalis( lo5.) 
eiic EH. Simili ratiocinio eciam reda GH 
aequalis oftendeiur ip(i EH t «rgo nutud 
quoque liinc ( 7$.) acquales EL . GH , ideo. 
quc cum etiam reSae HE. EO aoqueotur 
xc&ia HE , HL , aeqailaceta erant triaago- 
la EHG, LEH, unde (8; ) asgBlUff GEH 
aaquabicur £HL , vci OEH tpfi BHV cni 
aequalis. C^-E. D. 

E R O P O S I T .1 O XVI. 

Tji. iL 1J4. reSa RE feeet foraUelat AQ^, CS 
^•S- '5- O (B puaaii H , & Ei. erit 4iiguliif 
AHE aequalis aiurno HES , rfr extermut m* 
gmlus RHQ_teqitaUtur intera». opfSit HES ■. 
met nt» iu9 intemi angnli Q HS , HES iaatus 
reSit a^Mtles trjint»' ' ~ - 

I. Ex panQis H, ft B demittaBnir «d 
ptralUlas pccpcitdlcalues HF, EO , quae 
C1J3.) 




G&OMETRIAt, 4} 

niutii6 erunc aequales. Ergo duo U- 
teca EO , EH irianguli EOH aequancur duo- 
bas lateribus FH . HE triaiiguli EFUtfed 
emm aagului' OEH «equatur ( ) «ngu- 
lo EHF . Eigo uiiiim qugulus OHE Beq«a- 
lia ( lofS.) erit angulo HEF, icu angului AHE 
aequabirur alurno angulo HES . 

11, Evcttnus angulus RHQ. aequatur fibi 
ad verticem {96.) oppofico AHE i Tcd ipli 
AflE {nam. I.) aequalia eft altornus wgm 
lus HES . Ergo externus RHQ^uqualts .qno- 
que eric incerno Hbi oppotito HGS. 

IIL Quia QH ioMii ve&ae RE> duobus 
reClis aequabuntur ( $8. ) aneuli QHE ^ KHQ^ 
fed RHCiaequalis e&{num II. )intcrnoHES. 
Ergo duobus redis aequabuncuc quoqup bl* 
lerut aoguti Q|1B, HES. Q. B. U 

CotOLI. AK 1 V H* 

■ }$• Hine Kquet, duos angulo» oppoliHUi . 
EFC, EAC, nec non E , & C parallelo- pjj^, 
giaaont AEFC mutud eHe aequales, Nant 
quia diagonalia AF fecat ^rallelas EF , AC . 
atigu1asEFA-aeqnabitaE( t]4.}alteraa FAC. 
Similiter <nm eadem dl^nalia : AF Jecec 
parallelas EA , FC, angulus AFC aequa- 
tur ( 1)4.) aUerno EAF j igitur totin aa- 
galus EFC aequabicur toti EAC . Eodein 
modo ad invicem aequales demaoftianttw, 
alii duo oppofici aoguli E, & C. 
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PROPOSITIO XVlI. 

Tik II. I}V>0/ eiretlKs, qaim Onigit reSa OR .fi' 

e»s OH menfiir» erit tneuii ROH, 

BifeaS (ilo.)chardS OH^iii L* duca* 
nr per L radioi CZ . qtA 'perpeadicnlarii 
(ii],)erit 8d Ghordam OH, & bifccabic 
(114.) arcum OH , agacur CG paralleia (123.) 
ad HO , Quia CL perpendiculans eH: ad 
HO, perpendicularis ( 131.) quoque erit ad 
CG, unde re^us erit aagulus LCG. Scd 
s^M Quogse ( ii^) efi angniui ROCi er- 
go angtdus ROC aeqoabitur LCG. Sed quia 
GO lecac parallelas GC , OH , angulus HOC 
aeqnatar ( 1 34. ) alierno OCG . Ergo fi »b. 
angnlis aequalibus ROC , LCG auferaniur 
aeqoaleB HOC, OCG , aequabuncur refidui 
, anguii ROH , OCL ; fed arcus OZ > feu 
femiffis arcus OH menfnra e& ( 89. ) aaguU 
OCL , Ergo menfura quoqne eric aagoii 
ROH . E. D. 

PROPOSITIO XVIII. 

TJi. II. ij^. •» gngii/i ai eirtumferemiem 

f «. .1. jyX HCe efi fimifit Meis HB , 

DaSo ez eentro E ad punSum C rsdia 
£C, agarat ( 125.) cangeas R,& > & t«ervat> 
lo 
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lo CB dBfciibatnr circulus S POE , qui ae- 
qualis eric alleti HCF . Cum fingulot angu- 
los RCH,HCF,EC\ metianiur linguli (89.) 
arcus SL , LV , VO , uiique tres angulos 
Cmul RCH. HCF, FC,\ metietur dimidia 
circumferentia SLVO , fcu femiffis circum- 
ferentiie circuU HCF t &i femiOis arcQs CH 
tnenfara eft ( angult RCHt & femiffit- 
aic^ CF menfara (ijti ) eft aoguli FCA. 
Ei^ femiflis rcUqid aicQs HF menfiin eric 
teliqoi angnli.HCF. Q. E. D. 

COBOLIARIVM I. 



HFE «dem arcat HB iofiAentes t fiogulo:K»»- 
nun qaippe menfura eft femiffis (ij7.)ar- 
cna HE. 

COROLLAKIVU II. 

t)p. Kmilicer fi aequales fioc ao^li gni-T>b.n: 
eumqae «d circnmfereaiiam pofiti ASL,^'l- 
SUi. aeqQales qooqoe eninc arcn» AL* 
SH. qnibns infiQant. & a qnorum medie- 
taiibus tidem aeqnales aagaTi (137.) ODeiifit- 
lancatf 

CoSOLLASlVX III. 

140. ABgolin qnoqae ad eentnini HE^Tihti- 
dnplas etit aaguli «d circamferentiam po-^*4> 
firi HCF ; illins enim roet^nra eH taca«(8j>.) 
areus HF> caiu> fiiniffis menfura eft <i}7*) 
«t^ HCF. 




C6- 



Coaoil-AKirrM IV. 
Tib. II. 141. Angulil» itcm ACF a tangenw CA , 
f'£- =+■ & recante CF camprchi^nfus , adaequabit an- 
gulum CHF poGtum in regmenio alteino 
FHC . Vtriulquc enim menfura (ij7.}efl: 
ftmiffiB arcfts CF* 

COROLLAII VM V. 
Tib. II. >4»' tiquet etiam quadrihtenim FRHC 
rig. if.infcripium cicculo , duobus rcSis aequalsf 
habere oppolitos angulos R. & C, tiemque 
F, & H Nam femiflis arcus HCF mcn- 
fiHa(l37.) eft anguli R, & femiflis reliqui 
FRH menfiira ( l-}?.) eft anguli C t erga fe- 
milEs ciircumfereatiae HCFR, nempe arcus 
gradnum 180., menltira eric duorum (imul 
anguloTum R, & C , qui proinde Hmul fum- 
pti duobuE (pi.) reQis aequantur. Non ali- 
t6t difcuriendum de reliquis F, & H. 

S c H o L t p N, 

Tib, IL H)' primo Corollario huius propa- 
Fig. 31. fitionifl Gotllgunc Opciei , chordam ciECuU"' 
rem HE oculo ubivis in arcu HSRB pofi-' 
to , eiufdem femper magnitudiais appars' 
te, quia fcilicet ubique appacet fub angu- 
«cquacur angulo HSE ■ Vnde opti- 
*'~ - Ria Tluairorum ligiica eft fegmentum cir- 
euU) iA quo cho^da HE Aftoribns , arcus 
VHO HSR£ Speaitoribiit locam praibet . 
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PROPOSITIO XIX. 

144. A Ngfilut in femleireulo rtSiu tfi ; in 
l\ fegmtnia misri teutia r tmfus vf 
ro i» aintri, 

EAo angulus HER inflftens dimidiae dr- Tdi. II. 
eumfereniiae HSR , quique stigulus in fimieir- »»■ 
culo etiam cticitur • Icaque cum areus HSK lic 
dimidia circLmferenda , fcu graduum 180, 
utique eiuCdcm feminisi hoc eft( 137.) men- 
fura anguli HER erit gcaduum jio.; fed re- 
Qi anguli loejifiira cft quoqae (93.) gciduum 
yo. Igicur nStm ettan etk angalns HER. 

II. Sit deinde fegmentum HBRS &,mHuc> 
culo maius, in eoqne angplus HES. Quo- 
aiam angulus HBS oA in fegmento maio- 
li , utique arcuB HS cut infiilit , minor crit 
dimidia circumferentiS , feu arcu graduum 
180. Ergo femiHis eiul(lem atcus HS , qui men'* 
fura eQ ( i]?.) anguli HES , mtnoc erit gra- 
dtbus 90. i ied arcus minor gradibus acu- 
tum (9}.) angulum dimetitur. Igitut acutns 
ecit angulas H&S. 

III. sic d^mum legmenium HEF femicir- 
culo minus, in eoque angulus HEF. Quo- 
niam angoIUB HEF eft in fegmenco mino- 
ri, uijqiif^ccus HSF cui jnGQic. maioc ^rit 
dimidiS ciCfCuinracctitiu ,. ieu tuax gtadunpi. 
iSo^ Ergo femiffis Rr.cus HSF, qpiX n;.) 
nenrnra cfi ai^uli HEF , mn<ir erit grad^uf 
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4S FakiFsima 

510. ; tei arcui maioc gcadibus po. obnfiinii 
anguluin(p].) dimeticuc. Ergo obcarus ecit 
angulus HEF. E. D. 

COKOLLARIVM I, 

145- Ex punao crgo extremo F rcaw 
RF «zcitabicuc perj|)cndicnlacis FO , fi cen- 
iro qnovit L delbnpto pet F citcnlo ■ da- 
tam RF fecante in pnnno E , dncacuc dia- 
metec ELO, & inngatnr FO. Reaas enim 
cric in femiciiculo^ i44.)angolDBEFO, ideo- 
que FO petpeadicnluia erit ad reOan da- 
tam RF. 

CoXOLLAtivM II. 

Tib. II. I4<$- Si ex pun^o O ducere opocteac re- 
fiS- i7'dam lineam OS , quae in punQo S tangat 
circalum HSL; tunc duSS OR ad centium 
dati cicculi HSL , fupra illam camquam dia- 
■natnim deCbribacur femicirculus OSR prio- 
rem fecans in S, ducatuique OS, quae cif 
eulnm tangec in punao S. DuQo enim ca- 
dio RS, reaus erit (144.) angnlus OSR . 
ideoqae OS perpendieularia erit ad ladiani 
SR , ae prt^nde circnloin- ( 124.) cangec i« 
pnafto S. 

COKDLLAKIVM IIL 

TA.ul ■47- circuli CAE , CFH intra « 

ffs-i<a.T«I flxtn Te tangant. iungeng illQnnn cea> 
tra per contraaum craRfibic . Refta enim 
AE circnloruqn ceatra coniangeos , tran- 
fe«t. 
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feae , G iicri pottH , extca conta6tum C , 
& iungantur CA, CE, CF , CH. Quia AE 
pcr utrturque ciiculi centnim ( ex hyp.) tian- 
£c, {emicirculi enint ACE , FCH, ideuqils 
( i44,)ieEti, aeguaiefque eiuat aaguli ACEi 
FCH,quod(7i.<^ loi.^ea abfiirdumf aaoi- 
que in tigura piima edec pa» toti aeqoa- 
lis , atque in lecunda dpobuB icSis naioi ef> ' 
fee angulus ACH, 

COROLLASIVM IV. 

I4t. CJiiin ciiculi iacra . vel cxtta fe tan-.TA.ill. 
g«hici,in uno fe punQo tangunt. Tangant f>C}-4- 
eniiB le fe in punftis S , & A , fitque EF 
refta tungens eorum centra, quae traafibie 
(147,) per contaaum A 1. Quia AF, AB 
funt diametri ciiculorum , punSumque S 
utrique circulo {ex byp.) eft commancre- 
6ti (144.) feu aequales erunt in fcmicirca- 
lo anguli ASF, ASE, quod (71. loai) 
abfnrdum ; namque in figuia tertia elTet 
p^rs^toti aequalta, 8t in iigura quam doo- 
bos leSis aeqtiarenir angulus FSE> 

PROPOSITIOXX. 

149. C' reff4 OS iu fim teBat AV, 2f ,<rd>.iii- 
»3 m vel ansalus ARB aiqualis fit al- Fig. s- 
tem». WBF, vel tKtermu OSV atfuatttir in- 
terno eppefito REF, vet deaim 4mo interni . 
VRE. REF daoiat reSit aequentHn parolle- 
Ue erimt AV, ZP. 



JO PABSPtlHA 

I. Sapor RE tamquam diametrum defcrl- 

S[o circulo RCEL , qul fecec re^as A.V , 
F in pun^ii L, & C, iungantur LE.RC. 
Quia aequantur alcerni ( ex i>7/). )anguli ARE , 
REF, acqualcs quoque erunc ( 139. ) arcus 
LE> RC. quibus ii addatur arcus LR.,eric 
arcui ELR aequalis arcui CRL ; led cum 
arcus ELR fit dimidia {ex conSr.) circum' 
fereqtia ( elTc debcc gradaum 180. Ergo gra-> 
daum 180, erit etiam arcus CRL. quata ei- 
dem inGaein angulus L£C> erit ( iJ7.)er>- 
duam 90,, &u reCtusi fcd rc£tus quoque eft 
IB femicirculo (144.) angulus RCE . Ergo 
re^ae RC , LE perpendiculares fune ad re- 
&ata ZFi funt vcro etiam (lo?*) aequalci 
ob nempe aequales arcus.ILC, LB- Ergo 
(12}.) parallelae erunt AV. ZP. 
. II. Anaulus ARB aeqoalis eft alteti 
ORV. i l«d etiam rnternus REF aequatur 

}M byp. ) excerno ORV . Ergo etiam aogu- 
us ARE aequabitur REF, ideaque paraUe- 
lae {mam. I.) erunc AV , ZF . 

III. Anguli QRV . VRE duobus (98.) 
reQis aequantur; lcd duobus etinm reflts ae- 
quantur(w byp.) anguli VRE, REF . Er- 
go angaU ORv, VRE aequalcs luat angu- 



li» VRE. RBF. & otriMue 
VRB , reliqnuh QR%«mj 
re parallelae erQiiE (woh li 

■-Qt E. .D..- j^i^^^: 




Cth 



COAOLLAKIVH t 

i$o. I^nr Ycdaagtilam AEFC parallelo- Tib. t 
gramAuin eiit. %um enim le&i (ex iiy^.)Fig. ii. 
line dao inccrni angali A > & B , ucique 
horum fumina erit duabus le^tis aequalis, 
unde '( 1-49.) pacsllelae ernnc £F , AC . Si- 
miii ratiucinjo demonftratur , paralleias quo* 
qoe efltt & A , F'C . Igiiiu redangnlum AE^^ 
paitlldc^ramniiim X-4S.) 'eTie. • ' ; 

COBOLLAKIVM 11. 

T51. Re6tae quoque . quae re&i» 'BiKaBTtb.1. 
parallelas, & aequalet iungant, ipiie qtro- 
qne parallelae lunc , & aequales . ^Mnn H 
EF paralkla , & aequaiis reQ.ie AC, 
duftS AF , anguli aitcTni EFA, CAF emnt 
(134.) acquaics. Quarc in daobus •trianga* 
lis AEP. ACFIaceraEF, FA aeqaalia eruirt 

latertbQS AC, AF, & anguli ab hh lace^ 
Tibus imectepci acquales j ergo '&'AB 
qualia (lotf.) erie CF , & angulus EAF 
aequalit alterno CFA, idbtxiiicj leftae AE* 
CF paiaUelae ( 149.) liiDC,. ^ uQ^Iea. 

^ . , CQKOLt.A>1 10.'' . .T'. 

'■ ij». Hinc fi Mfta-AC fibi iCjmper par ai- 

'lela fiRattur iirpai: «Ham reftam AE , doneb 
puaAo A ad E prooioco , reaii AC -ob- 
rineat politioaem li^i paiallelam EF : hoc 
inotu defcnbi coocipiecur parallelagrammum 
AEFt:. Iteaie -CAiai AE , Cf qaae raa- 
D 2 gUDt 
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gunt aeguales > & parallelas A.C , £F , as- 
quales (151.) eciain eninc. & mutuo paraN 
l«lae{ unde quadrilacerum AEfC,hab^ic gp* 
poGea latera patallcU , ac prdioi^ C48> } 
^ic paraUelogc^minani . 

PROPOSITIO XXI. 

T>b.iiL 153. Jmc reSae Hf, OC JIh$ fartllcUe 
Fjfe ^ td eamiem reSam tA\ eritnt qut- 

que invitetfi {urallthe, 

Reaas HF, LA, OC fecec tcanfvcrfa SR . 
Cum refta SR fccec parallclas (ejffcj/f.) HF , 
LA,anguIusH VE acqu^ilis C 1 34<) ecit aicecno 
VEAi fed pcopcer {ex byp.) pdraUelas LA , 
OC, eidem angulo VAB ae^^nci .quoque 
ioternus ( 134.) angulus CR&tl^Sl^ (750 
anguliis HVE aequabicnr ERC, lire angu- 
lus HVR aequalis eric angulo VRC,ideoque 
paralJelae crunt C Hp. ) HF . OC . Q. E. D. 

PROPOSITIO XXII. 

T.tLllI. 154. Ql re3a IIA incidens iti re^as CR, AE, 
fig. ?■ O faciat angalos internos RCA . CAE 
dmbHs rtSis mimres ; reSae (.R • AE tmcur- 
rent verfai eam fartem , quam fpeSgnt a»- 
guli d^hus reStt ainWti . 

Cum .oU. angulcw Internoj) RCA , CAE 
^uobui kSus {t)e iyi,) minores , nequeat 




Gbomktiliak. Si 

{ I4p.) AE elTs ad CR parallela , dncatur 
ad CR paraileJa ( iij.) alia rcaa indcfinita 
AZ . Deindc producla AE indefinitS ad S , 
ita rumatur in AZ punftum L, ut duCtaLV 
ad AH parelleia , lit maior AC. Demmn 
fmnpta AP aequali LV , ingatur VF. Qui» 
AF fafta eft aequalis, it parallela ipllLV, 
etiam FV aequalis erit, & ( 151.) patalle- 
la ipli ALi fed &aa e& CR quoque ipH 
AL parallela . Ergo etiam FV parallelaC 153.) 
erit ad CR . Eft igitiir CR & parallela ad 
FV, & Inclufa triangulo AFV. unde cum 
indefinit^ produci queat, neceflario occurrec 
ipfi AE in O ; nam fi ita non elTei > ea- 
^em GR produaa vel evaderec per llbi pa- 
rallclam FV, quod (i8.) cft abrurdmn, nl 
denn6 (ecarec rcQam CA. quod (15.) im- 
poflibilc prMfos eft. <^ B. D* . 

CoftOtLAlllTK I. 

15$. Hine ODncairent duas te&w CK, 
AB non miini6'^rallelae. Naio AidS fes 
A realt AZ parallela. aa CVLv «nifit angoli 
inceroi RCA ,':CAZ.. duobaB tedjt luqaa- 
]es; ergo angaU RGA< CAE .dw^ teftit 
minorcs enmCit ideoqae ( l$4.> concuKcnt 
CR, AE. ! : 

lStf.Sfttilitflf fi daie reftM AB. HB con- ] 
venientei, in B . I«ccnnit «tcumque In F > 
^ L» atciue ex his pnft^U erigantnt jpet* 
D } feih 



S4 PailsPkima 
pendicnlares FC , LS; hn produQae nc- 
ceflari6 fibi occurretic ad punQum O . Ndm 
itinOS EL, cuni (rx hyp.") reSns lit angii- 
lus EFC , minor •k&q eric angulns LFC. 
Eaadeni' ob cau&in minor redo eric quo- 
qu« aDgulus FL&i- igitar FL. inoidsiis ia 
xe&ai. ?Ct LS . fiicic aagnlot intwnosLFC » 
FLS i«i(lot«s 4iiobus reQis» ideoqiH kOw 
FC . LS mneQci6 ( 1 54. > filn oeeanoK ad 

FROPOSITIO ZXBI. 

IIL ' $7' ' ^ • ^ ""^ 

hm AEH. 

lutiais EH, E\ , iifque ( lio.)bileaii 1« 
L I & F , excitentur.ad ucramque ( 87. ) per- 
psndiculares LO , FO > quae convcnienc 
zA punflam O: dico: hoc efle cir- 
culi ccntruot pcr tria data punEta tran- 
feuKii ;X)aeaatac OH,OE, OA. Quia la- 
lera AF , FO triangnli AOF aequantur (ex 
itnSr.) lateribus EF, FO triaoguli EOF , 
& reduB anKulus AFO aequatur reao 
EFO, etiam OA aequali* erit (lotf.) OE. 
Eandem ob eau^ffl OE aeqnalis qaoque ecic 
OB; ergo aequantor leQae OA; OB.OH» 
ideoqu» eirciilas csntro O per H defitri- 
|>nis> tranWc qaoqu*per&ift A. <]^E>Fi 



COROLLASIVM L 

Bx demoftracions huiui propolltio- 
nis liqust , (ii^ulaB FO , tO , qflu ad u- 
guloi reaoi bi&cant choidu SA «EH, tnufi* 
K fet ciicnli cemruoi O i tuK enim in 
illaiua concnrfii *&* 

CoKOLt AKITH IT. 

159. (^ia drcalum deferibcre ptt tria 
data puacEa A , E 1 H peritide eft ac eic- 
cumlcnbere ckculuu triangtdo ABH{ li^iet 
fpediDdni circBlum daio tiiangolo circunit 
lcribeiidi . 

CotOLL' A II 1 7M IIL 
iSo, Sumpris in circuleri arcn AH tri- 
bui pneai» A, Ej H cetfnnm O iaTfliui* 
rii daturque drcnlns peificl poteft. 

P R O P O S I T I O XXIV, 

\6i.f^Mnit triangaU RAC tres angaii Jt-TA.m. 
KJ mal faapii ditobui reSii «^iwiiwr . 

Triangulo ]t.AC aicnmlcribamr (ij9>) 
eiiculus RAC . Q^a lemiins atcus CR pie* 
titur ( i37.).angulum A, fcmiflis Yeio ar» 
cds RA menfura e(t anguli C, ncc non ft* . 
miiTis arc&s A.C metitur an^tum .R. i Jiquet , 
femiSem totius circnmftrcniue RAC, nem- 
(tt wcom gtednon- 180. metiti ctflt Bum 



S6 P&KS Phiua 
angulos A, C,R> Sed arcm graduum i8o. 
duos ( 5)1. ) quoquc re£tos metimr j ergo duo- 
buB rcflis aequantur tr^ fimul aosuli A , 
C» R. Q^E. a , . . 

CoRoiLAKITK. h 

iSi. Hinc cainrris tciu^Ii tres anguli 
mnl fumpti . aeqnannir tnbas apgulis cb- 
infris alterins 'fimat famptis. 

ColtotL Abivx' It 
. itf}.. Si eigo.daa aiQuli anins tri9.ligult 
^abus criangolt alierios (int aeqoales ; edam. 
tertius unius rercio alterius aequaljs.erii . 

COROLI.A£IVM III. 

ii$4:.Ec fi unliH:..triUguU duo angoli ia- 
notefbanir; etiam tenbui ■ootaa eric. ' 

CoRO Lb A-EITH IV. ■ ■ 

i6S. PiHcefii ia.ttiaijigolo .nDiu.-.aHgalus 
ffoQus fic> Tsl obtnfasi reliQui dao acud 
eruiie, ,.: . 

C o R o i L r R 1 T n V. 

Iff*. Et fi in triangulo unns angulus reflus 
fit : duo reltqui fimul quantHr rcdo > 

" CoilOLI."AHIVM yi. 

te!"». ^*7- '''oninn quoqae. ex difUs,«ft, infeti- 
■I. bere cirQnlo ttiu^om ARC :. aequiangu' 
Jum'datp. ESO.. J)Bas (115,) esii«i:tn^- 
to 
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te FIi fi>c angulus IRC aequalis (88.) nrt- 
gulo E. & aagulus FRA. aequalis alteriO, 
& iungatur AC: dico triangulum ARC ac> 
quiangulum efle dato ESO . Quippe angu- 
lus A aequatur (141.) angulo IRC ; fed 
«iam angulus E eidem IRC ed {excenfir.y 
aequalis . Ergo angulns A aequacui: etiam 
aogulo E . Pari ratiocinio angulus C often- 
detur aequalis anguto .O i ergo etiam -Eer'' 
tius ARC aequabW ( iti].} ttltio S... 

. S C H O hlOM t 

lS9. Ix huius propofitionis corollario ter- ^^^^ 
tio intulit Kcplerus dimenConem Telluris.Fig 
Sinc B, & C duotum moncium verticcs fa- 
lis diflici inter fe, litque LB aicui Tella- 
lia iaterceptuB inter ' utiinfqae jnioncis ladi- 
cest qMD diligenter metiti opoctet. Dein.' 
de notentur angnlt CBA, BCA., quos 
ficil pendulum per re£l:as BA, CA ad cen- 
irum telluris condanter vergens , & ItneS 
vifualis BC. Summa horum angulorum au- 
feratat.ex gradibos 180. ut notns iiat(i54.)' 
ugjiluS'BA.G,prodeatquo arcus intec^epros 
(8j|i) .liH in gTadibus',& nunutis ; cbinqiiv 
eins dimenjio- per noias qnoque menfaias 
fuerif iex hyp.) AipieheaiA , ad eafdem qut»- 
que licebic totius terreftris ambiids dimcn' 
jionemi Tevooaie . Vt autem haec faciliud 
a TyiboibUa perciinantur , exe;nphRn a Ke- 
plsro ipfb: «Uatum te&erc libee . EOo B 
Teim nvntiii .C.T^fAjnn9> d^ent. .aa* 
cem ■ . 



5< f*BfpEl«A 

ttm btee loca mUliliibiu q^Qqai QirOM- 
nicia coaimtinibiu . laventut fii «acetn aa- 

gutus CBA grad. 89. min. 46., altec vem 
BCi\ grad. 89. min. 55. Igitur min. 19. ecic 
(11S4.} angulus BAC , feu interceptus ar- 
8ua LH . Si e^ ^rcus ceneQrii LH mt'> 
muanim 19. vtlet miUisris qoiaque Gcra»* 
■ka. Uquec totum tellaris ambitum. qai 
sitioch miniuie eonftatt valet» mittinia hu' 
iafinodi 5684. 

S c a o L I o N 11. 
I<C9. Badem mechodo edatn Hiocialius afus 
eil in Turri Campanarta. Maitnenli. & in 
vertice moncis Faterni , qui Bononii noB lon* 
ge afaeft. inculicque cellucis gradan* conti* 
nere Bonomen&a pafliis iS4]<$3- , *c totuio 
proinde tclhtris ambitum conflare padibua 
2jid9tf8oi„ boe eft milliariis Bononienfibus 
131^5^, ac pcacterea pafToa 660. fed mul- 
to acciiranus meafaram terrae quaeiiverunt 
Aflronomi recencioces , ex qutbus^ conQac _ « 
mIo ad aequatorem gradus rainuii & riciA 
Sn» Ad' ufiti nmm ptaaTentes, ubi ttlltii 
]>co rphaerica hibsri poceft , rctiaelniiuis cum 
Ca^no menfiiram . quaa dat Picfiacdnfi , aii' 
qtie adeo tribuemus nngulis terrae gradibua 
pedes Parifienfes 341360.. fcii palTustfS^?!., 
Itoc eft milliacia Parilienria^S. > ac praete- 
wn palTus 471. Vnde totu» tcUuris ambi- 
qiscoiiiiiKbic pairoa i4iS499io»,hoe «ft-mil- 
liam VtxiSm» Ptmtm paslsf 

9X9. . PRO- 



G C e M B T K i A B. 

FROPOSITIO XXV. 

170- C/ 9"""" irianiuh ACP *rBilirM. 
/ « «»™ Afi " 

CfH stqaiiur iuniia fmul mUnit 
Vrijmi A & C. ""TO^ 

rJ^'" "."""i' AH. d»o aa(u» 

i.tH, CFA «tqu.Btur dliolnis(oS.)nffi>t 
W duohns reaisasqoamut quom ttesfiOi.» 
jn|ol. A, C. CFA. Brgo duT.ogoU CFB, 
LlfA aEquaiuur uibns aoeujis A, C, CFA. 
« utnnquojiblMo anguio CFA . Rlkoi» 
acquabitor ilnofait liiiinl aagulia A. A 
E. D. 

Co a OL L A t IT M.' t ." ' 

.171. Ergo externut angnlns eFH aMlM 
•rit lotemo qnovit A. vel C. 

C OBOLl. A ai V H IL 

l'!? "i'»enlo EAH reaut £eT.l.m. 
angulus AEH . circulus diametto AH '!■ 
teriptut, tianCbit pet pnnaum B. Tran- 
leat enini . E fieri poteH, per punaum S 
politum ultra E . & i„ng„g, hF . Igitur re- 
«ut( I44.)eritin femicirculo «Bgulus AFH. 

•ll,'"' <!<"><l<" ponitot an* 

gulns AEH. Ergo extetoua aBtulnt ASH 
uqaabltltr IMrao, EFH. ql»4 <»,!.) «« 

lUiudiin. SMiU KlilcMa i)lMduw,'e|f 



enliun tnnlire non podc per a\lai punflutn 
R pofitum dtra E; ergo traafibit per pua< 
&iun B. 

SCUOLIOK. 

. 173. Hnins propolitionis nfus tncredibilid 
p;^,5.dian eft. Ex « Aflronooii foleni pitall;i- 
xim fidetis definite . Sit eoiin AB quadtani 
eireoli in -teltnric fuperficie maxiihi , cniua 
centruqi T-; A locus in fuperfieie, caior 
Zenic eft punftum Z}.circulu8 denique ZEK 
feferat Coelum llellamin . Eflo Lnna in L , 
qiK .obfeirata a cencio celluris T coofpt- 
ciecur ifi pvinQo S, quod verui dicitar Lu- 
nae tecifi! ac fi e Tullaris fuperficie in A 
abfervaeor ' Ltinam intueacur , illam confpi- 
ciec in pnnSo E , quod locat Lunae vijut 
nuncupatur ; & arcus SS , qui differentia cft 
iocer .locutn verum. & virutn , Lunae dtci* 
tur parallaxis , haecque ab Aftronomis fe- 
quenti methodo invenicur . Trianguli ALT 
externus angulus ZAL aequali^ eft duobu9 
(170.) internis ATL, ALT, ideoque II ex 
angulo ZAL obrervatione noco , auferamr 
angulus ATL computatione icitlem notua > 
proditrit angulus ALT , vel huic aequali» 
(9$. ) SLE. lam vero CHm punf^a L,S£T 
refpeftu immenfae diftantiae Coeli coinci- 
dant, idem erit arcui SB, five eius cen- 
trum concipiatur eflc in L , ftve in T , ideo- 
^e arcus SEBKnfiaa(89.)enc ai^i SLEt 
ergo cnm fiiFni inTeflna fic «itgnliu SLBf 
110- 
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noiuE quoquc erit arcns SE» tjta. paralla» 
xis eft Lunae. 

PROPOS.ITIO XXVL 

»74. trlan£ttla AFC , SOH fraeter fingn- 

O Mgttlnt A, & C eequalet fingu- ^ 
lii S , & H, aequalia qinque bsiutrint U' 
ter» AC, SH «tquatiiut angulit inierceits ; 
tiiata Itier» AF, SO , itemque GF,_HO, & 
ipji triangulii Mequabimlur . 

Sunto , 11 fieri poteft > insequalia latera 
AF, 50, atque ex maioci AP fumpca AH 
aequali SO , iungatuc CR . (^uia lacera CA , 
AR trianguli ARC aequantur (m iy/", ) la- 
teribus HS. SO triajiguli SOH , & angulus 
A aequacur(eArfcy^.) angulo S, eciam ( io<S.) 
aogulus ARC aequabicur ipfi O . Sed ia 
triangulis AFC, SOH ob duos angulos A, 
& C aequales duobus S , & H , ctiam ccr- 
tius F certio O efl ( K^lO aequalisi ergo 
angulus ARC ( qui extecnus ell tnanguli 
RFC ) aeciuabiEur incerno F. quod ( 17I.) 
e(l ablutdum. Acquantur ecgo lacera AF, 
SO . Eodem ratiocinio aequalia quoqoe de- 
mon^rancMr lacera CF» HOt eigo civn as- . 
qaalia eciaQi rapponaanir latera reliqttuAC. 
SH , iecpiicur (8).) triangula KtC, SOH 
;-9|^uiia notno e&e. Q:. B. U ' 



COKOLLOBITM L 

17;. Si tiisngula AFC, SOH pMeier «n- 
Suios & C aequalM fiagitKs S, & H. 
lequalia quoqus habuerint lacera FC , OH 
eppoSra aequalibns angulis A. & S; roli^ 
qua qaoque aequaJia habebant . Nam ob 
<luos angolos A , & C aequ^Ies doobDS S . 
& H , enam roliquus F acqualis crii reli- 
qio O ( iiTj. ) . igituE triangula AFC. SOH 
pneter angulos C, & F aequales lingulii 
H, & O, aequalia quoque (m i>o.) ha- 
tetamt Jatera CF., HO angalis aequalibui 
■Kicipai ei)g» ( ) «HqM Uter«, & ipb 
ziia^aU aeqiUlia-Mnt. 

COROLLARIFM II. 

iTtf. ParallelograiBiBum AEFC lateta op- 
[ poiii» aequalia habec , atque a diagoMli AB 
i» daas aequales partes irecatur . Naib ik 
triangulis AEF, ACF ^dians (<S5.) Ciigtt' 
ios aogulos EFA, B&F aequales elTe liiigi»* 
lis FAC, AFC; crgo cum latuB AF angu- 
li» aequalibuB intecceptum , utrique triangu'- 
lo fit communc . liquct AE aequalemC 174-) 
race CF. aeo non EF aequaii AC, & aian- 
AEF as^uale elTo iKcri ACB . 
Co K o L ( a a I V H IIL 
177. Cum reflangolum fir quoque ftlo.) 
pacallelogrammum , {equitur reaaogulum la- 
tcra oppolita aequalia habere,acqua a diago", 
aiti io d uas aequales pann &cari . Co- 
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C;oitoLL.AarTN IV. 

17I. Hinc a per quodlibec iniiftum FnbJii. 
diagonalis parallelogrammi SOAC ttuiciaa- >^ 
ear reaae EV , RG parallelac ad teftuOA. 
AC{ parellelogrammuot ORFE aequale eric 
alccri FVCG. Nam crianguluin SOA aequa- 
le ( ij6. ) efl triangnlo SCA , & tiiangulum 
SEF aequatur ( 176.) triai^ulo SGF , ncc 
Bon triangulum FRA adaequat (17^.) aliod 
FVA. Ecgo reCduum ORFE (68.) Xfliubi- 
tas xefiduo FVCG. 

ScholiohI. 
l79.Htiie Geodaetae agrum parallelogram- T<ii.in. 
mam io duas aequalM di?idunc partcs. Sit^'8- 
CABD ager parallelogrammuB , AD eiui dia- 
gonalis, cuius puntlum medium fit Fj di- 
co I quamcumque lineam reSam , uc £G , 
qiias per punaum F eranfic , ^cum divi- 
dere in duas partes aequales CAEG > GEBD . 
Nam proptcr aequales ( i34.)aDguIo« alter" 
nos FAE.FDG, icemque aequales anguiol 
(95.) ad verticem oppoficos AFE , DFG , 
& latera FA , FD , quae inter aequalcs an- 
sulos exiHunc , etiam aequalia i triaagulttm 
AF£ «qaabioir-C 174.) GFD , additoqne u- 
trioqiie quadriliaeo CAFG . qaadrilmeum 
CAEG . Mtuile ecit rriaqgulo ACD , feu 
^iviidio ( )p>nIIalDgc3mmo CAED , ac 
^roii^e edam 'q,uadiiIiiieo GEBD . 

,^ SCMO-, 
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SCHOLIOH Ih 

iSo. Hdero pariceE Geodaeue diStadam 
18- 3- inacceiram A.£&queRti methodo adinveniuot. 
Primo erigunt le fe in A ad angulos leftos cnai 
horizonte, adeo ut oculus lit in B. Oeinde 
ita deprimunt pileum , qui aliquaHEulum Utne 
lit, donec radius viliialis excrcmitatem pilei 
radens , incidat in terminum E inaccelTae dl- 
fiantiae AE . Demum man^nte immoto pi- 
leotadplanum aliquod menfurabile leconver» 
tunt, nocantque in illo punSum F, in quo 
nempe virualiG radiua fiF per extremitacein 
pilei cranfiens, oeeariic eidem plano. Quiain 
Riangulia BAE , BAF ladii Vifuales fiE, BF 
conftiinuntfrx eonSr.) pares angulos cam BA , 
& reQus angulus BAE aequacur n&o alteri 
BAF,t8ndemqueBA lacus utrique criangulo eft 
eonADanei utique latHS quoque AB aequabi- 
tar( 174) ipG AF> Igitui li AF pcr men&- 
ratn aliqaam not> fiat,inaote&ei quoqus. di- 
fiantia inacceini AE. 

PROPOSITld XXVII. 

Tib.ill. 181. TN ommi iriangulo RAC fi lam AC fit 
Fij. I», \_ ^g^^j /^fgyg . gnguiut R 

pmri tppofiiat, maior erit angulo C, qai op^- 
ftttitnr poSeritri . Et comra fi angulas R ma- 
itr fit sngnU C i etitm fmt ^ tnaiui erii 
iMtere Ak . 

I. Tilan- 



GEOMETtlAX: $5 

I. Triangulo RAC oircuiiitc[ibatar(i59.): 
circulus RCA . <^ia laioi AC ell maiut la< 
tere AR, etiam accus AC luperabic ( 109.). 
accum AR ; ecgo etiam angulus R maior 
(137.) erie angulo C. 

II. Cum angulus R fic malor angulo C, 
etiam arcus AC maior ( 105.) eric accu AR, 
ideoque etiam chorda AC maior (ijy^^eric 
chocda AR . Igitur latus quuqiie AC ma- 
ius «rit latere AR. S. D. 

PROPOSiTio xxvm. 

181. CJ^ i» friaagulo RAC lam AC alttritA.m. 

ri opfQfitus t eequalis trit anguh C , qui ep- 
ponitur poSeriori . fl vitiffim fi aagulut R al- 
leri C fit ueqialiti tlim latut 4C tlitri 
AR trit *tqHale, 

I. Triangulo RAC circumfcribaeur circu- 
lus RC\. Quia latus AC efl: i^ex typ.^^at^ 
qualc AR , arcus qunque AC adaequabit 
alium ) arcum AR , ideoque anguius R 
■equabicuc (ij7 ) 'P*» C. 

II. Quia angulas R ipfi C e{t (ex byp. ) 
aeqnalis, miquc aicus AC adaequabit( i}9 ) 
.accum AR j ideoque etiam latus AC eiic 
altert AR (io7>) ae^uale. Q. E. D. 

CoBDLI.ARirK' !• 
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angulus A aequis cmribus conieatus fic r«* 
Qast femic«(ti erunt religui B, & C. Cum 
eniin rcQas fit -aiigulu& A . tedo aequales 
( itftf.) «rimc Am fimql reliqui B , & C ; 
kd ob aeqqalU lanrt AB • AC , aequalea 

'CoiLQIiLA.BirK H. 
184. Cqm-ia qqoris tjiangulo aequalibqa 
lateribua aMuales femper (182.) anguli op- 
ponqnfqr; tfqqqc , amnea Mgulos ttianguK 
qe<|,ui)ateii efle aqqnalcs . Igicqr qnilibec an- 
gulus Cfiangqli aequilateri dqoiqm reQQrqm 
()tf|,)«ft cciens, Cen {jradaniQ ^ot 

COBOLLARIVM ni> 

18;. Hinc habetur trifeaio reai anguli 
^jr"J;ABC, fi fupra BC fiac triangulum aequila- 
'wrum BEC Nam cum reftus angulus ABC 
fic gradqum po., altec v«ra £BCrii(i84<) 
graduqm fio.,patet reliquqm ABEforo gra- 
duum 3Q.>&n criencem re£U anguli ABC . 
CaeCQrqin cri&dio alterius anguli praetec re<^ 
^um a Ocomptri; frqllr^ t^qKfit^ «ft p«C 
cjircinum, at<]ae .^egulam « 

CoROLl.AmVM IV. 
i8tf Quoniam in quovis triangula aoqua.> 
libus angulis.feitiper .acqualix Iacera(l8i.) 
oppanunturi liquet , lat^ta omni^ irianguli 
«equianguli aequalia eflb. Igitur triangulqni 
«equinigqluRi, ecit ctianfae^nilaterum. 

Qq. 
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COROLLAKirM V. 

187. Hinc ]a[us AF hezagoni regularis TiMtL 
AFVSCQ_circulo infcnpti , aequaie ell ra-^***- 
dio AO- Cum enim arcus AF fit circum- 
ferenciae pars {ex hyp ) fexca , feu gtaduum 

60., urique gradumu 60. eric quoquc(8v) 
anguius FOA ; liic auiem /imul cum reliquis 
OFA, OAF eft ( ifii) graduum i8o. Er- 
^oduo funul anguU OFA.OAF erunc gia- 
-duiun .ito-t fed ciiin OF fic ipfi QA a»- 
qualis, angulus OFA aequari debec ( 181.) 
aiceri OAF . Ergo uterque eric graduum 
6<3,, ideoque aequiangulum , ac proinde(i8<i.) 
aequilatcrutn eric ciiangulum FOH. Igicur 
bexagoni latus AF ae^uabitur radio OA. 
SCHOLtOH. - 

188. Hinc etuicar ratio omnium expedi- Tib.111. 
cifnma Turrium , aliorumque Aedificinrum ^''E- "■ 
aliitudincs meniurandi. Efla inveaiganda al- 
titudo turris BA. Baculus UE taniae lon- 
gitudinis capiaturi uc perpendicuiinter ter- 

rae inHxuSi aeqqec.pculi altitudinem . Deln- 
de in rcfta hotiMntali AL eum locum eli- 
gac obfervator, ut dum humi proftracus cft, . 
habctque ad pedum calces baculum DE per- 
pendicuiariter teirae infixum , puncia B , & 
E finc cum oculo C in eadem refta linea 
CEB, Menfacetar denique reSa AG, qua 
^eiDpM ociyus a turre diftat: dipo, altiiu- 
diaem AB inrrie effe ipfi AC . «equalem .... 

E s Nam 
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Nani in tmngulo EDC ob acquales ( ejr ijip.) 
. xcStis DE.DC, fic reaum angulumEDC, 
uaquB &tnireaus ( 1 83 . J ocit angulus DC E ; 
vsrum angulus DCE idem eft ( 19. ) cum an- 
CdIo ACB. Ergo in iriangulo BAC femi- 
reaus erit angulus ACB j cft auiem reSus 
angulus BAC. Ergo(ifi6.) fcmireaus quo- 
que erit reliquus ABC. Angulus itaque ACB 
aequabitur ABC , atque adco rcaa AC , 
qua oculns nempe a turte diftac, aequalis 
(181.) crit reaac AB, ^uae iUilu altitndi- 
ncm repiaefentat , 

PROPOSITIO XXtX. 

Tjbiii 189- '* angBlo vmieali A tnangttU if»- 
Pifr' O fcelit ARC Juutiir ai ka^m RC per- 

pendicularis AHi tatc Uftrim fi«»tit hfim 

in B. 

Cum latUB AR alteri AC fic hyp.) 
■equalo , etiam angulus ARH aequabitur 
(181.) angulo ACH . Igitur in irianguli» 
RAH. CAH anguli ARH, AHR aequalei 
{tx byp) futJt angulis ACH. AHCi uode 
cum lacera quoque AR , AG aequalibus atl- 
guGs oppofita , fint aequalia 1 etiam lataa 
RH altetlCH crit ( 175. ] aeq«"«'«- Ht 

CoKOlLARnfM» 

T.b.n. 190. Hine G io eircolo FAE demittatur 
»« 9 « centro C mA ehordam AE periwndicu.. 

Urii 



Digilized by C' 



Ucls CG; haec bifatiain fecabic eaoidein 
chordam io G . DufUs quippe radiis AC . 
EC, Got triangulaan ifiifiiele ACE» cuiui 
vericx e(i centnini C, baGs vero AB; ec* 
go perpcndiculaiis CGbiftcabtt( iip.)e'hos- 
dam AE. 

C A P V T I». 

Oe Planomtria > fiu ^ranm 
plaoarum dlmnfione. 

PROPOSITIO XXX. 

101, QtVptt iatam reSa» CHtmHrMTt ^M-T.ixti!. 
O dratum CALH, 

Ereda ex C petpendicaUri CA * qtiae da« 

tae CH fic aequalis , ad reaas CH, CA 
ducantur parallelae Al, HI convenientes in 
1 : dico , quadrilatarum CA.IH cfle quadra- 
lum. Cum enim CA . Hl , itemqutt AI» 
CH (int inter Te ( ex anSr. ) paralleUe , pa- 
rallelogcammum (48.) eric CAIH, ideoqoe . 
( 175.) AI aequalis eric CHt 6d ipfi CH 
aequatur ( ex conffr.) quoque CA . vel ( i7<f- ) 
Hl . Ergo parallelogrammum CAIH aequi- 
laterum etiam eric. Porro ob parallelas AC, 
IH, anguli C, & H duobus .{134^) reais 
aequaatur t eigo cum redns fic aogulus C * 
rtaus quoqQe erit angulas alter H . kQU 
G j gua 



7» Paks Pkiua 

quB proindc eiunt eciam anguti illls C U$-) 
oppol)[iI.& A. Itaque (juadrilatecuin CAIH 
aequilaterum , & re^angulum erit , & pntiif 
dt (-4J-) quadraiutn . £• F. 

CoROLLARlVU|. 

Ipi. Hinc navimus daio circulo circur.v 
^ fcribcre (juadraium RCLH. I>u£lis quippe 
diameiris AO, ES perpendicularitei fe lc- 
cantibus in circuli centro F , fiipra radios 
EF , FS conltruantur ( 191) quadraca qua- 
tuor FC, FL, FH. FR. Quia duobus (fjc 
conSr.) reQis aeqv.antur anguli CAF , LAF, 
utique in dircEtum ( lO}.) iacebunt CA , AL , 
hac ell refta erit linca CAL , Eodem mo- 
do conftabit lineas LSH. HOR. REC re- 
ctas e(re ; ergo quadrtlacera eH tigara RCLH , 
quae propter ttStis {ex conSr.) angulosC, 
L, H, R, redanguia quoque eric. lam ve- 
ro CR. LH diametro AO {mt{ex cBvJir.) 
aequales. ficuci etiam CL , RH aequaniur 
diameiro ES>» ergo cum diametri AO. ES 
ilnt aequales , aequabuntur quoque CR,RH, 
HL . LC , ideaque(45. } quadraium eric 
RCLH, cuius laiera cum perpendicularitcr 
(» tonfir.) iiirtftanc radiis £F , AF , SF, 
O^, miqae tangent ( 1x4.) oUeulum in }>un- 
Sis E, A» 5, O , & iiralade ^Qidraiimi 
«rie circnlo ciicom&ciptum . 



PRO 
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nta CA dttda. 

!. Efto altimdo CA comtnenfurabiii* bafi . 
CM, 5t pes unus fie parS aliquota mmf- » 
que . Coniineili altitudo C A tres pedes CS . 
SF , FA , balis vero duos CR , RH . lam 
vero fi ex R agatuc ad CA parallela RV , 
atque S , & F ducantnc ad CH paral- 
leJae SO. FL, lotuiu reaaoepbu) CAIH iil 
pedes (ipiOquadcatos divifum «It* Ho- 
rum aucein pedum quadratorwia leries AL , 
FO, SH funt tres, quot nempe funt in al- 
titudine CA pedes, & in quavis ferie lunt 
pedei quadrati duo, qaot nampe funt pe- 
des in bafi CH t ergo in reftangulo CAlH 
fex pedss quadrati erunt, quot nempe emer- 
gunt eJc duflu blnarii in ternarium. hoc eu 
ex baG CH in aliitudinem CA duQa . Iffl- 
tur area reaanguU CAIH acqualis eft fa- 
ao ex bafi CH in altitudinem CA duQa. 

U. Efto alUcudo CA incommenfutabilis 
bafi CH: dico, aream reaanguli CAIH eirc"* *^ 
aeqaalem fafto ex bafi CH in altitudiBeoi 
CA duSa . Sit enim , fi ficri poteft , pac fa- 
ao tx ba& GH dua^ in aliara CO ceaam . 
quae.miitor lit CA. Hoc pofito, per(tii.) 
coKtiBoam bifeaionem bafii CH deTeBiacut 
B 4 >^ 
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ad illlus aliquotam partem R miaorenAO, 
(luae ablaia quocics potetl ab altitudine CA. 
relinquec AL minorem R > complearurque 
re^tangalum CLVH . cuius alcicudo CL com- 
menLurabilis erit baH CH ; liabebic enim cum 
i&a communein aliquocam pactem R . iam 
Tcro euoi AL minor(ex eanfir.) fic R, haec 
amem {ex cenSr. ) minor AO , crit AL mul- 
to minor AO , unde incer A, & O iaccbic 
punaum L , & leQa CL maior eric CO . 
Ergo fd£tum ^x. bafi CH in alciiudinem CL 
maius erit f<tfto ex eadem bafi CH in alci- 
ladtnem CO ; fed area re^angali CLVH 
aequatuE ( num. I. ) &&o ex b»u CH in al* 
titudinem CL , & area leaanguli CAIH ae* 
qualit efl (ex l)yp.)h£io tx bali CH in alti- 
tudinera CO. Ergo aiea CLVH maior eric 
area CAIH, quod ell(7i.) asfurdum. Non 
ecgo area CAIH aequamc fa£to ex bali CH 
du&S in leQam CO , quae minoc fii CA . Si- 
mili modo oAendam , eandem arcam non clTc 
aequaiemfaQo ex baiiCHduElS in aliam rc- 
flam , quae maior Cit C A; ergo aequabitur liBto 
ex balt CHin altitudinem CAduaa.Q.E.D* 

COBOLLAKIVH 1. 

iff4. Ciim quadracum CAIH (ic etiam re- 
'ftangulum, eius quoquc area par fafto crit 
cx bali CH in aicicudinem CA, feu ob(4;.) 
acquales CH, CA, acquabitur fa£lo ex la- 
tere CH per fcipliim muItipUcate . Vn- 
de fi latus CH fit triam pedam * noTea» 
pe. 
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SCHOLIOH. 

ipj. Hinc quoque praxis fluit cnbicnlo- 
tvm I aularum > & pariecum fuperficies men- 
fiirandi. Cum enim liuiufmodi fupurficies ue 
plurimum reclangulac efle Ibieant , muitipli- 
cacio longiiudinii per lacicudinem, iUaruio 
arcam exhibebtc * 

PROPOSITIO XXXII. 

istf. A euiufw triangKli FAH aequaUsl^^''- 
n. efi fhSa «» dimidia ta^ FH in tl- • 
titudinem AO du8g» , 

Complearitor TeftinguU OASF.OAEH. 
Triangnlnm OAH dimidinm cft (177.) rc- 
flanguli OAEH, ficuii & triangulum OAF 
dimidium eft reaanguli OASF. Ergo trian- 
guium FAH dimidium eft reaanguli FSEHj 
fed huius area aequalis (ipj.) eft ftfto ex 
bafi FH in almudinem SF, vel AO. Er- 
go etiam area trianguli FAH aequabittir fl- 
ao ex dimidia bafi FH in altitudinem AO 
dufta. Q^E. D. 

COROLLARIVM I. 

- 197. Hinc triangula ABD , AED fuper T>b'v. 
eadem bafi AD, vel aequali conftituta , 
njboniia aeqnalea amcndiiies BG, EF, fune 
actjua- 
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aequalia. Nam fa£lum ex dimidia bafi Al) 
in altitudincm BG, aeqnari dcbec i^o 
dimidia eadem bali AD in akitudinem BP , 
ideoque etiam triangulam ABO alterlABD 
erit (,196.) aeqoale. 

CoBOLLARlVH If. 

198. Iglmr triangula ABD. AED fupdf 
oadem bafi AD, vcl acquali. Sc inter eaf- 
dem parallelas BE , AD conftituia , acqua- 
ri dcbent. Nam ob paraliolas BE , AD, ac- 
qualea ( i".) quoque cffis dcbent triangu- 
lorum altttndinei BG; EF , & proinde ectam 
criaDgula (igrO aeqtnhBntnr* 

CoROLLAftlVtf lit 
T.b.iv. ^ag. Et contca trianguU aequalia ABD* 
^8- i- AED fuper eadem bali AD , vel aequali 
conftituta, func quoque incer cafdem paral- 
lelas BE, AU. Cum enim trianguloro ABD 
altari AED fit {ex byp.) aequalc, faaut» 
cx dimidia bafi AD in alcitudincm BG ae- 
quari debet ( 196.) faao ex dimidia eadem 
bafi AD in altimdincm EF- Ergo altitodflf 
-BG alceri EF eric aequalis . teaaeque ptoirt- 
de BE. AD crunt ( iij.) mutuo patailelaft* 

SCHOLIOU. 

IV Hinc Geodaetae agri triangujaris a- 

^ x.'ream bifiwiam partiii notunt . Bafja BG 
^*^ tria«B«UtU agri cwuslihccBAC. b.fccetur 
/iioT.1 ia panao D; dicQ.-illuni bifatiam 
* ' quo* 
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quoque dividi a leQi AD.iungente punfla 
A , & D . Trtanguls eDtm BAD , DACt quae 
bales habenc aequal» BD , DC. & altiiU' 
diaem commaacin AG , ae^lia ( ijiy.) mu* 
oio elTe deboQc . 

PROPOSITIO XXXIII. 

4oi. ARea cuiufvh pMralleUgrgmmi FMH-rAXy> 

P Ducator diagonalis AH . Area trianguli 
FAH ditnidia( i7<f. )eft areae paralielogram- 
mi FAKH; led arca trianguli FAH aequa- 
lis ( Ij4.) eft faSo cx dimidia baji FH in 
altitudiDem AO . Ergo area parallelogram- 
mi FAR.H «equabitur fa£bo ex (ota bafi 
FH in alticudinem AO dufla . Q^^^ E. D. 

CoSOtLAKlVH I. 

loi.Tgitur parallelogramma ABCD.DCPG Tib iv. 
fuper aequales bafes AD , DG conftiiuca, & 
habentia aequales alticudines BE , CH, ae- 
qualia mutuo crunr . Eft cnim faaum ex 
AD in BE par faflo (^x hyp.) ex DG in 
CH , ideoquc parallelograiDrnum ABCD al- 
leri DCFG crit (loi.) acquaJe. 

COKOLLA&IVM II. 

103. Similiter parallekuramma ABCD, 
(pCFG fupn leqaalcs bafis AD. DG, & 
inter 
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inter cafdem parallelas BF , AG cotifticutfl 
aequaii debent. Nam ob paratlclas BF AG, 
parallclognmma acquabs (112,) habere de' 
bent altitudines BE , CH i quars eam aequa* 
les etiam habeant bafes, eadem parallelo' 
gramina aequalia (101,) erunt. 

C0ROLI.ARIVM III. 
IV- 304, Demum /1 balis FH trianguli FAM 
dupb fit bakos FS pacallclogrammi acqus 
alti FALS ; tciangulum parailelogrammo te* 
quale eric. Huius enim area acquatis eft fa' 
fto ex bafi FS in (icri.) altitudinem AO ( 
srea autcm trianguli aequ^lis eft fa£lo et 
dimidia bafi FH , feu ex FS in ( 1^6. ) alci- 
tudinem eandem AO. Ei^o triangulum pa* 
Fallelogcammo enc aeqaale. 

PROPOSITIO XXXIV. 

IV. A ^uadrilaleri AESC hahntir ep" 



iela , atqaulit tB faSa tx dimidia haram lo'' 
ttram fummt in reStm EB, « paaa» E aS 
wniim tatat AC perpenMMlarittr duSsm. . 

Demittatur ex C ad ES- perpendicularto 
CO , quae (ijz. ) perpendicularis qiioq.u« 
eric ad AC , ideaque aequalis ipft 
EB, Sc ducatur EC. Area tnanguU AEC 
aeqnalis (i9&)eft fa^o ex dimidia bafi AC 
iti altieudinem EB. St(nilicer area criangn^ 




ECS 
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ECS acquacur (\s)i-) £a&o ez dimidla bali 
ES in alcitudinen) CO , vel EBj eigo area 
qaadrilacui AESC aequibitnc b&o ox di~ 
midia Uceram paralleloruin AS . ES fuin- 
tna in alticudinem EB duaS. Q^E. J>. 

SCHOLIOK L 

igiS. Hinc Geodaetae norunt fuperficiem "I^^ '^- 
irregularem mukangulam , five perviam>li- 
Te impervtam inenCurare.EAo impiimismen- 
fuiinda fupcrlicies pervia BCEQHKM. In> 
tra illam ducaiur linea. quac poce& lon- 
giflima BQj ad quam fi ex omnibus anguUs 
dcmiccantur perp^ndiculares CD, EF, HG, 
K[ , ML , fuperficics data dividecuc in trian- 
gula reSangula , & in quadranguia» quorum ' 
dno funt latera paraliela . Deinde £nguU 
(19^.«^ 10;.) menfurencuc , & fumma ex omni- 
bus collcfla quacfitam aream exibebit . 

Si vero impervia fic fupcEficies mcnfu-J*^ 
■ randa ABCDB , eidem ciEcumfcribacur ce- 
^langulum MIKL .cntusexcclTus fupraaream, 
guac menfucanda eQ, dtvidatuc vel in irian- 

5;uU, vel in quadrangula, quae bina habeant 
acera parailcla . Deinde (19;.) menfuretnr 
reEtangulum , eiufque ( ijifi. & 105. ) excelTus 
in triangula , St quadrangula refolutus • Pe- 
des quadiati in exceffu reparti , auferaocar a 
pedibus quadratis , qut in re£tangulo conti- 
neDCur>& refldui imperriae fuperficiei accam 
indtcabunc , 

ScHo- 
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307. Ex ha^eBUs deaionfirati$ patet me- 
thodus agroriun (juorumcamque areas dete- 
geridi ■ quas noanulH dum ndduftis exem' 
plis iJIuftrare nicuncur , ob ingentem copiam 
numerorum obfcurant patius , & inrricanc - 
Quamvis cnim numeri in ipCo menfionis o- 
pete iint maxicne ncceflarii , tn doL-em^o ta- 
mea claiitacis gratia iuvac ab iis fdepius ab' 
Ainere. 

PROPOSITIO XXXV. 

IV. ao8. A Rea caiufvit polygoni circulo Circum- 
"■ £\ feripti AW^iC . ne^Malis eii fiS* 

4K amiimn Uurnm femifumm» in fMdium iw 

firifri siftBii, 

Da&ia cx centro O ad Cngulos palyKOQi 
angulog raflis OF, OV, O^, OC , OA , 
igancur ad pun^la concafluum radii Ol. , 
OK.OT, OZ, OR , qui atpoti noimales 
ad pol^oai laceni , altitudinM refe> 
lenc ccianKulorvm' AOF , FO V , VQS , 5QC . 
COA. I^cur area trianguli AOF aequabi- 
lur ( 10 ) fiaf^o ex dimidio lacere AF in 
radtum OL . Similiter area trianguli FOV 
aequabiiur ftSto ex dimidia laccre FV ia ra- 
dium OK, rel OL , atque iia rempar. Er* 
go fuoima omniam iriaagaloram AOFi FOV. 
VOS, SOC ,COA, fcu polfgenuoi AFVSG 
aieam 
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Geometria». 79 
habtbit aeqMkm fafto ei omlllOT 
li«.li.>o".a i» ndiui» OL circuU 
infcnpu. E. D. 

(, E M U A. 

Duo ptoximi anpili A , &. q_bir«c=ot»t 
jeftis AO, QP convenientibus in O, de- 
miffaqoe ad AQ.P"P="<li™'»" j!": 
llli radio detcribatiir citcolas, qni inrcr^tns 
«ri.dato polygonoAFVSCL- NamU.eraQA, 
AO trianguli AOQ^aequan.ur '•'"'^" l» A; 
AO ttiinguli FOA, 6t angulos qA.0 «11 (" 
«««r.laequalis al.eriFAO i ergo «ti«m lingo- 
lus doS.) A^O aequabitut AFO . Sunt VKO 
etiam (« hP-) aequales toti AQS , AFV i IJl- 
tnt cum AQO dimidius fit anguli AQb.e. 
lilm AFO dimidiuserit teliqoi AFV.quem 
■ ptolnde bilicat reaa OF . Simili tatiocimo 
Jonllabit. r=aas OV . OS bifecate angul» 
FVS VSQ . Ducantut inwpw e« ccnttoVJ 
ad la.era perpendicol.tcs OL, Oit .OT ,OZ . 
Qjia ttiangula 011.A, OLA praeiec angolos 
R-, RAO sequalM (« "»»■•.) angobs L. 
LAO , habent quoque commune latus UA 
oppofilU» «equalibus angulis R , & L; crgo 
hibobtnt «lia«i ( 175.) aequales OR, OL . 
»aii modo. •«qoale» elft oltandentot OL , 
Oki PT . OZ i ergo ciremw centro u 
pat 



8o ■ .Pakb Psjma 
per R defcriptt» , traafibic quoque pcr L , 
K, T, Z. Cam Tero hSti lini teQi an- 
gull ad panas R, L . K, T , Z.ucique 
idem ciretdas nnget (1x4.) palygoqi onnia 
lacen , ideoqae eidem erit ii^tipcus. (^E. F. 

Co K OtLAKlvH. 

110. Hinc circulus radio OA. defcriptus , 
eidem eric polygono circumfcriptus . Cum 
cnim anguli 0.\F , OFA femilTes oftenfi 
C aop ) lintan|ulorumaequalium Q\F, AFV, 
ucique eriam ipfi aequantur , acqualefque 
(181.) erunc OA, OF. Pari modo ipfi OF 
pflendentar aequales OV, O"), OQ_; igicur 
circulas radio OA dsfcripcus, canfibJt pet 
omn« poiygoni angglos , & proinde erit 
polygono citcumfcriptos . 

PROPOSITIO XXXVL 

, IH.O/ caiufvh regularis polygeni APySQ 
O duo fromimi anguli A , ^ Q_ bife- 

'centur reitts AO , Qp eaavenientiius in 0, 
mtque ex 0 ad latas unum AQ_ demillMiur 
ferpendicuitrit OR j folygani eiufdem areg 
aequabitur faSo ex lattrufa femifumma t» 
eaniem perpendicultrtm OR. 

Centro 0 , 8t incerrallo OR defcribatur 
circuJus RLKTZ, gni ( 109. ) inlcriptus po- 
l^gono eric, ideoque polygonuia eric eideni 
eirculo £ircnmlcripcum ; fed aerea polygau 
cit- 



circulo circumlcripci acqualis ( io8. ) ex fa- 
60 ex omoium lacerum femifumma in eiuf 
dem circuli radium. Ergo eiiam area po- 
lygon) AFVSQ^aequalis e(l fafto ex omnium 
lacerum femirumma in perpendicularem ORt 
quae radius ed inlbiipLi ciiculi RLKTZ. 
Qi,E. D. 

PROPOSITIO XXXVII. 

siz. A Rea eirculi eaqMlis tfi faBo e» ^/ffl/-T>b.iv. 
£\ di» drtnmfereniia ia radiam duSa . FJt. i|. 

Concipiacur circulo circumferiptum rcgu- 
lare polygonum AFLQ.r, quod quidem in- 
fcripto ciicufo maius eiic; (1 camen angulls 
rele£tis,fiac noTumpoIygonum CEHIOFRSVX, 
cnias duplo plura fint latera, hoc litne mi< 
aus excedec infcriptum oirculum, quam prae- 
cedens . Ergo quo magis numerus laicrum 
polygoni augetur , co minus viciHim area 
polygoni circularem excedeci unde fi numc- 
lUE Uterum polygani evadac iniinitus, feu 
maior quovis numero dato> minor TicfGm 
quovis afitgnabili , atqne Mcirco eontemnen* 
dus evadet polygotii areae fupra circularcm 
exceQus. Ergo polygoni huius area pro cir- 
culaii , & fumma ciufdem hccrum pro cir- 
cumfeFsntia infcripti circuli fumi poieA; fed 
polygoni eiufiJem area aequalis efl ( 108. )faQo 
ex eias latetum fenifumma in radium infcii- 
ptt circuli, £1^0 etiam irea circnli eidem 
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fiSui eric aequalis , onde cum lacerum feni- 
fiimiva pro diinidi» ciicuoifereatia circuli fu- 
mi paS\% t liquat «ream cucularem aeq,ua- 
lem cir« fafto tx dimirfia cirGmn|Ercn(u in 
ndium duaS . Q:, E. D. 

CoRQLLARIVH I. 

313. Quia criaogulum re&iliBeun hatienB 
mo baG lineaco a«qua)ein circumfeTeniiae , 
pro alciiuiline autem radium , aream lia- 
b« aequal-:» ( ls?ii.) f'*^" dimidia cir- 
cumferentia in rjdium duEtai fequiiur, crian- 
^uli buius ar^am circulaii aequalem efle, 
S c II 0 L 1 o |a. 

214. Nota ergo forct qirculi area , feu 
quod id^pi eft. tiabcretur circuli quadraiu- 
r», fi xa/xi eiu(dcm diqmetei, quam circum- 
ferentia fii|icis polTct ,wmeria cxiberi . Vc- 
rum enim vero ucut aetate hac noftrS ars 
invenicndi egrtgtc promota fuerit, veiam 
nihilominus circumferentiae longiiudinem in 
^niiis numeris haaenu? nemo dedit . 4rchi' 
medei tamen OQinium piimus fuit. qui i>a,-. 
Jygona ^6. laierum cjrculo iofciipca . Sx. cir- 
Cumfcripra ^dhibendo, prope veram circnm- 
fersniiae longiiudincm adinvenit, ^flenditque 
nimirum. fi in leptem acquaies partes dia- 
ineier circuii dividacur, harum viginti duas 
in circumf^rcnti* eirculi proxim^ cojitioeii. 
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DE REGTARVM.ET FIGVRARVAl 
PLANARVM MVTVA PROPORTIONE. 

C A P V T I. 

De printi^s proportimim.. 
D B v "i h'i 't 1 b I. 

iAgnitudines imegiBtae ,' 
\ f/ff/%isf«mWjilIaerunc,quae 
I eQndem habent nQmerum di- 
I menlionum. Ita funt homo- 
. ,„rs^"S3^ duae lineaei quippe 
UibWlasici' Isntum Tuflc pracdicaQ dimcn- 
fiooe. Idem da duabus fupeificiebus , & do 
duobu* ^folidis -^^^^ ^I SS&^^i KHji^ j j^^^i^^a^ 
b E F i»iT^roTfc 
ai5. Magnitudines haeterogeae, five diverfi 
geaeris funcquae non eundcm iiabeac nu- 
meiuni dimeniionum . Ita linea lieierogenea 
cft nm fuperliciei , quam fglido ; quippe 
vi» ^ncum lineae dimenilo efl. duplex vero 
fuperficiei , fic tiiplex folidi. 

. F 1 De- 
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De FiKiTio ni. 

117. Si duas mjgnicudineE eiurdcm gene- 
cis in acdtne ad qudnutatem inucu6 com- 
parencur ; relaiio quae oricui , R§tio dict 
folet. Giimmc» eit . in ea comparacio- 
ne fpedemus quomodo una magnicndo cob- 
tineac alteram; Arilbme$it» Tero, fi exeeOam 
tancummodo unius fupra alcecam confideie' 
mus . Ita fi referas magnicudinem 10. pe- 
durai ad alceram pcdum 5.. quaccnus prior 
nagnkudo Ibcundam bis continec ; geamecri- 
ca erit rado. At fi referas magnitudiiiem 
lo* pedum ad alteram 5. pedum , quatenul 
ftrims excedit alreram 5. pedifaui ; arithms- 
cica ratio erit • Ratimis autem nomine > nifi 
qaid addatur t geometrics femper rei^. 

D B F I N 1 T 1 o IV. 

118. In amni racione magnitudo > qnae ad 
aliam ref^^rcur, dicicur tntttedens, ea vero, 
ad quam TcfzxK\xt , tonfequens appellatur. An* 
tecedens vero & confe^uens rationis ititiiini 
dici fol^nt. 

DEFIHiTlQ V. 

iij. Ratio aeqnalitatis eft , cuius antece- 
dens conrequentt fuo aequacur ; veluci eft 
racio j. ad j. Si vero antecedens confequen- 
ti fuo lic inaequalis, laiio inatquglitaiis af- 
folet nuncuparit cuiuQnodi eft latio 6, ad 
j.i vxz ctiam ntio 3. ad (!. 

Di- 
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DllIMlTlO VL 
ise> Ratio maioris inteqtitliitiis eft illa* 
•atus aatecedens canlequenti flio «(1 ma- 
ius, vcluii el{ racio 6. ad 3. Rdtio autein 
mingrit inaequtlitatit eft . cuius antecedeni 
confeqiiente fuo e& minusi veluti cft mio 
i. ad 6. 

D B r i H I T i 0 VIL 
iil. Ouae rationes dicuntur fimiles , aut 
atquaht , live taedem , quando antecedeng 
uniut aeque , five eodenrt modo ( hoc ell 
nec magis, nec fninus ) continet fuum con- 
fequens , auc conciaecur in >llo , quo alte- 
rum aniecedens continee fuim fonrequens, 
aac continecuc ia illo. Ica ratio 6, ad 31 
eaiJein erit onm ratione 4. ad 1, ; qtiippe 
antecedens primnm 6. eodeni modo eonii- 
■nt conlequens fauin 3. , quo antecedeoa 
altenun 4. continst canrcqueoa (aam 

CoKOtLAIttVSI I> 

m. Vc ei^o duae rationed ne^ualed fint, 
anc eaedem , non opere pretinm cA , ttt 
lililem antecedentibus , & confeqacntibils eX- 
prtmanrur , fed opus «ft tantuot , ut ante* 
eedentia aequs • fire eodem tnodo confi!'' 
qoentia fiia contintaoc * Ttl in iifdeni contl' 
naamur . 
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Ttti.IT. stj* Liquet fiinilicer , aequales magnira- 
"s- dines A & H habere eiiitdem tacionem ad 
tertiatn C • Antecedentla enim aeqaalia A 
& H aeqne > five eodem modo cootinenc 
commune conlequens C, 

COboilakit» III. 

Tib IV. ^^4- Viciflim tertui C eandem habebiE 
Pig. it.rationem ad aequales mngnitudines A & H. 
'Commune quippc anicccdens C aeqae, li- 
ve eodcm modo coniinciur in aequaliblis 
confequentibus A & H . 

COKOLLARIVM IV. 

Tib.lT. tiS' Pariier fi inagnitudines A & H ean- 
FiE-<i-dem habuerinc rationem ad terciam C; ae- 
quales invicem erunc. Cum enim ratio A 
ad _C eadem fit cum («x byp.) ratione H 
ad C, utiqne (zsi<) antecedcns A aeqoe. 
five eodem modo cqniinebit confequens fimm 
C , quo antecedens alterum H concinec con" 
feqaens fuum C ; aequales iEaqne ernnt ma- 
gnitudiaes A. & H. 

CoS1>LLABirM V. 

Fi^u' ^ ^■■'^ raciones A ad C» 

''atque R ad F Gnc aequales ccrtiae Eationi 
E ad H 1 eciam inricem aequabuntur . Nmn 
qiua ratio A ad C aeqnalis eft (ex hyf.) 
racioni E ad H| otique (zzl.)eodein mo* 
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do A continebic C, quo E concmet H. Pa« 
ttter cum ratio R ad F aequetur (txbjp.') 
rationi E ad H I eodem modo ( itt.) R con* 
tincbir F, tjuo E coniiitet H. Ei^o «ilam 
A eodem modo contiaebil C, quo R coit- 
tinet F, hoc tA (3ii.)ratio A «d C ac 
quabitut ratiOfli R ad F « 

D K 7 1 M 1 t 1 4 VIlL 

117. Si duid ttaiopei tnaiorii ianectaat!- 
tatis inntD6 comparentDr i ea ratio dicitnf 
maiar, ea\V.S antecedcDS raepitis Contiiiet fiuiol 
conlequens , quarrt alMmm antecedens Cofl-- - 
tineac fuum . Ita ratio S.adi, maior eft rft" 
tione 6. ad nam 8. quater continet i.i 
CUm 6. bis tantum contineat 3, 

'ComOLLARlVM I. 

DnMum ergo inaequslium magnitudi- Tjtiv. 
num A , & H maior A maiorem h<ibebic ra- 
tioncm ad tertiam C , quam minor H ha- 
beat ad eandem C. Maior quippe A fae- 
pius continebit teiciam quaoi ipfiim con' 
tiaeat minor H. 

C OKOLt AtlVH IL 

iip. Viciflim C ratio A ad C maiof fit 
rationc H ad C f eric A maior M. SaepEnS 
(117.) cttim A quam H continebil tefliuin 
Ci atque adeo A erit maior M« 



130. St daae rationes miaoris iiMequilita- 
tis inricem comparentur j illa racio dicitur 
maitr , euiuB aniecedens minus continetur io 
corerequence fuo , quam antecedens alternm 
in fuo. [C8 ratio 3. ad t. maior eric rado- 
ne 1. ad 8., nam 3. bis tantum continenic 
in 6. , cnm t. in 8. qoater contineatur . 

COROLLORIVH I. 

Tib IV. *J'- ^'"'^ duarum inaequalium magnitu- 
Fr^. i^idinum A, & H, maior A maioiem habe- 
bic lationem ad terciam C , quam minor H 
habeat ad eandem C* Nam A minus qaam 
H continebttur in tertta C , 

COROLLARIVM II. 

231,. Similiter li ratio A ad C maior iit 
J'^;'^*ratione H ad C; eric A minor H. Minus 
'enim A quam H continebinir ( ijo,)in tcr* 
tia C, ideoque A maior erit H. 

Defik.itio X. 
23 j. Si duae rationes quae comparantur, 
fflutu4 linc 3equales,oritur/r«^0r//a. Ita CQm 
ratio 6. ad 3. aequetur ( iit.) rationi 4. ad 
2.; in proporiione , (iwt prafetiatuks dicentar 
cfTe 6., 3., 4., & 2., ,fiv« dicenir & cfl* 
ad 3., ut 4. ad s. 



G ■ B ll I Tt 1 * K. Sj» 



DKrtMiTio XL 
a]4. Si duae radones aequales quae Invt- 
cem comparantur > iSnc huiurmodi , ui con- 
fequens primae idem (ic cum ancecedents 
lecundae i propaitio quae oritur, conrinas 
appellatur , terminufque bis repciicus dici- 
_ tae medias pnportionaiis . lca quia rado 2. 
ad 4. aequatur rationi 4. ad S., & 4. qut 
confequens cR primacieft quoque anteccdens 
fecundaei uciquc in praparlhne tontinM t fivo 
contirtae praperiionalei dicentur clTe 3.(4>r 
& 8. ■ ac mcdius prop ortionalia eiic 4. 
D E F I M I T I o Xn. 
135. Raito covipojita ex pluribus ratiombus 
illa dicicur , quam liabec prodii£luni ex omni- 
bus illarum raiionum ancccedeniibus ad pio- 
duSum ex omnibus confequentibus earun- 
dem . Ita ratio compoGia ex rationibus 
ad 5. , & 4. ad 6. , cft illa quam habet pro- 
dudum antecedentium 3., & 4. ocmpe i:-t 
ad produQum confcquentium s.,%l 6. ,nem- 
pe 30. 

D E F 1 u 1 T 1 o XLtt. ■ 
Si duac ratlones componentes aequen' 
tur; ratio cx illis comporita dicicur diipli- 
cata alterutrius componentium • Ita quia cx 
duabus raiionibus aeqaalibus 6. ad 3,, & 4. 
■d 1. companitur(335.)ratio 34. ad (S.,hacc- 
dteetut du^cata lationit 6, ad 3., vel etiam 
4. ad 3. Db- 
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«37. SI vero ireB tationes coniponencef 
sequeMur. ratio compolita inde otta, di< 
citur triplicala cuiuslibet cotnponentimn . Ita 
cum cx tribui ratioBibuS acq lalibus 6. ad 
3., 4.ad 1., & 10. ad 5 componacur ( 135.) 
latio »40. ad 10. , haec dicetur cripiicata ra- 
tionia 6. ad i., vel 4. ad i. , aut 10. ad Jt 
D 1 F I M 1 T ,1 0 XV. 

T.i,.iv. u8- Pigurae fimilet fiint . fi fii^uli aogoli 
lij. i>.utiius Cnguiis alceriui angulis fint aequalcs, 
& latera homohgt , feu angulis aequdlibus 
oppofita vel intcrccpta, fuennc propo tio- 
nalia. Ita fimilcs crunt figurae C4F,ORE, 
fi llnguli anauli C. A. P aequcntor fingu- 
lis O. R, E, & AC fit ad RO, ut CF ad 
OE , & CP ad OE , Ut FA ad ER, « 
FA ad ER, ut AC ad RO . Budeili mo- 
do expHc^tnr fimilicudo aliaram omaiani 
figuiarum. 

D E F 1 M I T 10 XVI. 
r,h.\v. Figarae L & V dicuntur twbere U- 

''*''°'tera reciproce proportionalia , fi latus AS fi- 
gurae L fuerit ad la-us SC figurao V, ut 
huius latus SO ad illius latus SH . 

D B P I N I T I o XVU. 
TAtv. ReaanRalaiii fuk rrBs Aff . SCv vel 

''«■•'•fimpIiciMr rdfeiiB*/»!» &SC eft illod.qtwi 
" con* 
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conttnewt fub reflis A.S , SC ad anguluni 
re&um innfiis. SiinUiter cum dicltur reStn- 
gttlum fui reait A.C, CS, luc re/tgngalim 
ACS, intelirgitur reSar^uluDi > quod eon- 
tinetur fub reais AC , & CS ad le&xm 
nngulaoi conftitutis. 

C A P V T II. 

De mnnuirts Para/lelograinmrum , ^ Sg. 
Saniulorum fymptomatis , (U^tie ■ 
Regttlit froportmum, 

PROPOSITIO I. 

^■^x.TyAraUehprMmm» auaevis aea^ «/r«J*-*^ 
1 CBlA,AlEefuttt,mUfetCAtAB.\'^ 

I. Sunto commenfurabiles bafes CA.AF.rig. ti. 
«tque AS fit pars aliquota ucnufque , quae 
excmpU gratia contineatur bii in AF, ler 
vero in CA. Ex pnnao S agatuc ad FE 
paralicla SO. Cum CA fic tripla AS.pa- 
ralleiogrammnm CBIA tria paralldogramaia 
continebic, quorum Iingula ( jo). ) aequantnr 
AIOS, idcoquc parallelogrammum CBIAtri- 
plQm erit aitcrius AiOS . Similiter ob AF 
duplam AS, parallelagrammum AIEF du- 
pluoi eiit eiufdem AIOS; ergo (221.) pa- 
rallek^nunmitin CBIA eiit ad aliud AIEF. 
w 3. ad t. Sed etUni iexbyp^] bafis CA' 
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aft ad bafim AF, m 3. ad i. Ergo(£i(T.) 
paraUelogrammum CBf A erit aliud AIEF, 
UC bafis CA ad baflm AF . 
tj, II, Sunio incommenfuiabiles bafes CA. 
AFi poaacurqua , R licii potcll, parallelo- 
grsmmum CBIA eSe ad aliud AIEF, ue ba- 
Cis CA ad aliam AV rettam, minorem fcili- 
cec baG AF. Per continuam bife^ionem ba- 
fis CA dereniacur ad eiufdem aliquotani 
patcem R redS VF miDorem. qvat proinds 
ablata quoties poteft ab AF , leUnquec ^pk 
minoreiD SF . Hoc pofito ■ C ex S agamr atl 
FEparallela SO,prodiitunc aequ^ alta parat* 
lek^ramma CBIA, AIOS^quDrum commeafa- 
rabiles erunc biifes CA . AS , ucpote haben- 
tes communem aliquoiam partem R. Quis 
SF minor {ex ron^r, ) eft R, haec aucem 
{ex couSr.) minoe VF ; eric SF multo mi' 
nor VF , ideoque punflum S cadec incec 
V, & F, & leaa AV minor eiic AS. lu- 
que racio CA ad AV maioi (zi^O cric ra- 
tione ciufdem CA ad AS i fed latio CA 
ad AV cadcm eft cum ratione {ex hyp.) pa- 
rallelogrammi CBIA ad aliud AIEF, & ra- 
lio CA ad AS cadem cft cum r.itionc ( nam. /.) 
paralielogrammi CBIA ad aiiud AIOS. Er- 
ratio parallelogrammi CBIA ad aliud AIEP 
maior eric racione eiulciem paialleiogrammi 
^CBIA ad aliud AIOS, &-.pioinde paiallela- 
grammum CBIA faepius coniinebic AIEF , 
quim conctneac (iX7r) alterum AlOS.ideo- 
que pacallelosrammuni AIEE niiau& erit al- 
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tero AIOS , quod cA abrurduoi. Fari ratio- 
cinio oftcndetur paralleJagramaiuiii CBIA non 
«ITe ad aliud AIEF. ut balis CA ad aliain 
rcftam maiorein bafi AF ; ergo panUelogram- 
muin CBIA eric ad aliud AIBF , ut ba£s 
CA ad bd&m AF. E. D. 

COROLLAKIVM I. 

S41. Cum quaevis triangula CIH, HIF di-Tib.iv. 
aiidia(i76.) Gnc aeque akorum parallelo- 
grammocum CAIH »HtEF 1 otiqnc «tiam triaa- 
gulum CIH eric ad aequ6 alium triangulum 
HIF, ut baris CH ad balim HF. 

COROLLAKIVM II. 

343* «'««n reaangula L, & V funtTikiv. 
( i5o.)para[lelognmma i pacec, reaangolum "J- 
t. elle ^ aliad aequi altnm V , ac badB 
CR ad bafin HF. 

PROPOSITIO n. 

i^^T^^rti/elogramraa , & trisHgulM aeqna-ltMv. 

1. lia L, & V, quae unam aijgaium^'^-^*' 
jlPH uai OFC bateni aequalem ; eiiam latera 
eirc» aequales angulos haheHt rtciproti fro- 
portionalia t boc efi etiaa AP eS ad PC, ut 
OP ad FH. Etfi htu-a fie haient rteipn- 
t» , farstUiograaima , & trianguU eruni ae* 
qutlia . 



l* Poiuntnr ia direQam nAie AF. PC. 

(^o- 
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Quoniam ceSa HF innnit ie£tae AC , mi- • 
que anguli AFH , HFC duobus rcElis ac- 
quari (98.) debenc; fed angulus AFH {e» 
hf.) aequatur alteri OFC . Ergo «iam duo- 
bus reais aequabuntur anguU OFC.HFC, 
acqueadeo etiam reflae OF, FH erunt(io3,) 
politae in dire£lu(n . Froducantur in paralle- 
logrammis reAae SH, PC donec convenianc 
ad punSum E: at in triangulis iungacur lan- 
tum HC. Quoniam parallelogrammum, & 
triangulum L alceri V eft {ex byp.) aequa- 
le, erit(izj.) L ad R, uc V ad Rj led 
(141. & 141-) L ell ad R, uc AF ad FC , 
& V ell ad R, uc Ot' ad FJI. Eigo etiam 
AF erit ad FC, ut OF ad l* H . 

II. paraltelogrammum, Si triangulum L eft 
id «tind aaque altum R, uc (141.^ M^O 
AF ad FC^ Similiter parallciogcammun . & ' 
tciangulum V eft ad idem aeque attum R , 
m OF ad FHi f>;d (r* hyp.) AF ell ad 
FC, nt OF ad FH. Ergo «iam L erit ad 
Rt at V ad R, ideoqua acquantuc (115 ) 
par^Ielogiamma • Sc tciangula L, & V . 

PROPOSITIO IIL 

■ *4S- O/ fuatuor reSac AS, SC. OS.SHfuf 
kJ rint froporti^gltt^ lu>c ejl R AS jfi 
Md SC, at OS tti SHi rtaanguium l/uk extre- 
mis AS, SHtefuaU eS reamguh V fuh mei 
£it SG, OS^ Et fireSkuguhm Lfut etare- 
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Hlge qimwr reSae froportu^^e^ . 

I. Paralldogramma , quae circa aeqi^ales an- 
g 'los habenc Idceia reciprocc propoiiiunalia» 
lunc (1444) aequdlia intcr le; led re£tangu- 
la L t & V liinc (150O paratielugrdnifnB , 
quae circ« itStas, lca aequales anguios A&H. 
OSC hatxinE Idierz reciprpc6 proporcionalia » 
quippa (« Ay/r.) AS eft ad , ut reci- 
procc ad bH. E.go reciaagula L.&V 
aequalia crunt. 

n. Cum aequalin linc (f* ^i^p. ), rc^angUT 
1.1, feu ( 150 ) parallelugcamma I^, & V, hai>. 
t>eancque rcttos , (eu ^equales ^Jtf-) ^H-. 
guios A^H. OsC, ucique e^iam U»» cir- 
ca aequales angulos habcbu^i ( 144, Hccipiq,'; 
ch piop jrtionalia . Igitur AS eric ad bC > 
uc SO ad SH. Q^E. O. 

COROLLARIVM I. 

341$. I^inc quatuor numeci fueriot pror 
porcionalcs, faflum excreinoruait aqquabitur, 
( 145 ) faflo ex mediis . Ita cun\ fit x. ad 4^ » 
uc 8. ad ifi,, fa£tum excrecnomm 1. & 10., 
n:mpe ji. aequabicur faQq e* nicdUs 4. & 
nempe 31, 

CoaoLLARivM II. 
>47< Quare datis tribus numeris quibuf- 
CQtnqus veluti 1. 4.1 & S^, invcnietur quar- 
cus proponioaalis i(!.f ii faaum ex mediis 
4..& 
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4., & 8< per prinniiin 3, dividatur. Ctim ©- 
nim faaum fub mediis aequetiir fi&o prl- 
ini H qvartunt {i^.) du&i, ntique C fi- 
Qiim.„fiiD mediis per primum numenim di- 
Vidatnr , in. quoio quartus prodibic> 

CoaOLLAKlV» III. 

Tib.v. 148. Similiter fi trcs reaae A, S, H fue- 
1' rint propoicionales , lioc eft 11 A fit ad S, 
ut eadem S H; rcf^angulum fub extremis 
A & H aequabituc quadr^ito mediae S. EAo 
enim O aequalis mediac S. Cum A lit ad 
S, ut {ex hyp,') eadem S ad H , eriam A 
erit ad S , uc O ad H , ideoque reaangu- 
lum fub extremis A, & H acquabicur rc- 
dangula ( 245. ) lub aequalibus mediis S , & 
O , feu qiu^raio mediae S . 

C0101.1. A aiv H IV. 
24p. Ec contra (t reflangulum fub extre- 
mis A, St H aequale fit quadrato mediac 
Sj trcs rcaac A, S, H otunt proportiona- 
les. Efto cnim O aequalis naediac S. Cum 
reaangulum fab A, & H aequale fit ifx 
fyp.) qnadrato mediae S, idem reftangulum 
atiam «equat« {fx ranA-. ) erit re£langulo 
fub S, & O »ideoqne (i45.) A erit ad 
ot O ad H . Brgo CU19 S. ^ O fint aequa- 
liS, etiam A CEie ad V «adeiti $ «d H> 



Co- 
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' ija. Si ergo ircs numeti fueriat continae 
propociionales ; faClum excremorum aequa- 
bitur quadr.ito medii. Ica cum 4. (it ad 8., 
ut 8. ad i6., fa£tum exiremorum 4. & \6., 
aempe £4. acquabitur quadraco niediae 8.* 
niaiiiam £4. 

S C II o L 1 o H L 

. 151. Ex corollario fecuado huius propo- 
Gtionis colligunt: Geograpbi terreftris dia- 
metri magnitudinem . Cum enim circumfe- 
lencia concincac vigintiduas illiirum partium, 
quarum feptcm tantum habec (114, )dia* 
tneter , ecic circiimfcrcncia terrae ad eius 
diameTrum, ur zi. ad 7. Bft auiem (iSp.) 
teirae circumferencia palTuum Parilienlium 
14^49920.; igicur fi ex datis (ribus numecis 
n.,7.,& i4<S49pza., inveniatuc quartus pio- 
potionalis . pfodibic terrae diameter, qui e- 
lit palTuum PariGenGum 7843 t5(S., dabi^que 
protnde milliaria Pacifienlia 784]., ac prae- 
terca paffus 

S C H O L 1 O N II. 

351. Ex tiac quoque piopofitione aSto 
SegttUe deiivafltur , quibus tota fermi iRnixa 
cft GeometrarQm Dialedica, 
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rA. V. ij). C"/ primt AS 0t td feeimiMm SC, mt 

"Kg. 1. O ttriii OS td quoriam SH ; etiam 
invertendo Jicunda SC erit nd frimam AS , 
iit qmria SH ad lertiam OS . 

Quia AS eft ad SC , ut OS ad SH, rc- 
^aDgulum L fub cxcremis AS, SH aequa* 
bitur (245.) re£tangulo V fub mediis SCi 
OS . Icaque (114.) reQangulum R erit ad L* 
ur idem a ad V ; Ted R eft ad L , uc(a4i.) 
SC ad AS , & R cfl: ad V , ut (£4i.)SH 
ad OS . Ergo etiam SC ent ad AS, ui SH 
ad OS. Q, E. D. 

R B G V L A U. 

Tab. V. S54. Q/ prima AS fit ai fetuni^tm SO , ui 
Ft^ *■ O lerfra SC ad quartam SHf ^am per- 

mutando prima AS erii ad lertitm SC, ttt 

ftcundtt SO aJ quarlam SH . 

Qjia {€x hyp.) AS eft ad SO , ut SC ad 
SH , rctiangulum L fub extremis AS , SH 
aequabitur Ci4S ) redangulo V fub mcdiis 
SO , SC . itaque L erii ad R , ut (213.) V 
ad ii^cm R i fed L eft ad R, ut (141.) AS 
ad SC, & V ea ad K> uc (241.) OSad 
SH . Ergo eciam AS erit ad SC 1 uc OS 
Kl SH. Q. E. D. 
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COBOLLARIVM. 
iSJ. Si fiierit priroa A ad fecundam C.Tib- v. 
nc (ertU E ad quartam F, feque prima A 
«cqualis icrtiae E; ctiacn lecunda C aequa- 
bitur qiiattae F. Com cnim A (f* hyp.) 
lit ad C, ut E ad F , etiafti (iS4-) per- 
mutando A erit ad E , uc C ad F ; led A 
ipfi E eft (fjr hyp.) aequalis . Ergo & C 
acqaoluuu ipfi F. 

R E G V L A lEI. 

ajtf, O/ /ir/ffi« /I // ad fieundem C. ut pri' ta V. 

^ ma F ad fesundam H , & Jtcunda C ^'8- *• 
iii ttrtiam E, ut fecanda H ad tertiam R , 
«S" /c deinceps ; tiiam ex aequo prima A erit 
ad ultimam E , ui prima P ad ahiinam tt . 

Cutn A fic ad C, «t itx hyp.) F ad H, 
eiiam ( »Sif ) permatando A erit ad F , uc ' 
C ad H. Similicer cum C St (m byp.) ad 
E, uc H ad R . etiam (154.) permuiando 
C ctic ad H, uc E ad R. Itaque A cft ad 
F , ut C ad H , & E eft ad R, uc C ad 
H; ergo (in^ ) etiam A crit ad F , ut E 
ad R. . & permuiando A erie ad £ , ut F 

R E G V L A IV. 
»S7- Mt prlma A ai fetundatn C, ta. v. 

iu friat P ad ftfnni/i» B,^ «/ Fig. «- 
G a fieun- 
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fetunda C ai ttrtiam E, ita tertia queepiam 
O ad primam F ; etiam ex aequo penurba- 
tr prima A erii ai lertiam £ , at tertia O 

ai fecmidam H, 

Vt C cft ad E , ita poteft H cfle ad ali- 
quam qu^ropiam K> Um quia uc C ad E, 
/ic O eft C hyp- ) F , & ut eadem C ad 
E, fic (^ex contir.) H eft ad R; eric (iifi.) 
O ad F , uc H ad R . Igicuc pccmucando 
O eric ad H, ui F ad R. Rurfus quia A. 
ad C. uc (m ij-/».) F ad H, & C cA ad 
E, uc (ex co«Br.) H ad R ; ctram ejt aequo 
{^36.) A cri: ad E, Ut F ad R; fad vi- 
dimus O circ ad H, iit F ad R. Ergo(2ifi.) 
eciam A erit ad E, uc O ad H, Q_E. D. 

R E G V L A V. 

V. aj8. Q/ prima AS fit ad fccundam SC , ut 
a- iJ leriia OS ad quarinm SH ; etiam 

componcndo prima AS fimiit cuiit feciitida SC 
erii ad fecnndam SC, ut teriia OS fimal ciim 
quarta SM eS iid quartam SH,Sve AC eri( 
ai CS, vt OH ai HS' 

Cum AS Hc ad SC , uc {ex hyp.^O^ ad 
SH ; reaanguhim L alteri V erit ( 145, ) ae- 
quale, additoque ucrinque R, reEtangulum 
L.R aequabituc iplt VR. Igicur (iij.) LR 
erit 8d R . uc VR ad idem R ; fed LR cft 
9d R , ut {241-} AC ad CS , £( VR eft ad 
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R, ut (141) OH ad HS. Ergo ctiam AC 
erit ad CS, ut OH ad HS . E. D. 

R E G V L A VI. 

»JS C' AfiiadC.ut E ad H, & S jS/Tab.iv. 

O ai H, iit R ad F, & fic dtlmeps i^'^ 
Juiama antecedeatinm A, E, R erit ad fum- 
.mam eanfe^uentiam C, H, P, ut anltcedens 

aaum A ad cenfequens fuitm C . 

Quia A eft ad C, ut (ex hyp.) E ad H, 
eciam permutando A crit ad E, uc C ad 
H . Simili modo onendeiur E cC^e ad R , 
ut H ad F . Cutn crgo rii: A ad E, uc C 
ad H, eciam (15S. ) coinponendo A limul 
cum E eric ad E , ut C fimul cum H e(t 
ad Ht fed vidimus E elTe ad R , at H ad 
F . Ergo eiiam ( 25^ ) ex aequo A limul 
cum E erit ad R , ut C Jimul cum H eft 
ad F, atque tierum (15S.) componendo cres 
iimul A, E, R. etunc ad R , uc tres fimul 
C, H, F Hint ad F . Igicur permutando 
(a$4.) ttes rimu] A, E> R enmi ad trea 
fimul C, H, F , uc R ad F » Jive nt A ad 
C. Q:. E. D. 

R E G V L A Vn. 

atfo. O/ priPta AC fit ad fecmdam CS , ut Tab. v, 

O tertia OH ad quartam BS ; ctiam di- ^'S' 
videndo txeejfas primae AC fapra fecwndam 
G i CS 
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CS er.'i ad fecitndam CS , ut excej!us teriite 
OH fiipra qaariam HS efl ad qnarsam HS, 
feu AS erit ad SC, ut OS ad SH. 

REflangulum LR eft ail aliud R, ut(i4i.) 
AC efi ad CS. Similircr reaangulum VR 
cft ad iilstn R , uc (141 ) OH ell ad HS ; 
fed {ex byp.) AC eil ad CS , ur OH ad 
HS . Ergo etiam rc£langu!um Lit eii: ad R , 
uc reQanguIum VR ad idem Ri ideoque 
(1x5.) reoangulum LR aUeri VR eric ae- 
quale . Igiiur coffimuRicer ablato R . reQan- 
gulum L aequabitur ipfi V, JSt proinde(i4S') 
AS eric ad SC, uc OS ad 5H. Q_ E. D. 

R E G V L A VUL 

Tab. v.'*'- C ■^*' /' ai tiUttm portemCS » 
Fig.';.' O ttt lota OH 4d aklitam partem HR% 
etiam corlvercendo fta AC erit gj reliqatm 
fui partem SA , at Uia OH ad reliquam f»t 
partem KO . 

Quia AC eft ad CS. ut {ex hyp.) Otl 
ad HR; ec!aar(iffOk)dividMdo AS erU-ad 
SC , ut OR ad RH . & invercendo ( 
CS eric ad SA. uc FIR ad RO, quare com- 
poncndo (ifS.) AC^ quoque erit ad SA» uc 
OH ad RO. E. D. 
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C A P V T III. 

De-Limi prvporthmaliier feQit, mtttuaquff 
finifituiline Triangttlorum, 

PROPQSITIO IV. 

atfj. Q/ iff iri/mgn/a HAB ducstpt FC pt-TA.v. 

\J rt/ieia ad un»m latui HE; erit ^ff '>!.»• 
«i FH, ut AC ad CE, Et tomtr* fi fuerit 
AF ad PH, ut AC td CEi im3a fC erit 
£d HE partilela, 

1 ABaatnrEFrHC.Qiiia triaiigula FHC, 
FEC Hiper eadem baf! FC, & inier eafilem 
parallelas FC, HE confliiuta, acquari ( 198.) 
debenE, triangulum V (114-) eric ad aliud . 
FHC. ut idem V ad triatigulum FEC;fed 
(141.) triangulum V etl ad aeque altum 
FHC. uc AF ad FH, & (14^.} triangulum 
V ad acqu^ ahum FEC clt, ut AC ad 
CE. Ergo eciam AF cric FH.uc ACadCE. 

If. Tnangulum V eft ad aliud (141. }ae- 
qufe altum FHC , ut AF ad FH,& (141.) 
triangulum idem V ad aliud FEC eft > ut 
AC ad CEi fed (fx hyp.) efl AF ad FH , 
uc AC ad CE • Ergo eciam triangulum V 
eric ad aliud FHC , ut idem V ad aliud 
FEC, ideoque (»55.) triangula FHG. FEC 
aequalia mutub erunc . Habent vero cora- 
munem baCm FCt ei^o<ijj|i.) pariUflla* 
«ront FC , HE . Q: E. D. Co- 
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CoROLLARim I. 

16}. Qijia in quovis triangulo HAE du- 
figs.''^^ hX ad latus HE parallelS , efi AP ad 
ui: aC ad CE i czhm ioverteiido HF 
eiic ad FA, ut EC ad CA . 

COROLLARIVM ]I. 

36^ Cum ereo lit ad FA, ut EG 
ad CAi etiam compoaendo HA eiie td AF, 
ut £A ad AC . 

COROLLARIVM ni. 

16$. Similieer cum Gi AF ad FH.nc AC 
ad CE etiam componcndo AH eric ad HF » 
ut AB ad BC. 

CoROLLARlVM IV. 

ifiS. Quare ctiam AH erit ad AF, uc 
HE ad t C . DaaS enim FR ipfi AE pa- 
ralldS, erit ( i^s ) HA ad AF . ut HE ad 
ERi (-^d {17S. ) in paraJlelogrammo RFCE 
efl ER aequalis FC . Erga etiam AH eiit 
ad AF, ut HE ad FC. 

COROLLARIVM V. 

167. Ttaque cum fit ( iiStf. ) AH ad AF . 
ac HE ad FC ; etiam permutaado AH etic 
ad HE, uc AF ad FC. 

CoKOLLABfVH VI. 

T>b- V. ^g^^ Pariter datia tiibns rcQia A V , VB » 
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AR, invcnietur quarta proportionalis RS, fi 
ptimis AV. VB pofitis in direQum. iun- 
gacur ad quemris anguluin tertia AR> du- 
ctaque VR, huic cx B agacur pnrallcla BS , 
ipfi AR produftae occurrens in pun£lo S . 
E(iii4%.)tn\m AV ad VB , ut AR ad RS. 
COR OL L A K 1 V M VII. 

X69. Methodus quoque patet ita dividen- 
■di in V leaam datam AB. uc AV fit ad VB 
ia dat* ratione M ad laaQ& enim ad 
qnemrts angirium indeiinitS AH , fumptifqna 
in ea re^is AR, RS, qnae iplis M , N lint 
aequales, iungatuc SB , eique cx R agatuc 
parallela RV , quae in daca racione fecabic 
redam AB. Eft ( 25i,) namque AV ad VB, 
ut AR ad RS, nimirum (fx ctttSr.) uc M 
id N. 

SciIOLlOH. I, 

170. Hinc norunt Geodaetae ex vertice B TiIi v. 
agci iriangolaiis ABC dncere reftam BS , quae ^ifr 
agrum illum tciangularem dividat in data ra- 
tione MadN. Si.enim ( ttfp.) ita dividatut 
AC in ue AS lit ad SC in data racione 
M ad N , & iungacut BS ; triangulum AfiS 
erit ad aliud SBC, ui M ad N . Quippe 
trianguium (mi-I ABS eft ad aliud SBC 
aequc alcum , uc AS ad SC ; fed AS (^ex 
. eonSr. } ell ad SC , uc M ad N . Ergo cciam 
tiiangalum ABS cric ad aliud SBC. uc M 
ad N. 



Tab. V. 271. Si vero non tam ex veicice B, fed 
Vig, ■i.aiio punSo L balis AC duccada Gc te- 
LS , quae in daca raiione M ad N le- 
cet triangulum ABCi lunc iunEt» LB , di- 
visaqae ( iiJp ) bafi AG in data racione in 
pundo R, ducacuc RS ad LB parallela, & 
iungatuc LS , quae in data racione lecabic 
iriangulDin ABCt Nam cnm uiaaguU BSL> 
BRL fuper eadem ba& BL , & inter eBlidem 
ptrallelaB VL. SR fiae confiitutx. aeqnalia 
(198.) utique erunt > ideoque id\e£to iUis 
trianguio ABL, quadcilineum ABSL aeqnale 
enc(£7. } ciiangulo ABRi unde li uuainque 
auferas a cciangulo ABC, ismanet ttUtoga' 
lum LSC aequala,($80 alieci RAC^ Ira- 
qne (iiiOiaatiriliaeom ABSL eft ad triia- 
gulum LSC, nc tiiangulum ABR ad aliud 
RBC i fed ( 14Z.) trianjTulum ABR ed ad 3- 
liud RBC, ut AR ad RC vel {ex Cftijlr.) 
uc M ad N. Ergo eciam quadrilineum ABSL 
eiic ad uiangulum LSC, ut M ad N* 

SCHOLIOM III. 

271. Denique cx corailario 4. huins pca- 
pofitionis derivatur conftrudio Scslae Gei- 
metricae, cuius maximua ufus eft in Archi- 
tcdura lim Civili. quam Milicari, praefer- 

Tib. v.tim ubi lcjinogcaphiae fuac eoauattendaa . 

f<s- Ad gaemvis angulaai ianaiiAF JkC.spua- 
£lo A ad B fumanrar 10. patteB aeqRilei 
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Ab, Li.. a].. )4* litque AF ex. gr. 
dupla ipfius AB , fumpcilque ab A ad C 
la. parcibus aequalibus At., 11, > 23,, 34. 
6ic. compl.:atur parallclogrammum ACIF . 
Deinde pec pun£Vd linElula diviiionum ipfius 
AC duftis reais ad AF parallelis, tiansfe- 
lanrar ia CO lo. partes. iis aequales, qaae 
fuQt ia leaa AB. DBinntB punaa C & L , 
I. & 2., 1. & 3>> 3' & 4. &o. cranfvcrfis 
Uneis conneQaniuc . Ojco . li AC fuecic de- 
cempeda, foce AL unum pedem , pp.rfigi- 
tum iinum . 8B. digiios duoB , 7-/. digitoa 
ties, digitos qujtuoc , & lic porc6> Nam 
cnm AB fit decempeda, decupla quoque erit 
onius pfldtst fiid (» ctnjlr.) decupla efi e^ 
tiam reSae AL . Ergo AL pes unus erit. 
Dcindc cum in triangulo ACL refla 99. fic 
ad AL parallcla, eric ( ififi ) AL ad 99., uc 
AC ad Cjii fed AC dccupla C eoKJ^r ) 
eft C^. Ergo & AL decupla erii 99.; vi- 
dimni antem eandem AL eOe pedam . Er- 
M 99. digkHB ( S3' ) erit , Pari modo d«inm- 
firabinir,. eOis 88. digitos duoa, 77. ties> tftf. 
^nuuor, & fic deincepi. 

PROPOSITIO V. 

j^j.Q/ r(i7a AE angiilum irianguli tifii-rA. v. 

^ riam fecans , eiiam fecet haftm HC ; 
bafis Jigmenia HE, EC eamdem ralionem ba- 
hnt, ^uam reliqn» laurm HA, AC. Ei 
%i$t sami BS, EC etadem rgtitnm MmI' 
rintf 
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rht , qugtn Ttliqua Uttr» HA « ■ r*Sa 

AE bijeeahit angulum HAC. 

I. Ducatur EF ad CiV parallela . Angii< 
Jus HA.E aequatur {ex byp.) alceri CAE i 
fed cideiT) angulo CAE aequatur ( 134.) quo- 
que alrernus AEF. Ergo (75.) etiam angu- 
lus HAE, vel FAE aeqiMbicur AEF, ac- 
qualefque ( 1 8i. ) proinde entnc FA . FE , 
atquc HF erit ad FA , ut eadem HF ad 
FEi ft:dHF(itii.)citad FA.mHEad EC , 
& ( 167. ) HF eft ad FE , ut HA ad AC . 
Ergo etiam HE crii ad EC , ut HA ad 
AC. 

II. Reaa HE cft (txhyp.) ad EC, at HA 
. ad AC j fed ( itfi. ) HE eft ad EC , ue HF 

ad FA. & HA eft ad AC , uc^ifi?-) HF 
ad FE . Ereo euam HF eft ad FA, uc 
eadcm HF ad FE . ac proinde ae- 
quales crunt FA , FE , & angulus FAG 
( 181. ) aequabitur FEA . Sed ptopicr pa- 
rallelas FE, AC, etiam angulus CAE ae- 
quaiur fibi alcerno ( 134.) angulo FEAi igi' 
tur etiam angulus FAE, vel HAE aequa^ 
lis crit angulo CAE. (^E. D. 

PROPOSITIO VI. 

Tih. 7-174. CJ^ iriangnlii FAO, CER fingaii an- 
Fig' 'f 0 guli F, A, 0 aeqHenturfingulisC, 
' E, R: trianguls fnnt fimilia , btc eS etiam 
fetera aeqaafiiiu anguth •pi^Jtt», baieut pr«- 
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panlonalia , nimiriim AF eft ad EC , ut FO 
ad CR . & FO ai CR , ut AO ad ER, nec 
mn AO ad ER , ut AF ed EC. 

Circa itngulum A aequalem ipfi E fuman- 
tuc AH, AS aequaks duabus BC , Ba, & 
iungatur HS , quae (loiS.) ipfi CR crit ae- 
qualis, & anguius AHS aequabieur ipli C*, 
fed {ex byp.) etiam angulus F eidem C e(l 
aequalis . Ergo extcrnus aagulus AHS ae- 
quabirur (75 ) etiam iniern* F , ideoque 
( 149.) HS erit ad FOparaliela. lcaquc AF 
erit ad .\H . ut ( a6<S. ) FO ad HS, & FO ad 
HS.ut AO ad AS, nec non AOadAS, 
ut{i6^.) AF ad AH i igitur eiiam AF erit 
ad aC, ut FO ad CR , & FO eiit ad 
CR , uc Av> ad ER , nec non AO ad K , 
pc AF ad EC. E. D. 

- COROLLARIVH I. 

275. Hinc (1 duo feorlim anguli F , & O 
irian^uli FAO aequencur lingulis C , & R 
alcenus irianguli CER 1 iriangulum FAO fi- 
mile erit alceri CER . Nam cum tcrtius quo- 
que angulus A tertio E fit ( iSb.) aequalis; 
triangulum FAO acquiangulum erit alteri 
CER, atque adeo (174.) fimile ipG erit. 

COROLLAIIIV» II. 

«70. Similiter li in guovis tciangulo FAO Ttb. v. 
dacatur HS ad latnB onum FO parallela ; 'f- 
trian|ulum HAS fimils eric totl FAO. Nam 
pro- 
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propcer parallclas HS , FO , exccrnus angit» 
lufl AHS aequabicur ( i}4 ) ioterno S. Ean- 
dem ob cau^m exteiout quoque anguhu 
ASH aequabitur intcrno O* crgo criangu* 
luin HAS fimile (>?$.) erit alteri FAO. 

COROLLAKIVM III. 

•^' J77. Demum triangulorum fimilium ABDi 
)/'EFH altiiudines fiC , FG func , ut batcs 
ADt EH . Cam eaim haec triangula {ex 
byf.)6at fimiliSt utiqas tequabuniur anguU 

A, & E. Sed tt&i, leu aequales fiinc quo» 
que aaguli BCA. , FGE ; crgo ( 175 } fimi- 
)ia funt trianguU ABC , EFG , ac proinde 
BC erir ad FG, ut BA ad FB. Scd cdan 
AD €& ad EH, uc B\ ad FE ob fimilia 
triangnla A6D . EFH ; ergo eiiam {126,) 
BC erit ad FG , m AD ad EH. 

SCHOLION I. 

' V. J78. Ex hac propodtione dcterminant Pra» 
diftanciam AB duorum locorum A,& 

B, ad quorum unum B vel ob fiumen in- 
tenefhuD 1 vel ob aliam quamcamque cau- 
tam accedi nequit . Swmpco quobbet loca 
D , cuius diftantta a punSo A Ge vecbi -gn- 
tiS pedum apc quadraotis decegaatu» 
anguli { 97. ) A , & D , Turo in «haita pco- 
be complanaia alTutnatur ex fcala lefta EH 
parcium 4t. , quoc oempe flint in AD pe- 
des, fiancque.(9S.> anguli E, & H aequa- 
les anguLis A. & U> Oeinuai laicribua EF » 

HF 
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HF ia aliiiuo pun£to F coeantibus , aptocur 
lciUe re£U EF , quae vcrbi gradS fic 40. 
iilarunt parcium , guarutn 60. iiint in EH: 
dico eci:tm pedum 40. fore intervallum AB. 
Cum enim in criangulis EFH, ABD anguli 
E, & H aequentur (^ex conSr.) angulia A, 
& D, triaagnJa (»7S>) erunc finilta, ideo- 
que EH eric ad AD , uc EF ad AB , & pec- 
mutaado EH erk ad EF, -i» AD ad ABt 
fed (w eimfir.') EH eft ad EF. nc 60. ad 
40. Ergo etiam AD ecic ad AJ3 > nt &a' id 
40. Sed AD eft pedum tfo.tcrgo AB cr^ 
pedum 40. 

SCHOLIOM 11* 

179. Similicer tx corollario tento haiusjit^ 
propoficionis nota quoque iiec area agri '^g_' 
inangularis ABD, cuius inaccefla fic alcitu- 
do fiC. SuoipiS EH vorbi gracia 60. par- 
tiam lcalae > (t oempe AD 60. pedUniB coa- 
ftat , fiaot (9$.} ai^uti B> & H aequales 
a^ulis A. & D. atque ad baCm EH d»- 
milla perpendiculari FG> haec fcalae apcer 
tur, iiique verbi gratia 30. iliarum parciuin, 
qiiarum 60. func in EH ! dico pcdum 30. 
ciTe quoque rc&am BC, quae quaelica eft 
irianguli alcicudo . Nam ob angulos E, & 
H aequalc6^'jf «nA-. ) angulis A. &.D, fi- 
milla (175.) erune criangula EFH , ABD , 
ideeqae ( 1^7. ) EH erk ad AD , uc FG. ad 
BC, & permocando EH erk ad FG. uc 
AD ad BC. Sed EH eft ad FG, ut tfq. 

ad 



111 'pAtS Secvnda. 
ai 30. Ei^ ecinn AD erit ad BC, uc tfo, 
ad 10. Sed AD eQ pedum 60. { «go 30. 
pedan eric quoque leaa BC , acque adeo 
5)3o. pedum quadraeoiam ciic (ip6. ) area 
tiianguli ABD. 

TROPOS ITIO VII. 

Tib. V. t8o. Q/ in eirtulo iuae reaae CL.HFfe fi- 
Fig. ij. CMerias in puaffo Oi reSenguium COL 

f»h fegmeniif Mins, aequak efi reSMng^h 
HOF fuh fegmenth ulterius tomfrebtnfa. 

lungancur HC , LF . Cum cidem arcui CF 
infiftant anguli H , & L , uciquc acquales 
( 138 ) mutu6 erunc ; fed etiam angulus COH 
aequatuc (sK? ) libi ad vcrcicem oppollta 
EOL. Ergo limilia{i75.)funccciangul8COH. 
LOF, ideoquc cciam Jatcca aequalibns an- 
gulis oppoGca, proportionalia ecunt, nempe 
CO eric ad OF. ut OH ad OL , & m- 
flangulum CO L aequahitm ( »4.5. ) aJteiiHOF. 
E. D. 

CoftOLtASlVH I. 

Tab. T. 181. Si ex quoUbee circamferenciae pun-> 
'«■"■ao C demifTa fit ad diamecrum HF pcr- 
pendicularis CO ; huius quadracum aequnbi- 
tur re^angulo HOF Tub fegmentis diame- 
tri . Si enim prodacatuc CO ad L> choc- 
da CL bireAa (190.) eiit in O , ideoqne 
reftangulam COL ideia erit cnm quadrato 
,per- 
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perpendicularis CO i fed redangulum COL 
(180.) rcaangulo HOF eft aequale . Ergo 
etiam quadraium pcrpcndicularis CO aeqiia- 
bitur eidcm reElatigulo HOF. 

COUOLLARIVM II. 

381. Quia qiiadratum perpendicularis CO 
acquale etl (iSi.) rcftangulo HOF . eric 
(i4P.) HO ad CO, ut eadem CO ad OF, 
ideoque CO inedia erit proportionalis intet 
legmenta HO, OF . 

COROLLA RIVM III. 

i8j, Ve ergo intet duas HO , OF dete- 
gatur mcdia proportionalis OC, illae funt 
in dire£lum iungendae , fupraqus illarum fum- 
mam HF tamqoiim diametrnm defcribendus 
femtcirculus HCF , atque ex punfto O ere- 
da perpendicqlafis OC problemau (>i('i. ) 
fatisEiciet « 

P R O P O S £ T I O VUh 

S84. C/ i» duoiat trlmgulis PAO ; CER fue- Ttb. 

i3 rint amnia laiera- fihi mutt^ priptr- ''E- 
Httialiu , nimntm AF fit m4 EC , ut fO »i 
CA, & FO CR. Ht AO ad BR, &■ AO 
gd ER, ut AF ai tfianguiu atquiang^it 
qutque erimt , ideo^ue eiim fimii», 

Snmpts AH aeqoali EC, dueatnr HS td 
VO parallela . ReOa {ex byp,) AF «ftad GC ,« 
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FO ad CR; Ted AH cft ipH BC aequalis. 
Ergo etiam AF eric ad AH. ut FU ad CRi 
ied uc AF ad AH. iu (ztftf ) eft FO ad 
HS. Ergo etiafn FO siic (iz6.) ad H5. 
m eadem FO ad CR , ideoquc (155.) ae- 
qujbuncur HS, CR. Pari raciocinio olten- 
denruc aequdles AS , ER i igitur triangu- 
la HAS, CLR func mutuo acquiiacera , ac 
proinde (Sj.) aequlangula, feu (374) liini- 
liat fed triaaguluat FAO fimile (17^.) tSi 
■ altsri HAS. Ergo fimile qijoimfl cnt ttivir 
gulo CER . Q;, E. D. 

PROPOSITIO IX. 

TA. v.*^S- inafigulis FAO, CER cir. 

tit- if- ^ aeqiults MgHlat A, & Sfdtriiii 
•^- /aiera invieem propurtionaliM , «imirum AP 

_fit aJ EC , M AO ad £R; trititgulti erunt 

fimHia. 

Circa ^qgulpm A aequalem ipli E rgman- 
Cur AH, AS aequales duabus EC , ER,& 
iungatur HS , quac ( lod.) ipfi CR eric ae- 
qualis . Igicur (riangula HAS , CER runt mu- 
tuo acquilatera, ideoque (83.) aequiangula> 
^ ( ^74' ) 'imilia . lam vcro cucn AF &C ad 
EC, ut {tx byp.) AO ad ER, erit quoque 
AF ad AH, uc AO ad AS , & divideado 
erit FH ad HA, ut OS ad SA. acque in- 
vertesdo AU eric ad HF, uc AS ad SO . 
Igitot HS pva]lela (ttSj.) eric ad FO, St 
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trianjtuluai FAO fimile (lytf.) alteri HAS, 
quare fimila quoque eric criangulo ChR. 

Cqrollarivh. 

a8<S. Hlno fuper daram AC conflructur '''''^ 
triangulum AFC fimiii alteri LRO , Ci fa£to''^',"' 
(88.) angulo CAH aequali angulo L. liac 
(3(S8.) ut LO ad AC. ka LR ad AF, & 
iuogatur FC. 

PROPOSITIO X. 

187. CJJ^r« datam re3am AC defcriiere S-TA. v. 

O garam AFEC alnri LRUO fimilem , 
Jimiiiterque taia itla pojiiam . 

Duda diagonali RO , quac iigurain LRHO 
dividec in tiiangula P, & K , tiac fupra AC 
triangulum V alccri (186,) P fimile, & fu- 
pca FG triangulum S fimiie ipfi Kr dico, 
figuram AFEC fimilem eRe akeri LRHO , 
limiliterque cum illa poficam . Nam ob fj- 
milia trianguU V, & P. angulus AFC ae-: 
quabitur (n8.) LRO ; fed ob fimilia trian- 
gula S, & K etiam angulus CF£ aequatur 
angulo ORH . Ergo tocus angulus AFE ae- 
quabi[ur coti LRH. Pari modo oftendeiur, 
angulum ACE aequatt angulo LOH ; ergo 
cum (ex cenSr.) etiam anguli A, E ae- 
quentur angulis & H, l«quiiur figurain 
AFECede aequtangalani dacae LRHO. De- . 

H i . mum 
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mum in fimilibus triangulis V , & P eft 
ad LR.ut ad ROj led eciam 
in limilibus tnangulis S,& K elt ( 13^ ) 
ad RH. ut FC ad RO. E,i^a etiamCiitf.) 
AF eric ad LR , ut FE ad RH . Eodem 
ratiocinio Tcliqua Ukts aequalibu» anguiis 
tntetcepta ^demonftraniur pioportionalia; et- 
go figura AFEC iimilis (138.) eric alieri 
LiRHQ , fimiliierqHc cum illa pofiia . QJE. 

CoROLLAEllVM L 

a89> Quaecumque ergo figurae AFEC, 
IfRHO erant mutu6 fimilcs, & fimilicer po- 
Ittae, fi ex totidem triangalis gminbuStfl* 
milit^rque pofitis eodefcant« 

C0SOt.LABIVM II. 

XA. i8i>> Qosrs fimilU etanc paiallelogranan 
F^-»I'RSAC . tEAO circa eandem diagonalem 
defcripta . Nam ob parallclas SR, EF, trian- 
gulum A5R fimile cric (i7S.)altcri AEF. 
Pari mado demonftracur, iriangulum ACR 
fimile effe alteri AOF ; igicur limllia ( 188.) 
eiqnt paraUelograffliBX FEAO, RSA.C, 

PROPOSITIO XI. 

VA. v.ipo. CJ/ ex aeijuaUias figararum fimiliam»»- 
?iB- 'J- O gulis APE , LHH aganlur dtMggnaki 

FC, Rp; ^gurae in fimiii4 iriangKla numen 

te^uali» ^viientnrt ■ ■ 

Cum 
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Cum fimtles lint £gurae AFEC» LRHO* 
-UiiquedjS) circa aequales angulos A, & 
L crit A.d ad LR , uc AC ad LO, ideo- 
que (18$.) trianguluTn V Gmile eiic P, & 
angului AFC asquabiiur (13S.} LROi fed 
ob limilicudiflem figuraruin , totus angulus 
AFE aequatuc toci LRH . Ergo cciam re- 
liquui CFE aequalis eric reliquo ORH ; kd 
anguli quoquc B, & H funt aequa- 
les. Ecgo Umilia (175.) erunc eciatn (cian- 
gula S, & K. (^. E. D. 

CoROLI. ARIVH I> 

zpl. Ergo fimilia pmllelogramma RSAC , Tib. 
FEaO defcripca erunt cicca eandem diago- 
nalem AF . Nam duftis ex communi angu' 
lo A diagonallbus AR , AF , fimiiia ( tpo. ) e- 
runt criangala KSA. FEA, ^ angi;lus SAR 
aequabiiur alceti EAF . Sed unum latus AS 
anguli SAR cadii fupra lacus AE anguli EAP. 
F.rgo & reliquum latuS AR anguli SAR ca- 
decc debec ( ^o. } fupra reliquuai latuR AP 
alcerius anguli EAF , acque ica parallelogram- 
ma RSAC, FEAO circa eaadem diogona- 
leiD AF defciipca ecunc. 

CoAOLLAIttVM II. 

19;. Hinc fi fuerinc binac figiirac fimiies 
ABCDE, FGHLM, atque ex iluobus ae- 
qualibus angulis A £( F, B & G ad reliquos 
angulos agantor diagonales AD . AC > FL > FH , 
ittm^uB BEt BD, GM, GL; fingnla crian- 
"H j juls 
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gula AEB, ADB, ACB liinilia erunt fm- 
gulis FMG , FLG. FHG. Eceaim cum ex 
a«qua]ibus figurarom fimiJium angulis B & 
G duftae fint diagonales BE , GM,utique 
criangulum AEB (imLle ( ^90- ) ccic alceri 
FMG . Paritec quta ex aequallbus angulis 
D & L duftae func iliagonales DA , DB , 
LF, LG, trianguium ADB eric (190.) Cmi- 
le FLG. Demum cum ex aequalibus angu- 
lis A & F Gnc du^ae diagonales AC, FH» 
tciangulum ACB eric [190.) limile FHG< 

COBOLLARIVU III. 

2p}. Ersoecontca fi fingula criangula AEB, 
ADB, ACB jimilia lint Tingulis FMG, FLG, 
FBGi5guraeABCDE, FGHLM eruni limi- 
les tniec I4. Si cnim non ctTent fitniles hae 
/igurae , neque etiam fimiiia forenc ( 392. ) 
trtangula receafica, concra hypoiherim. 

SCHOLION 1. 

jp4. Hoc ultimum corollarium in to- 
ta Agrimenfura maximum habec uiiim. Eto- 
nim Ci tx duobus taniiim locis A , & B fan- 
di , aut anri cuiufpiam Ichnographiam defcri- 
bere, & dimenilones accipcrc opus fic ; me- 
tirc prius locorum dillancinm AB, & ocu- 
lorum acicm dirigens in oblefla conrpicnat 
auibus agcr terminatur in E, D, C, pro- 
b^ obierva angulosBAB. BAD . BAC , icen- 
que ABE. ABD. ABC . Hoe peraao, in 
charta aut nbula duc renan linefttn FG 
toc 
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toc pardculis (ctla depromptis conteaten , 
qaoc inventi fant pedes in intervallo AB > 
fidntque io F, & Q anguii aequales inven- 
tia in A , & B . Unearum ica ductarum 
concurfus tn M. L, H determinabunc am- 
bitum figurae FGHLM , quae ( 193 ) agro 
delcribendo (imiiis pcorras eric . Itaqne quot 
fuerint particulae in reflis inveittif rM>ML, 
LH, HG, totidcm pedes ccuoc io tntec- 
vallis AB, ED. OC, CB. Area veto fsx 
diftifi ( ) fiicUfl iaDOi«&ec . 

S c H o L I o N II. 

Eadem ratione diflantiam DC u- 
tcinque inaccenam meriri licet . Etenim fum- 
ptis duabus (lationibus in A, & B, qua* 
rum intcrvallum liceat roenfurare, notatif- 
que angulis in A, & B triangulorum ADB , 
ACB . fiat ut ancea Cupta EG quadrilate- . 
lum LFGH fimile alteri DABC; qnot fea- 
lae pariicalae fuerint io reQa LH * totidem 
(edes ceniinebic ^aantia qaaefiia DC. 

PROPOSITIO XII. 

cantur duae reSae , una tatigens CA , * 
eltem fecdns CH; reaangulum UCS fub «« 
ftCMfite HC, & parte CS ctmprebenfms , «• 
qaabiiar quairaio tangemh CA • 

langantDlr AH, AS . Qat» ingulu* CAS 
H 4 wqaa- 
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acquaJis ( 141. ) eft alteri AHS , five ipfi AHC, 
eftque angulus ^CS aequalis angulo ACH, 
uuque tiiangulum ACH fimile ( 275. )c[i[ al- 
teri ACS , & CH erit ad CA , ut eadem CA 
ad CS . Igitur re^angulum HCS fub extre- 
mis HC I CS, aequabirur quadrato ( 148, ) 
mediae CA , quae circulum tanglc in A . 

COROLLABIVM I, 

197. Si ex eodem punao C agaiuc quac- 
vis alia fecans CO.etiam reSangulum OCL 
aequale eric quadrato ( zptf. ) tangeDtis CA. 
Ergo (7; ) reftangulum OCL aequabicut al' 
teri HCS, 

C0ROE.LARI7M 11* 

^vi. 198. Quae ex eodem pun^o C circulum 
.4- tangunt. CA, CR , mutuo funt aequales. 
Earum quippe quadrata cum aequeritur ei- 
dem ( zpfi. ) reSangalo HCS . etiam mutuo 
funt aequalia , aeqtulerqae pioinde enint e- 
tiain refUe CA, CR . 

COSOLLARIVM III. 

tp9. Siffliliter Ct ex tangentium concurru 
C ducitur ad cemrum O re£ta CO; haec 
bifariam fecabit angulum ACR. Quippe inn- 
ais OA, OR, io cciaAgulis OAC, ORC 
quorum commune eft latus CO, lateraCA* 
AO aequalts (198.) fanc lateribus CR. 
RO. E^o (83.) angulas ACO aequabicur 
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RCO , ideoque CO bifariam reeabit ango- 
luoi ACR. 

S C H O t. I O II , 

joo. Ex hac propolitione colligi etiain.j.j^ 
poteft diHantia illa. ad quam fe extendit Fig 
prafpeSus oculi in fuper^ciem maris. Sit 
Hi fnuncis aUicudo afTurgens ad looo. paC- 
fiis, quaeraturque intcrvallum HA quoulque 
patet profpc^us oculi conftiruti in punfto 
H. Quoaiam re£ta, feu vifualis radius HA. 
teliurem tangit in pun£to A , uiique HA 
quadracum aequale erit reftangulo SHI , at- 
que adeo re£la AH media erit (i^p. )pro- 
partionalis incer re^as SH, HI . lam vero 
cum (151-) diameier tsrrae Sl Ct pafTuum 
7S43 15(^. , & Hl pafTuum tooo. ;totaSHcon- 
ftatiic pailibus7844i5(S. Icaque reQa AH me< 
dia eric proportionalis inter paUus 78441 5^., 
& pafTus iooo.,atque adeo dabit pall^s 885^7. 
hoc eft milliaria 8S. , & praeterea palTas 
SCj. Igitur intra hoc fpatium continebuncur 
obieda omnia, quae ex hoc monce videri 
pofliint , cum caeiera ob telluris rotundita- 
tem ex oculis fe fubducant. Ac li HI fic 
unius paCfus , quanium ferm^ alTurgit hominis 
ocolus llaatis in littoret tiinc reQa SH cric 
paabum 7S4J157., atque adeo refla AH me- 
dia erit propoitionaliB inter palTus 7843157. 

& paflnffl tinamt feu dabic paflns 1800.7^ 
. ho6 eft milliaiia s, ac praeter6a paSiis 800.^^ , 
Qua- 



Qaare ft dao homines fex pafTiiuin millibns 
iD Riaris liitorc diflenc inrcr le , ob lelluns 
lotuaditatem (e fe mocuo non videbune . 

PROPOSITIO XIII. 

mvLjoi.Q/ kA» CR itM cireimfire»tise •ccmr- 
rig.4. , ' i3 rM (II ^aSt R, mt eimfikm ^adf»- 

tam Mfutlt Jit re&Mnguh HCSt reSs CR ttr- 

culuat sanget in pun9o R. 

Du&a raa^enta CA, aganiur radii OA , 
OR. Quii [196.) tifa quadratum nngeDtii 
C\ I quam quadratum {ex byp.) reSBeCR 
aequatur re£tanguk> HCS 1 aequalia ( 75. ) 
ntique erunt quadraid rediinini CA, CR, 
reEtaeque ipfae eTunt aequales. igicnr an- 
gulus CR.A aequabtcur ( iSi.) an^ralo C.^R; 
Ted ob aequales 0.\ , OR , eciam angulus 
ORA aequatur ( 181.) angulo OAR . Igitur 
totus angolus CRO lori CAO «rit aeqoa* 
lin. Sed re£tus( )eft angulas CAO * er* 
go redos quoque erit angulos CRO. idoo* 
qoe taagens ( 1 24. ) ciic CR . Q. B. IX 

PROPOSITIO XIV. 

T,b.vi. JOi- T^Atam reSam lA iia feeare in puif 
Fig. f- X-/ do C, ut quairMtum parth maierii 

LC ae^uale fit reSmgaU LAC, fub teta tum- 

fe LA, & miinri ptrte AC* 

Ere- 
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Ere&a ad LA. perpendicuhri LF , quae 
ditnidia fit LA. , centro F , & inteivallo FL 
dcrcribaiuc circalus, quemds^.) tanget LA 
in L ob refium (ex cmfir.) za^alum ALF . 
Demuni pei F traiedS AEi, ducacui HL , 
eique parallcla RC , quae fecabit cc£tain 
LA in pun£to quaenco C. Nam cunt ra- 
dius LF £i£tus lic dimidius ce£lae LAt utt- 
quc diameter HK aequabitur ipli LA > ideo- 
que quadratum HR. aequabiiuc tangentis LA 
quadrato , hoc eft ( ipti. ) reflangulo HAR . 
liaqaa AH ecic ad HR , ut (i^p.) eadem 
HR ad RA ■ Sed ob reaam RC ad HL 
paratlelam , AL efl ad LC, uc(i55.)AH 
ad HR, & LC eft ad CA, ut (a(Sj ) HR 
ad RA,- eigu cuoi lit AH ad HR, ut HR 
ad RA, eric quoqiM AL ad LC, tic LC 
ad CA » & proinde quadraCDin maiocis par- 
tis LC aeqiiabitur (349.) re&ngUlo LAC . 
Qi, E. F. 

PROPOSITIO XV. 

3^, g^OKfiruerc triaagulam ifefitlet CAH,tA.v\. 

VwJ cuiut alieraier atquMUmm gi^ii/«r»m ^'S- 
ACH , Al^ fit duplut anguli ad vtrtieem A . 

Sumatur quaepiam AH, quae tta (301.) 
recetur in E, ut quadratum maioria partis 
AE aequale fit reQangulo AHE ; Deinde 
cantro A p«r H de&riptO circulo HCL > 
parti AB capianir ciicioo gequalia choida 
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HC, Sc iungatur AC. Cum AE quadracum 
aequale Hc (rjr fe»J?r, ] leflangulo AHE,ent 
( 149. ) AH ad AE . ue eadem AE ad £H t 
fed AG ipli AH eft (]<>■) aequalis, ficuii 
& CH aequatur (« conftr. ) ipfi AB , Ergo 
edam AC erit ad CH , uc AE ad EH, 
idcoque( »73. ) angulus ACE aequabiturECH, 
& angulus ACH duplus erit anguli ECH. 
lam vero cum quadcatum AE , vcl HC par 
fit (CAT cfl»j?r.) reaangulo AHE, rcQa CH 
tanget circulum ( }ok ) tranreunccm per pun- 
Qa A , E , C, ideoquc angulus ECH ae- 
quabicur (141.) ipfi A in fegmento alterno. 
Vidimus aucem angulum ACH cfTe dupium 
anguli ECH ; ergo idem angulus ACH.vel 
eidem aequalis AHC , duplus quoque eciE 
alierios A. Q. E. F. 

PROPpSITIO XVI. 

Tib.vi,304, T\At> tireuh CAL infirittre Peatage- 
ng-7- JL^ nam.oT^mium FCHAL 4. 

Fiat tiiangulum (303.) irofceles , cuiut 
uterlibet ad bafim angulus daplui fic anguli 
ad rerricem . Huic aequiangulum FHL 
infcribatur cicculo CAL . Demum ad baCm 
anguli HFL, HLF bifecentur (85.) reflis 
FA.LC, iungamurquc FC.CH.HA.AL, 
quao cu.m refla FL dececminabunc penta- 
gonam ordinacam . Nam cum quinque an- 
guli HFA, AFL. HLC, CLF, FHL finc 
«equft- 



aequalcs, uiique ( 139. ) c^i^rn atcus , chor- 
daeque C io7-)HA , AL, Lf , FC , CH de- 
benc acquari ; pentagonuni igitur aequilatc 
rum fic oponec . Eft vero ctiam ( IJ7.) ae- 
quianguluiii , quippe cum cius anguli CFL , 
f LA &c. infiflanc arcubus aequBlibus CH&L, 
FCHA &e.taequari ntiqaa dcbent. Brgo or- 
dinatum erit pentagonum FCHAL . Q^E. F. 

ScHOLION I. 

]o;. Gencraiim polygana regularia impa- 
rium laterum circulo inlcribuntur ope trian- 
guli irorcelis FHL , cuias alteruter aequa- 
lium ad balTm angulorum HFL , HLF eft 
duplus, triplus , quadruplus &c. anguli ad 
veriicem conftituc) ; veluci fi angulus HFL 
iriplus fit anguli FHL , erit FL hcptago- 
ni latus ; 11 quadcuplus . enneagoni, & 6c 
deinceps. Nam quemadmo<!um(304.)ri infcri- 
batur citeulo triangalum ilorccles FHL, «u- 
hls ai baflm angnli fint dupli venicalis an- 
gali FHL, angulorum ad bafim bifeaorum 
partes, una cum angulo verticali , inriftunc 
arcubus quinque. qui aequales funt totitis 
circumferentiae parces , iduoque balis FL 
eft latus pentagoni ordinaii . Eadem ratio- 
ne fi inrcribaeur circulo triangulum ifofce- 
lea FHL. cuius ad balim angnli lint cripU 
verti<;alis anguli FHL> angnlonim ad bafim 
trireQorum partes, una cum angalo verti- 
cali , iniiftent arcubus ieptem , qui aequales 
^rune totiua ciretimfeientifle partes , idso- 
que 
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qm bafis I>ns etie hcptagoid orAuU. 
eidem circulo iBlcribsndi . Pari moio con- 
ft^ic reiiquis, 

S C H O L 1 O K II. 

joff. Nondum reco deceQa methodus efl 
&Iius circioi , & regulae beneHcia irorceics 
criingBliun dato circulo infcribendi , cuius 
uierlibet ad bafim angulus fjz tciplus , qua- 
druplas &c< inguli ad verticcm condiruci . 
Erao nQque uUa methodus ha^tenus e(l dc- 
tetta, qna reguls, & circino hepcagonuin , 
enneagonnm , & reliqua impacium laternm 
polygoaa dato circulo intcribaotut . 
S c K o L t o N III. 

307. PraSic^ autcni quodvis ordinatum 
polygonum circulo infcribetur, fi circumfc- 
rentia in loc aequas parces divitk , quoc laccca 
func polygoni infiinbendi , ducaneur reSae 
dirilioflum punfia iungentes, quae decermi-' 
aabuoc quaefitum polygoaum ordinatum . 

C A P V T IV. 

De reSarem Unearum potentUs . fiit . 
quM^Mtis fi^r iUat deftriptif, 

PROPO^ITIO XVIJ» 

TAVI.J08. ne»U reS» F triaH'^i teBav 

F)g, 1. ^ ^^ii ^mittMlur Mit ACperfew. 

die»- 
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dic^hris FO ; trit quMdretum FC atqualt re- 
Snngfl» ^CO , & qutiratutn BA aiqaabiiur 
reS4»gulo CAO , nec non quadratum £0 re- 
3»ngHi» AOC erit aequaU. 

I. Quia rcaus cft itx hyp. ) angulusFOA, 
circulus fupra FA tamquioi dUmecco de- 
fcriptus, tranri!>it C 171) pcr punaum O. 
CuiQ y«ro r«&us Ht quoque angulus AEC* 
Htiqvo perp«iu]i««laris eiit ad diame- 
trvn- FA I idqDquf (1140 c«pgiet in puo^ 
F circulum FOA , quem fccat alteraCOA, 
& proinde quadracum FC aequale ( 29<. ) 
etit rcftangulo ACO. 

II. Cum reflus ponaiur angulus FOC. 
circulus lupra FC Veluti diamctro dercn- 
ptus , tranfibit ( (71.) per punSum O, ideo- 
q'je litpeFiuri ^dhibito rauooinio > demon- 
ftcabimr quadratum FA reaangulo CAO cf- 
fe aequale . 

III. Quia reaus eft(f* Ajpp. ) angulus AFC. 
circulus fupra AC t^mquam diamecro de- 
fcriptui, tranfibit ( 171. ) per punftum F, 
ideoquc quadratum re£Ufl OF » quae por- 
pendicularis eft ad AC, aequale <a8l) erie 
reaangulo AOC . E. D. 

COROLLARIVM I, 

jop. Cum quadratum FC par (11(308.) 
M&»igulo ACO, erit (149.) AC ad FC* 
qt eftdeiB FC sd CO . Igttur EC media eric 
proporiionalis incic duas AC, CO . Ean* 
dem 
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dem ot> caufam FA media eric inter duas 
CA., AO, ncc non OP media iater duiU 
AO, OC. 

COROLLARIVU II. 

jio. Hinc ad duas reaas AO , OF invt- 
nietur teiiia piopoitionalis OC . 11 iifdem 
AO , OF ad anguhim re£lum iun£Iis, du- 
eacur AF, atque ad hanc agatur pecpen-> 
dicularis VC, ipG AO pcodu^e occuccent 
in punao C. Bft eoim (309.] AO id 0F>. 
uc OF ad OC. 

PROPOsiTio xvni. 

T.b;Vi. j,,^ jjftriMHgttU reaattgalo AFC fiuir*ftitm 
X httrit AC tpfofiti a^ult reSa 
teqMtt tS iutius , qutiitMit fimul ttUqut,t 
rum lutirum PC, FA. 

Edo RACH laicris AC quadracum, quod 
a reQa FS perpcndiculari ad ideoi latus- 
AC , dividatuc ia duo ce£tanguU HCOS , 
SOAR. Cun io qnadrato RACH fint ae>. 
qoales HC , AC , atique foaangtriam HCOS.. 
aequabitur le^angulo fub re&is AC , CO-. 
hoc e(t re£tanguIo ACO . Sed hoc reftail- 
gulum ACO aequalc ( 30B.} eft quadraio la- 
teris FC i ergo idem re£langulum HCOS 
aequabitur quoque quadcato latcris FC . Si-. 
miti modo oftendam reliquum reflangulum 
SOAR quadruo nliqui latsris FA efTc ae<. 

qualei 
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qualci ergo qiiadratum RACH aequalc erit 
quadratis liinul reliquorum latecum FC,FA. 

<^ e. D. 

C 0 R O L l A Sl V M I. 

' ^ii. Itaquo fi fupra lacus AH fiat qua> Tab 
dratum AFCH , ajacurque diagonalis FH 
huhis quadratum duplum eric quadrati late- 
Fjs AH. Quippe FH quadratum cum ae- 
qu^e fit (jli.) qitadiatis' aeqiiallum late- 
nm AH,:A,F. du^nai qaoque enc qua- 
4ia(i' lateris' AH. 

CpBOLLORIVM II. 

jij. Quare determinaco io numerjs late- 
re AH, nullus numerua erlc. qui expttmac 
dia*g6naiem FH.Si.enim latua AH lic 2.,e- 
im (194.) quadratam itU 4.t dnde quadra*- 
mm {311-) diagonalio FH eric 8. :Si etgo 
dragonalis BH aliquo pofiec numcio defigna- 
ri, is fane . huitilmodi eirec, ut per feipfum 
mulciplicacus efficeret 8. Conftac vero nul- 
lur» numerum efle, qui per fo ipfum mul-' 
tiplieatus efficiat 8. Ergo .nullus quoque nu- 
meius eiic , qni. cxprimat diagonalem FH. 

Coa.OLLA.RIVM lil. 
-' ji^i Ergo unitas ,-quae pars eft aliquota 
iaccris AH-, aliquota pars eirc ncquii dia- 
ionalis FH , ideoqa«: quadrati laius-AH iit' 
«■minDnfarabtle '(''[ir^iherit diagonali'' H • 

" :^ -. • ■ ' ■ I 
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COKOLI. A Rl TH IV. 

Tib.Vt. 315* Si re£ta AC fe&a fic uicumque in 
rig..iiS; duo rcEbnguia fub tota AC , & parci' 
buB CS, SA comprehenfa , quadrato cocius- 
aequalia funt . Defcripco enim femicitculo 
AHC, ercflaque ex S perpendiculsri SH^ 
iongantuc AH . CH . Cum rcQus (!.c ( 144. ) 
in leouciicule angulus AHC , quadratuoi AG 
Mquabituc (311.) quadratis fimul HC,HA ; 
fed HC quadracum aequacur (30S. ) rcdan- 
guto ACS, & quadracum H A aequatuc ( 308.) 
zeSangulo CAS. Ergo guadratum AC ae- 
QOabinir redangulis ACS, CAS lioiul fumptiBt 
C o K o L L A R t r M V. 

ti6i Re^angulum quoque fub tota AC. 
& psniHin altecutra CS comprehenlum , ae-. 
qaale eft nflangulo fub parcibus AS , SC 
una cum quadrato praediflae parris CS.Nam 
reaangulum fub AC , & CS aequacur (308.) 
qnadraio HC , feu quadratis {311.) lifflul 
HS, C5. fi/e (308.) reaangulo ASC utia 
cuin quadraco CS, 

COROLLARITM VI. 

317. Pariter coiius AC quadracum aequale 
eft quadratis partium AS SC una cum du- 
plo reftanguli ASC fub iifdem parcibus cam- 
pichenfi. Qaadrattim quippe AC aequalecft 
(311.) quadracis HGVhA.,; ftd quadratiDn 
HC ae9iMnir(jii.)qmidr«is SC. SH, $c 
qua- 
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quadratum HA. aequatur (31K) quadrids 
AS, SH. Ecgo quadratum AC aequabitur 
quadracis AS, SC ana cum duplo quadta- 
ti SH> fire nna cuoi duplo (308.) rcQan* 
guli ASC. 

CoROLLABiTlil VII. 

318. Imo fi AC reSa fuerit aequalitei ia 
R, St inaequaliter ia S, quadiatuin drmi- 
diae RC aequabitnc qnadraio internMdiae 
RS UR» cum H&angttlo ASC a pafdbna 
inaequalibus comprehcnfo . Nam quadracum 
RH aequalc eft (311.) quadratis fimul RS , 
SH, hac ell quadraio RS una cum (308 ) 
reftangulo ASC ; er^o eiiatn quadraium KC 
aequabitur eidem RS quadrato Moi cuna re- 
^ngnlo ASC. 

CoKQi.i.A^tr)t VIII. 

jij). Si veco AC lii bifariam (eaa in EiT>b.vi. 
eique reCta quaedam adiiciacur CS j quadra- 
tum ES compofitae ex dimidia , 8c adie* 
Eta , aequabituc quadraco dimidiae EC una 
cum te^angBlp ASC .-j^eTcripto entan bmi- 
circulo AOC. agatni tangeDi SO> & iun- 
gatur OC . Cum tizii.)rcaus ilit ugulug 
EOS, quadraium ES aequabitur (jU-^qua- 
draiis EO, OS, feu quadriitis EC , OS.Sed 
quadiraium langeniis OS aequale eft (zsfi.) 
reftanguio ASC . Ergo etiam quadraium ES 
aeqnabtiur quadrato ^C ana cum iv&anga- 
lo ASC. . 

I » FRO- 
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PROPOSITIO XIX. 

T»kVl. 3IP. JupTa bafim AS obtiifanguli , vcl acU' 
fig- l3 laniuli triangiili A^S defcribatur Je- 

'* micirculiis ARS , occurrenj reftis , VA in 
fMSis L t & ttt quadratitm diametri AS af 
^Metitur duebus fimul reSangiiHs L^V , RAV, 

DemifTa zi AS perpendiculari VE, iun- 
gatur AL . Quia in triangulis ALS , VES 
anguli ALV . AEV {ex congr.) liim re- 
Sti , utique circulus diametro AV defcri- 
ptus, tranfibit ( 171.) etiatn per punSa Ei 
& L 1 idaoque rejtangulum ASE aequabicuc 
(197.) alteri LSV . Similitcr ob reftos an- 
gulos VRS, VES,circulus diametro VS de- 
fcriptus , iranfibit ( 171. ) etiam pcr R & E , 
atqiie ad^o ri:^anguluni SAE aequale eric 
(ij);.) alccri R^V. Ergo re&angulum ASE 
Una cum reftangulo , hoc cft quadra- 
lum (3i5.)diainetTi AS aeqaabitur duobm 
fimul r«afngu]is L5V , RAV . E. Q. 

PROPOSITIO XX, 

Ti[,.yi. ji,^ Q/ triangulo ebtufanguli» AVS de- 
*' VJ mifa ftt ad VS perpendicularis AL t 

fund^asum laieris AS eppefiti obtufh angula 
IfiVS , tequabitur quadratit retiquarum laie- 
rum VS , VA una cum dufla reaanguli L^S , 

Quadraran lateilt AS ae^aale «ft(iio-) 
w- 
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reeiingulisLSVtRAVj fed teaangulUiKLSV 
aequale (jid'. jefi qusdrato V'S una cum »- 
QanguloLVS,& re^angulum RA.V acqua- 
tur { 3 1(5. ) quadrato V una cum rcflangulo 
RVA,, Ergo quadcatUm latecis AS aequa- 
bitur quadracis VS, VA una cum reflan- 
golis LVS, RVA i fcd reutangulum LVS 
aequaiur (i8n.) aiteri RVA. Brgo qasdn- 
tum lateris AS aequabiiur quadratis VS.VA 
una cum duplo refiaiigiili LVS. Q. E. O* 

COROLLARIVM. 

jit. IgitUT quadratum lateris AS oppo* 
fiti..obturo angulo AVS, matus «It qaidra- 
tis laterum rsliquoEaoi» >. . 

PROPOSiTio xxr. 

S»3. Q/ /« tri*nguh atawtgtth AVS demif-TA 

dratum taitrit AS tfpfiti ataf •ngttla AVS 
0H« am dupl» reSMffili SVL atquaiilur qua- 
dratii rtliqmram laterum VA , VS . 

Quadrarum VA aequalc (315.) «ft rcaan- 
gulis VAR, AVR. ficuti & quadratum VS 
Hcquacur (315.) ceaangulis VSL. ^VL. Er- 
go duo quadraia VA, VS aequantur qua- 
luof reaangulis VAR. VSL . AVR.SVL) 
fed duo re^angula VAR. VSL aeqnantur 
(310.) quadrato AS, & religoa duo AVR, 
SVL ntpots(i97.)aequalia, aequantur du- 
I j plo 



114 P&19 SeCTHDA 

^lo iea«iguli SVL . Ergo doo qnidllta 
VA, VS «equanmr quadrata AS una eum 
daplo reaanguli SVL. Q^E. O. 

CoaOLLAKlVM. 

314. Igitot quadiatum latetis ASoppofiti 
aeato aogalo AVS, minai aft quadratii Is- 
terum retiqaoriun> 

PROPOSITIO XXIL 

TAvLjiS-CJ^ '* iriangulo AFC quedrtium Ute- 
Fi^ 9. i3 rh AC aequalt yf> qiuirtlit lattrum 

relifBaram AP, Ki rtSus «ri$ aifaAM Pt 

cai Qpponitwr idem Utut AC* 

Angulus 7 obtufus ette negiritt fl emm 
ita eflet , utique quadratum AC maius ef> 
fet ( qaadraiis laterum AF. FC , coa- 

tra hypothefim . Sed neqae acutoi cCTe po- 
tcfl idem angulus F , alioquin qaadratum 
idem AC minus elTet ( }14>) quadratis AF , 
FC, rurfus contra hypoihelira . Cum ergo 
neque obtufiis , neque acuttis lit angulus F > 
neceOe eft oc l!c re£h», <^ E. D. 



CA- 



G B O M B T K I A E. Ij^ 



C A P V T V. 

De ParaHelograminorim t TriaHgttlorumi 
^ Figurarum Jimitium frofaruonc, 

PROPOSITIO XXIII. 

iiS.TyAraUelogrammum fMoJcumqut ACPHjf^^^- 
X eff ad Mliud VEGS in raiione rem- '^i},''' 
pcfitM ex rgiiene iafit AH ad bMfim VS , & 
tx rMiione altitMdinif CI. ad altiiudinem EO. 

Rscio corapolita batis AH ad bafini VS| 
& altimdinia CL ad alticudinem BO ell il- 
la , quam habec (i};0 produSum ex ante- 
eedendbust nimirum ex bad AH in alcitu- 
'^inem CL , ad produftum ex eonrequenii- 
bus, nempe cx bnfi VS in altitudincm EO • 
■Sed area paraltelogrammi ACFH el^ produ- 
Qum ( 301. ) ex ban AH in altitudinem CL , 
& area parallelogrammi .VEGS eft produ- 
dum ex ba(i VS in alticudioem EO . Et< 
go raclo compofita balis AH ad ballm VS> 
& alacudinis CL ad alcieudinem EO eadem 
erie eum racione patallelogrammi ACFH ad 
aliud VBGS . fJaee tigo parallelogramma 
Intet & eruH m eadein comppfita racione , 
^ E. X». 

. C«SOf.L&|tlVlt I, 

3>7- Cam ttiiagQla ACH. VB5 dimidia 
I 4 ( 171) 



(170.) Gat parallelograininorum ACFH> 
VEGSi utiquefuiangula eruac., ut paralle- 
logramma > atqne idcirco in ratione com- 
pofia bafiivh AH , VS> & atdnjdiaam CL > 
EQ.. 

COROLLARIVM II. 

Tibvi. ji8. Paciter cum rc£langula F, L Cnt 
*''f"g'' ( 150-) paralielogramma , etiam F erit ad 
-' .' L in ratione compoCta bafis. A ad bafim. 
.Ci.&.alcitudiniB S ad altitudinem Hv 

COROLLARIVM " III. 

TibVL jip, Hinc ft fnerint trcs reaae A,C,Ei 
pf''"3e A ad teriiam E compofira eric 
ex duabus rationibus intermediis , nimirum 
A ad C,' & C ad B. Super extiemas A, 
E fiant re£langula F , V quoru.m altitudines 
S, O ■equates fint mediae C. Similitcr fu- 
per incdiam C fiac re£langulum L , cuius 
alcitudo H aequaiis fit terciac E. Igirur in 
teasngulis L , V bafis C cft conJir.)ai 
ballm E, ut reciproce altitudo O ad alti- 
tudinem H , ideoquc reSangula L , V ac 
qualia ( 145.) crunc, ac prpinde (aij.J, re- 
£t»nguliim F ccit ad aliud V , uc idem t ad 
Li fed ( 241.) F eft ad V, uc A ad E , 
& F cft ad L in ratione (318.) compoHia 
A ad C, & S ad H, Ergo etiam A cric 
ad E in ratione compoGta A ad C , & S 
adHt fed-'^lckudine9 S,H Bxatitx renfir.) 
acqualst reOis , E 1 £«0 etiain A «rtt 
" ■ ■ . . ad 
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ad E in ratione compofica A ad C, & C 

ad £. 

C p s'o L & A K 1 V H IVi 

J30. Hinc C fiat. nt alcitado BC paral- T»b.ix. 
lelogrammi AE ad ahicudinem HM paralle- '^■*''* 
logrammi FG , ita huius bafis FL ad quar- 
cam propotcionalem N > parallclogrammum 
AG ertc ad aliud FG , uc illius baCs AD 
ad quactaoi inventaiii -N . Nam iizO.) pa- 
xallelogrammuin AE eft ad aliad FG in 
.larione compofua AD ad FL , & BC ad 
HM; Ted racio BC ad HM eadem eH (m 
cottffr.) ac raiio EL ad N . Ergo parallelo- 
grammum AE erit ad allud FG in ratione 
compolica Ap ad FL > acque EL ad Ni 
Iioc e& (3i9.}eiit ut AD ad N. 

PROPOSITIO XXIV. 

llx TyArallehgramma ACFH, VEGS , ^bo-TAVi. 

X rum aequaniur angali A , V, funt 
in ratione. compoStM tx raiionibus AH ad VS, 
&CA ai W. 

Demiciantur ad bares-AH, VS perpendi- 
culares CL , EO. Quia aequancuc anguH A. 

V , re£tique , feu aequales funr quoque an- 
guli CLA , EOV, fimiJia ( i75.)eruoc irisn- 
gula ACL, VBO.ideoque CA ccic adEV, 

V CL ad EO, &a-mio CA ad EV.ea- 
^«m enc cum iatione CL ad fiO, Sed pa- 

....... ■ ralle- 
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Mllelogramma ACFH, VBGS runt ia ratio' 
ne (jifi.) compoGta ex latiotiibus AH a.A 
VS , Bt QL ad £0 • Ergo eruac quoque 
in ntiQo& compoGta ex laiionibus AH ad 
VS, & CA ad EV. E. D. 

CoBOLLAKIVM. 

Igltur etiaai rriangula ACH, VES 
quoruoi aequantur anguli A, V, erunc in 
zatione compofita ex rationibus AH ad VS, 
■& CA 3d EV. Nam triangula ACH, VES 
GUm linc ( 17^.) dimidia parallelogrammorDtD 
ACFH, VEGS , utique invicetn srune oe 
huiuCmodi parallelogramma , ideoque ettaai 
ia ratione (331.) compolira ex lationibiH 
AH ad VS, & CA ad EV. 

PROPOSITIO XXV. 

E^^^SSJ.C'»/** psrMileltgrgmmM ACFH, VEGS 
fcj fiMt iu nthne iufUcam bomoUgf 
■rm htarma JlH , VS . 

Cum parRllelogramma ACFH.VEGS ilnt 
fimilia, aequales (138,) habebunt angulos 
A, V, aique adeo erunt in tacione ( 331.) 
compofita ex rationlbus AH ad VS, & CA 
ad EV. Sed propter Hmilix parallelogram- 
ma.eA (ij8.) AH ad V5, oc CAadEV. 
.hoc eft ratio AH~ad VS aequatar tationi 
, CA ad -BV. Ergo eadem paratklogfamma 
A€FH,-VEGS fiMK qQoqiW(i3&) in racione 
dupli* 
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duplicata boniologonim Utemm AH. VS. 

Q:_ E. D. 

CokOLtAttrH I. 

})4' Si fupni qnafcuoiqiM reftas AC, FU,^vi. 
fiant quadrata F, L , haec otique enut pa-ffg' 
ralidogcamma (i]80 fimiUa. Igitnr num *■* 
quadrata F , L erunt is radond dnplioaci 
laterum AC , £H . 

COROLLABlTX II, 

iiS. Hinc niio dnplicata reaamB AC, 
.EH per rationea qaadracomm V , tt «a- 
nndem latemm opmntf defigurac. 

CoiOLLAaiTH IIL 

Cum ergo limilia paralle[ogramfflaTiti.vi. 
ACFH. VEGS finc tn latione duplicata la- '»* 
teram (}3].)homoIosarum AH, VS, erant 
(33S.)quoque. uc quadrata lateium eoinm- 
dem . 

PROPOSITIO XXVI 

»37. iriangula fimtlia ACH ,T«b.vi. 

\£. VBSfuM itiitr fe, ui quadraia ia-^^S- 'J- 
moUgarum laterum AH, VS . 

Compleantue parallelogramma ACFH, 
VEG8. Cum reaae CF . AH fint iN^ieem 
<4t.)paiaUelat.ai!fBlas FCH miaanir<i34) 
(nltemo CHA * Caodem ob oaafiui aoga- 
Int 



140 Paxs Sectnda 
lus GES aequalis ecic aheri ESV . Sed ob 
limilia triangula ACH, VES, ani^ulusCHA. 
eft aequalis ( 3j8. ) angulo ESV . Erga etiam 
angulus FCH aequabicur GES . Eodem jna- 
do oflendam , angulum CHF aequfllem eHe 
alteri ESQ ; ergo triangulum CFH fimile 
( 27;. )crit alceri EGS . Pacallelogramma igi- 
tur ACFH , VEGS ex totidem triangulia fi- 
milibus, & jimilicer pofitis caalercunt, ideo- 
que (^SS. ) (imilia erunt. Vnde parallelo- 
grammum ACFil eric ad aliud VEGS.uc 
quadraium lateris AH ad quadraium ( }3 j.) 
-lateris VS i f;d triangulum ACH dimidium 
cfl (i?^.) paralleiogrammi ACFH. & trian- 
gulum VES dimidium efl ( 176.) parallelo- 
grammi VEGS . Ergu cctam trtangutum ACH 
eiic ad fimilc VES, ut quadcatum AH ad 

■ quadtaium VS. E. D. 

PROPbSlTIO XXVH. 

T1b.vi.3j8. tres re&ae A, E. F faerittt con- 
j3 ti^ui proportionales i prima A trit ai 
ttrtiam E, ui qiiadratum primae A ad qua- 

■ dratum fecundae E, Hel nt quMirttian fetttm 
dae E ad qaadratum tertiae F. 

Ptiaia A eft ad tertiam E in racione com- 
pofita ( ) ex raiionibus intermediis A ad 
R, Bt E ,ad Fj fcd propter.A . E. F coa- 
.tisae ptoportional^ , ratio A ad E aqna- 
:v car rationi E ad ptn» A erit 

tcr- 
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tertiam F in racionc {i}6.) duplicata pri- 
mae A ad fecmidam E , vel recundae E ad 
tertiain F, hoc eft ut ('3.)5. ) qii>dr"um A. 
ad quadratam M , vel qe qmdiatuin E ad 
quadraEUm F. Q. E. D. .' 

PROPOSITIO XXVIII. 

339. O/ quatuor reBae A , E, C , H futriui T»b 
.preporiionalts ; iUartim . quo^ue ^'^ 
dratg prcportianaiia erutit . £t eornra pro' 
fortionglia fuerini quadrata reSarum A , E, 
C, Hi rtdae quoque proporiiotiales invicem ' ' 
eruni . 

I. Fiat uc A ad E, ita (310,) B ad R> 
& ut C ad H . ita H ad F . siitque E 
2d R, uc A ad E, nimirum {ex byp.y 
ut C ad H , fitre ( ex confir.) ut H ad 
F . Igitur A cft ad E . ut C ad H , & 
E cfl ad R , ut H ad F , undc ex aeqno 
A erit ad R, ut C ad F. Sed (3J8.)A. 
eft ad R> ut quadratum. A ad quadramin 
E> & (338.) C eft ad F> uc quadratum 
C ad qnadracuffl H. Ergo etiam quadratum 
A ertc ad quadratum E> ut quadraeam C 
ad quadratum H. 

II. Si recbae A, E, C> H non rinc pro- 
poitionales, efto (ziS3.)ut A ad £, ita C ad 
aliam F,.eiiique m quadratum A ad qua- 
dtvum E , ica (SM»./.) quadratam C.ad..qua- 
ijlratum F . Sed etlam ac quadratam A ad 

qua- 
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qnidracain E . iu iex bjp.) eft qaadramou 
C «d qaadcatufn H -> ergo ( sitf. ) quadraiam 
C eft ad qaadratain E , uc idem qnadca< 
tnm C ad aliad quadruom H, ideoqoe ae- 
quaDiur quadratn reQaram H , F , ac proio- 
de etiam ipCie nSti9 aequales erunc. Sed- 
A ell ad B , at (rx eBnfr.y C ad F » ergo 
etiam A erit ad E , nc C ad H . Q^E. D< 

PROPOSITIO XXIX. 

340. ryOiygoHt fimilU ARO^E. FILSH fii»t , 
X- av qMir»t» ktmei$gtrim iMUriM 

Ex aeqoalibas atigulU A , F aBanror dia* 
gonaks AV, AC, iiemqus FS, FL , ecunf 
«ue fingaU triangula K .^-O . G 'fimiUa ( 190.) 
fingulis P, Z, T. Itaque cnm poLygona finc 
(« Aj/>.)limilia, erit (>38.)EV ad HS.ut 
VC ad SL. & (J3P-} quadracum EV ad 
quadratum HS , uc quadratam VC ad qua- 
dratum SL ; led (3)7.) triangulum^ K eft 
ad fibi finile P , at quadratum GV ^ad qufr< 
'dracam HS, & triaaguluin O' eft ad libi fi- 
niile Z, uc quadramm VC ad quadracum 
SL . Ergo ecidm triangulum K e& ad 
nc O ad Z. Eodem modo oftflndan) , uc 
O eS ad Z , ica G elTe ad T , Igituc 
fatqma antecedentium K, O; G, Au po- 
lygonam ARCVE eric ad fummam confe- 
qaentiamP,Z, T.feu polygoaumFlLSH, 
ut 
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Ut umHM^t^^rOantecfldens K ad conrequent 
fuam ?, feu (j}?.) m quadEacum EV ad 
. qHdratam HS . Q. E. J>. 

C O R □ L L A K 1 V M I, 

' r-fi. Cnm polj^ona ordiaaca AEFHL.nb.Ti. 
KZQK2 amab ( ajS,) $jit G^ti^ yScuQt quo* 
qao At ^nttlrtta (j40>) fuoniQi laseEum. 

. 34k. Si fiailiwii pojygoaocun homologa T.b.vi. 
Mtfra EV, HS fiteriat oota, eciam poly-^''& *h 
gimoium ratio iaoocercet . Si enim EV £t '^' 
ex. gr. lex peduni, & duoruni pedam HS^ 
utiquB poirgena erant. ut boium numeu»- 
sum qoadrau.nempe ut criginca £ut ad qua- 
.tuor > fire nt novem ad unnm ... 

COKQLLAKITM IIL 

Can qoitttor nfttniin ivopDriioM- 
Uam 3>roporEiQit^ Gqc (sjj).} qiMdrat«. e- 
iphm polygona fitniHa, limiTiteiqQe a qua- 
tuor proportionalibus defcripta, pioportiq- 
»ali»(34o.] inviccm erunt. 

PROPOSITIO XXX. 

344* nOljgeag ordinata AEFHL , RZGKI eir- T.h. VI. 
X Atitlit eireumfirifta , funt ut guadra-V^J^- 

m tMlietm .CO .» .ys, , . . 

DaaiB ad pattOa coitaautnn ndiis CO, 
VS, 
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VS, qui perpendiculares (iifi.) erunt ad- 
rtftas AE, RZ, iunganiur CA. CE , VK,,' 
VZ. Qaii teft^e CA, bifiscaat acqa«- . 
108(299!) ar|gulos,EAL . anguluB EAC - 
aeqoabicur ZR.V . Eamdem oB caufaiii angu- 
lus AEC acqualis erit alteri RZV . Igitur 
{imilia (175.) eront ttiangula ACE , RVZ , 
quoruiD bafcs func reSac AE , RZ» alcicu- 
dines auteqi radii CO. VS, ideoqut( 177-) 
AE ecit ad RZ, ut CO ad VS, &(3J9-) 
quadracum AE eric ad qnadratum RZ , ut ' 
quadratum CO ad qaadratum VS. Sed po« 
lygonumAEFHLeflO4l0ad aliud RZGKI . 
ut quadracnm AE ad quadcatum RZ . l^rga 
polygonam primum ad alterum quoque e- 
xic>)nt quadraiutn CO ad qaadratum^ V&^ 
Q^E. D. . 

. C OK OLI. A IL<T H. 

- 34;. Cum polygona ordinata ciicntifl eir- 
cum&ripta, in ciieulos C^i^*) abeant fi.eo* 
rum laiernm nunierus augeatur in infinitnm, 
& eoiqm «agnitudo minoauir in infiBttum» 
patec cixculos quoqae efl«,i» radioctQn qiia»^ 
drata. 

PROPOSITIO XXXt. 

TAol» i46.T}Oiygcna erJiHM AEPSL,RZ&tlcir- 
_vik X culU arcum/irifU , -anOisia ''Imhem 
tty.fraferritnfUs radiif CO,VS. 

Cum 
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- Cum ordinata polygona flnt ( 138.) limi- 
lia. AE erit ad RZ, ur EF adZG.&uc 
FH ad GK , atqne ita porro. Ergo oiniiium 
antccedentiuni fummat nemp^ ambttni po< 
lygoni ACFHL ctit ad rummam confequen- 
tium . netnpe ad ambicum polygoni RZGK[, 
iic antecedens (ijp-) unum AE ad conlc- 
quens fuum RZ. Sed AE eft ad RZ, qc 
(177.) radius CO ad radium OS. Ergo e- 
ttam ambicus potygoni AEFHL eric ad am- 
binum altcrius RZGKt , uC radins CO ad 
ladium VS. Q. E. I>. 

Cdkollaiiiv». 

347, Cum polygona ordinaca ACFHL , 
RZGKl abeanc in (sii ) circulos , & illo. 
TUm ambicus in circumf^rencias degensrent, 
li lacerum numerus augeatur in infinicum , & 
esrum magnicudo minuaiur in infinitum) li* 
qDet^j^tfOt^ii^cnlociiDa qaoque citcuinferen- 
ii«t proportionaleii e0e cadilv CO, VS* 
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* PE SOLIDORVM STHPTOMA,TIS 
BT MBNSVEIS. 

C A P V T I. 

De frincipm SoMorHm. 



J48' Sl^^9'^"^^ dicitur reSa fcu per- 
F* »7- l ir-^fflM ^ifni/fa/tfmplanoABCD cum 
cll perKndicularis ad ooMtes 
reaae EB ,EC, ED .BA &c. 
eodem in plaao da^s, & 
tranfenntes per concurfum E eiofilem re&as 
FE cum ipti) plano. 

0BF1N1T1O II. 

TA.VI. Si linea FG non fit reSa planoCEOQi, 

Fig >s. & a lublimi cius punQo F ad planum dn- 
catur perpendicularis FI , ian»Mrqu« GI t 
angalus FGI dicitur itK/intlio Uneae FG ad 
idem planum. 
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D E F.l N 1 T 1 O III. 

350. Si duo plana ACIH , LSOft feinntwM.TL 
fecenti linea LS ucrique pUno coBWtasifrt^'!- 
lioium plaaorum ftHto appellamr. 
DBrtif(il.o IV. 

351« Flanum GROL rtSum dictttir» feuTib.Ti. 
perft*£euiare ad planum CSVE. cum omnes^* 3*' 
lineae FA , IH , quae communi planorum 
feffioai GL perpendiculares iJucuncur in pla- 
nonim uno GROL, re&ae fiinc alteri pla- 
no CSVB . . 

D ■ f l.H I T 1 O V. 
Si ^annin. LROS plano ACIH per-T.b-vi. 
SOfldicnlariter Doa infiAat, alterius ad alce-^'''*'* 
tmtJntimatia aontttS angulus GFQj qucra 
caatpiebendunt xefiai GS , PQ^ ad. commu- 
nem feQionem tn ucroque plaoct perpendi- 
ciriariter duQae'. 

D E r I s i"T 1 o VI. 
• t:S%. DiSantia punQi a: plano eft UilM bre- 
viflima omnium , quae ex.illo ad hoe du-. 
ci poiFunt . 

D E F 1 N 1 T 1 O VlT'.' 

354. Pia»a paraliela [anz,qaa^ quanrum- 
. vis produfta 'eandfim ftmper fervant diOan- 
fiaip 'iiRei'fe , ' 

K » Co- 
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355. PUis igicur pBcallela nunquain pota- 
runc conrenire. alioqain non eandem qIn- 
qoe habersnt dtftaatiaa) inter fe* 
B » V 1 K 1 T I o VIIL 

9iii.vi. SS^- figura reQiIinea AGR fupra in(-> 
f>e- 31- motam reflam AE motu fibi femper paral- 
Iclo fsratur ; folidum AGROFE inis geni- 
mm vocatur Prifma , quod reSum etiam di- 
ct folett li AB deCciibenti plano AGR ftio- 
Tic reda; (m ninuS) oHiqum. ■ 

CbaoL|,AAlVH I. 

357. Prirma igitur oppofita latcra AGR. 
EFO aequalia Eabet , limilia , & parallela, 
Nam AGR fluendo per AE motu fibi lem- 
per parallclo, tandem congcuet cum EFO. 

COKOLLARIVM II. 

358. Quia dum planum AGR motu fibi pa* 
rallelo delcribic prirma AGROFE . Iater4 
AG , GR . RA motu fibi parallelo lata , de- 
fcribunt ( 1 51.) parallelogramma AEFG,GFOR| 
ROEA; lequicur. priima AGROFE toi pa> 
Tallelogrammif circumcirca .termioart, quo^ 
ft)ilt utera dclcribemis plani AGR< 

P E F I H 1 T 1 Q IX, 
Tibuli 359. Si planum de£:ribens ASCRfuenCpa« 
raUcIogrammom i foli^m EC inde genituai 
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Ptrallelepipediim nuncupatur , <iaod reSum qul- 
deni dicitiA:, (i AE perpendtctilaris fit de- 
i^ribendi plano ASCRi lin minnii aUiqHum, 

C,OKOI.t AKITM X. 

iSo. Liqaet oppofita latenk ASCR. EFGO 
«qnalta (1^7.) i&yicein eJTci fimifia* & p«- 
nlkla. 

Coitoi.tAtiivM n. 

Patet quoque fex parallelograoimis 
parallelepipedum terminari> Vltia enim duo 
oppofica ASCR , eFGO , func .«liara quatuor 
alia a parallelo moiu (ija.) laterum AS^ 
SC. CR, RA geiierata. 

CoSOfaLA&lTM IIL 

3i$i. Qnia idem parallelepipedum £C gl- 
gai etiam poHc concipitur *x motu paralle- 
lagrammi AEFS Tupra immotam re£lam AR> 
vel ex motu parallelogrammi ACOR fupra 
immotam re^itm AS ; feqtiitur, latera op- 
poiita AEFSt ROGC, nec non AEOR, 
ESCG aequalia'()tfo0 ^ot"^ -''^'^i £i>iilia« 
& parallela. 

D B F I V I T I O X. 

■^61. Si paralhiogrammum ASCR lic qaa- 
dratum, atque AE ad idem planum re6ta, 
ipli AR fic aequalis ; folidum inde genitnin 
Cubut dici lolet , cuius latut efl: idem cum 
lateia AR quadrati eiutdem ASCR t 

K j Co- 
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COROLLABIVM. 

' 94^, ■ GafauB igitur fex qnad^tn 
libas terininatur , quoruni dao bppoGta llinc 
etiam mutu6 parallela . 

SCHOLION I. 
3fj5, Itaquc inrer iiguras foiidas eum locutn 
obtinct cubus, qucm intet planas quadratum 
tenct; quarc ficuti opc quadrati figuras pla- 
nas liadenus menri fumus, tta Ik ope cubi 
folidas in poftcrum dimetiemur. 

S C H O L I O S II. 

Igitur queniadmodum nwnerus peilum 
quadraiorum in Jigura plana contencorum , 
eiufdcm aream repracfentac, ita & numetu< 
pe£im eubicoriim, qui in iigura Iblida con- 
ftnafltnr , flius menfuram, feu roliditateca o- 
Aendit . 

D B F 1 N 1 T I O XL 

367. Pes cuhictti cubum Jlgnificat, cuiu» I»- 
tus ell pede longum . 

D E F I N I T I o XII. 
jCS. Cmrum cubi GL efV ponaum I in^ 
F^„'",'j_rra illum , quod a fex quadratis cubum ter- 
minantibus aequidiflat. 

D E F 1 N 1 T I O XIII. 

3"*?' ft'»"-"»" AFEC eft iblidam w p'** 
Fig. t. ■ nis 
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nis triangulis ad pun£lum C coaveniennbus 
lerminaium , quot latera func bafcos AfE. 

D B V 1 N I T 1 O "Xiy. 

Angalus foliJui C ille ell,qm coa* 
tinaciir pluribus planis angutis in apiccm a- 
nuin coeuncibus. 

D E F I N 1 T I o XV. 

371. Anguii fulidi Aint aequales* qut n- 
gulis pl^nis numerOy & iiMgaitadiiie ae^»' 
libus contineniur. 1 

COKOLLARlVJif. ' 

;7i.Itaque S angulus unus folidus ica poai 
intelligatur intra akerum Gbi acqualem , uc 
unius vertcx fupra alterius verticem cadat; 
tunc linguli plani anguli qut fibi mutuo .func 
■eqBales, nece{rano(>o.)congruenc inter fe, 
kleoqufl & angnti Iblidi congruaifc ^onebit.. 

D E f 1 H 1 T 1 o XVI. " 

373. Si extrn planum alicuius citculi ASE 
«eceptunn fiteric pnnflum R < ^ . eoqae . du- f,^ ^ 
catur indefinita RF taogens cttCulum in A 
quae punSo A iixo Aianente , circa f>Gri' 
pheriam circuli convertatur, donec in eum 
locum RAF rcdeat , unde moveri coepc- 
rai; fuperfieies a re&a liaes RAF dcfcri* 
ptz tamea appenatur > fiilidDm vero , quod 
a fuperficie , 8c cifculQ ASB coBlinetac , 
tonas rocatur . 

K 4 Vtr 
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D e t 1 M 1 T t o XVir. 

374" coai efi n&i RC ex verd- 

ce R ad bateos centriun da&i» goae & pcv 
pendiculaiis lic bali ASE , conam nSata 

efiiciec; Ca minns, obliqaum . 

D E F I N 1 T 1 o XVIir. 

''^^^ 37i- Si rcaangulum ASHC circa imnjo- 
^ tam HC in orbem ducatur, donec ad eum 
redeat locum , unde moFCri coepit ; foli- 
dam SR inde scnitum Cylindrus dicitur, cu- 
ius axit eft immota re^a HC, quae fi pet- 
pendicalaris fic hsCi AVR . eylindmm efB- 
cit reSumi fin fflinus, oiUfaam. 

D E f I M I T 1 o X(X. 
376. Similes coai , & cylindri fanz, quo- 
rum axcs funt ba(iufo diamerris proportio- 
nalet. ac praetcrea vel func iifdam bafibus 
refli, vcl ad illas aequalitct inclinati. 

D E T 1 N I T I O XX, 

377- Figurae fblidae rcailineae fune /«w- 
, quae totidem nomero planis , mBtui" 
que Cmilibus continentur. 

D s F I N 1 T I o xxr. 

37S. Solidae autem fignrae reailincae funt 
witalft, qoae iimilibus plinis miiltitudiiw» 
magnitudioe aigaalibas eaatineatiu< 
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D B F 1 M i T 1 O XXII. . 

J79* S! refflkirculas AKS.circi Immotam Tgbub 
^ametium AS in oibem docacari donec iln- ^J'"' 
de moveri coeperat, revemtnr } Ibtidum in- ' 
■ Ae genitum AKSR SfhaerM dicitur. 

C A P V T II< 

De plamrum eoneurju inttr y?, ^ 
cum Sneiit reBh. 

PROPOSITIO I. 

380. Q/ ptr panSum F di/eaiur reSt EF. /•T.tvr. 

O uno fUno ACIH, reSa vtra FQ in ^'i- -^- 
•kere LROS; iinea EFG am erit re34 . 

Cam reaa EF fit in plano ACIH, hac 
fane , ut libet , ad CLpcoduaa, prodibit((!3.) - 
rcfta linei EFQ^. Ergo fi leaa quoque fo- 
ret linea EFG . duac reflac EE'Q_, EFG ■ 
tranfirent per duo punl^a E , & F , quin 
niutu6 coinciderent ) quod eft (l4') abfui:- 
dum . Linea ergo EFG le^a non eric . 

COROLIASIVH 1. 

381. Igitur reaae Iineac pars una ncquiE 
;»ne in uno plano, pars vero altera in alio, 
alioquin rc£la (}So.) non e0ec linea, con- 
tra 
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tra hypothefim. Ei^o in illo plano , in quoi 
elt pars una lineae re£tae , toca quoque re> 
eti linet fita eiic. 

COXOLLAEITM ll, 
Tibih 381. Hinc quodvis Trianguluni RAC tn 
Fil^tf. totum eft plano . Si enim eiufdcm pais 
una ) reluii SAH elTec in uno plano, re- 
liqua vero RSHC In alccco, utique reftae 
AR pars una AS foret in uno plauo, re- 
Jiqua vero SR tn- alterot quod eft (38i>) 
abfurduin . 

^OKOLLAStVH III. 

38]> Igitnr tria latera cuiufvis triangalt 
in eodem prorfus iaeebonc (38:.) t>tMa , 
iiqoe .adeo per tpfa pUninn libmper •frada-' 
ci poteiit • ' 

COSOLLARIVM IV. 

T.buU JS4. Pariter duae reaac CA. FS fc fc- 
f„ ' cantei in pun£lo R erunc policae in uno pla- 
' no. Nam iunaa CS, reaae CR , RS fitnr 
in piano (383.) criaaguli CRS. Ergo eclan 
wtae CA, V% -bi eodem (381.) trianguU 
ptano erunt , ac proinde in -nno plano ia- 
cebant. 

COrollakivm V* 
38$. Ergo per duas rea» in aliqoo pun- 
Qo invicem concarrentes , ftttiper ttanHte 
(384.) poterit planum. - • 
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PROPOSITIO II. 

XV tas itj eodtnt plano ; in uno erii riB i 
cutn iilis plano . 

Quia reSa HI aliam AG Tecac , otiqus 
in eodein eric cam illa (jS^.) plano . Si- 
milinr eadeni Hl recans quoque aliam FS , 
erit (3S4.}cum illa in eodem plano . Ei- 
go Hi eric in plano reGae AG , & io pli- 
no reftae FS . Sed reaae AG , FS in Boo 
fiint ( ex byp. ) plano . Ergo etiam Hl in ono 
exic cum illis plaao. E. D. 

COROLLARIVM. 

387. Cum binae parallelae in uno fcm- 
pet iacere debeanc ( %6, ) plano j liquet , quam- 
canqae reaam Wnas paralMae ftciotem. 
lo nno efle cnm iHis plano . 

PROPOSITIO III. 

388. Q/ duo plana A5 ,EV fi mutue feeent ; T.t«!. 
*3 eommunis feSio CP Unea reSa erit . 

Sl (a£l!o communis CP non lit linea re- 
Ra , utiqua ex punfto C «d alind F da- 
ci pocerit in plano AS reaa(«2.}liAea CCW. 
Similiter ex punao C ad afind F ducere It- 
cehit in planoEV.rcfem(tfj.)Htte«mCHF, 
Igi- 
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Igicur duae reaae COF, CHF tranfibuHC 
p«T dao puiiLlta C & F, quin mmu6 coin- 
cidant, quod ell ( 14.) abfurdum . C^uaia Cv 
&\o CF linca refta erit. Q:_ E. D. 

COKOLLARIVH. 

389. Hinc binae reaae EI . EO ex eo- 
Fig. lo-dem punSo E duaac , nequcunt eflc per- 
pendiculares nd idem planum CH . Nam 
ambae , /i fieri poEell, ad idem planum fmc 
rc£lae . Ergo (i per ipfas ducatur ( jSj. ) 
planum GIOE , id priori accurrec in ( }S&-) 
lcEti GE, reaufque ( }480 ^'^ '"SU- 
Iu3 OEG, qu^m lEG . Ergo angiili» OEG 
aequabiiur lEG, totum pattii quodeft ab- 
fardum . 

PROPOSITIO IV. 

"^vn'" 39°- Xil'!'""» EFHG ficans faraUek plaml 
rig !'•. AS, CR, in ih faeit fiSitHes EP , 

GH ittvicem parallelaj . 

Cum feaiones EF , GH fint in pUnis AS , 
CR, utique «aae EF, GH ucrinquc pro- 
duflae, crunt()8i.) fcmper in planis AS , 
CR ucrinque continuatis . Verum haec pU* 
na ucrinque continuata nunqu^nt poteranc 
( JS5-) convenjre , cum fint mutuo para»a- 
1b» etgo neque anquim convenieat utrin- 
qus produaae (baioneR BF^GM. Sunc aa- 
^cem ambac ia eodem- phao (« byf.) fs' 
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cante EFHG . Ergo erunt quoqiie(l8.}nM- . 
luo paralislae. £• D. 

FROPOSITIO V. 

3JH. n/mr rfff« quaeetttnque Cl , KM a 

X> flanif parutltlis AB, CD, EF fi-r,g.i*. 
eantur in eaiem raiione in H, & L , 

Ducatur KO ad GI parallela , occurrens 
planis CD, EV in punais N , O . Quia re- 
^ae GK, HN, lO lunt reBiones planorum 
parallelorum cum piano GKOli parailelac 
invicem (jpo. ) crunt . Eandenn ob cauram 
parallelae quoque erunt NL, OM, quae funt 
ie£liones plaai OKM cum planls CD, EF 
parallelis . Ergo in parallelogrammis KGHN , 
HNOI erunt lateia KN , NO aequalia[ 1 71$.) 
lateribus GH . HI. Scd propter parallelas 
LN, MO, eft KL ad LM , ut KN 
ad NO . Ergo cric quoque KL ad LM, uc 
CH ad HI. Q. E. D. 

L B M M A. 

391.0/ f* vertice R tringuH ififcelis ARC 

O dueatur ad quodvit punSum hfit AC r^. * \. 
reSa linea RS i quadratum lattris RA aequa- i\. 
hilur quadrata RS una eum reSanguh ASC . 

I. Sit refta RS perpendicularis ad bafim TiVdi 
AC , quaia prpinds bifanam ( 1 89. ) fecabit ^^^-^ 
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in pundo S . Igitur quadratum AS aequR- 
bitur re&angulu A.SC , addicoque uiriaqae 
RS quadrato, funiina quadratorum Ki, AS 
lequabitor quadrato RS ona cm refiangu- 
lo ASC.Scd fumina quadratorum RS,AS 
acquatur (jil.) quadrato RA . Igicur RA 
quadcaium aequibicur quadrata RS una cum 
re£tangulo ASC. 
Tabuli II. Sin vcro RS nan ad angulos re£Ios 
re">* occurrac bail in S , lunc cx vercice R de- 
fliitcatur ad bafim AC perpendicularis kE* 
qDie bifariam ( i8p. ) fecabic batim in &. 
Igitur AC quae bifefta eQ in E > divifa quo- 
quB eiit in parces inaequales tn punElo S , 
atque adeo quadratum AE asquabiturC^ 
qtiadrato SE una cum ruftanguio ASC , ad- 
dicaque ucrinqua quadraco RE, fumma qua- 
dracorum RE , EA , feu quadraium (311.) 
RA aeq.uabicur quadratis SE , RE una cum 
re€bangulo ASC. &u aequibicuc ( jri.) qaa- 
d^ato RS una cam reaaognlo ASC. Q. E. D. 



j.. O dieularh ai biMi OE.SK duS»s f€t 
fun3um C in eodeia plano SOKE; etimn. pef- 
fendicularis erit cuivii alieri VF per tdtM 
paaSata C in eodcm plano trtduSgt , 



PROPOSITIO VI. 




Snnpcis aeqnalibns CE , CS iaiigaciirR£ > 
quae alteci VF occurrcc in pundo H , dw: 
can- 



Geo. METRlAfi, 159 

can:urque AR, AH , AE . Cum (rx byp.^i 
is&X (int, feu aequales anguli ACR , ACE, 
i & latera AC , CK. acquencur (ex ctn^r.) 
laceribus AC ■ CE ; utiquc AR ipli A£ erit 
(■lo<J. ] aequaiis, aique iforceles erit trian- 
gulum RAE. Ergo quadratum AH una cum 
re£langulo RHE actjuabicur ( 591. ) quadra- 
to AR, feu (311.) quadcatis AC, CR. Sed 
in iriangulo (er fon/r. ) ifoLcele RCE qua- 
dratum CR aequalc ed (391.) quadraco CH 
una cum re£langu]o RHE ; ergo quadracum 
AH uoa cum redanguJo RHEacquabitur qua- 
dratis AC , CH una cum reflangulo RHE. ■ 
& ablaco hinc inde redangolo RHE , qua- 
dratum AH aeqaabicur quadEacis aC, CH , 
];eiilufi];iie (315.) proinde erit an^ulus ACH , 
^ ACperQeadicuWts ad redam lineaDiVCf. 

3£)4. Hinc eadem re&a. AC^ quae per- 
pendicularis efl ad. binas OE, SK, perpeo< 
ilicularis ( J48O quoque eric ptano SOiCE . 
Eft entm perpetuliculatis (jpj.) ed Cngu- 
]as rcftas per puaftuin C in eodeoi plano 
iraduftas . 

CoitOLI.AIllVH II. 

3P5> Fatet quoque , quod fi ex aliquo pun- T 
do C cuiafpiam te^ae AC exeant trcs re- 
ftaq CJS ■ CD , CF tpfi perpeJtdicuUres; )u« 
ip ^odem plaao iacebuat> Nara fi duQo 
(^85.) 
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(385.) plano EH per duu CE, CD , ter- 
tia CF non (it in illo eodem plano, ducla 
(385.) plano GACB per bims AC . CP , 
quod priori occurret in aliqua (3^8.) 
CB ; uiiqus ref^a AC perpendicuiacis {ex 
byp. ) binis CD , CE , eric perpendiculaiii 
(3P3.) & ipfi CB, unde angolus ACB re- 
^us eiit, & acqualis rc^o (ejr ijr^.) alteci 
ACP, quod eft abfurdum. 

COSOLLARIVM III. 

Tihila 3^^' ^^"EB^ ^ fphaaram tangac planum 
vIL QN in Oi ttSii AO ex cencro ad coi- 

FiS' <7- ta^nm du&s perpendicularis eric tangcnti 
^lano . Nam li planuin tangens QN , St 
tphaeca fccentur per centrum A,& taQufu 
O duohus planis, quorum commDnis fi£tio 
lic AO , & quae in {phaera producenc qui- 
dem cicculos OG , OD , in plano autem 
QN reaas{ 3 88.) CO , 10 ; utique hae ran- 
gent circulos OG . OD eodem in punSo 
O, acque adeo radius AO perpendiculari& 
( I x<S. ) eric ad binas CO , lO , & idcirco 
pecpendicularis { 494 ) tangenci plano. (^N 

ScHOLlON. 
Tjbuli jfj^. Hinc li globus perfcat lcvigatus in- 
horizoncaii plano QN icidem levi- 
gato, ac teilurem tangenti in O; is non 
qutefcet , nifi collocacus fueric ad pun£tum 
O . Fonacur enim globus ad punftum I . & 
!il.Dgacur AI . In triangulo reftangulo AOI 
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latus AI anguio reflo oppoficum, maius efl: 
( i8i.)qiiam AO , ideoquB globus in I quie- 
lcerc ncquic, fed vi gravicacis impulfuSi de- 
bcc defcenderc vertus O , ut ifiile ad tellu- 
rit cenctum magis accedac . - . 

PROPOSITIO VII. 

Jj H«OT. AC perpendicutarem OR . 

VuSia quavie re£ta FL. in plano dato, da- 
catur (iii.) ex O perpcndiculuis OH in 
ip6m , & HS eidem (87.) perpendicularis 
in plano daco , ad quam ex O demittatar 
(111 ) perpandicularis OR . quac pcrpendi- 
ciitaris quoquc eric ad planum dacumAC. 
Nam ob reaum {ex conHi.) angulum OHL, 
quadtjcum OL aequabitur (3 1 1. ) quadiatis 
OH, HL; icd ob rcftum (m conSr.) quo- 
que anguluni ORH, quadraium OH aequa- 
le eft(3ii.)quadratis OR, RH.Ergo qua- 
dratuot OL aequabitur quadraiia OR. RH, 
HL . Demuin ob rsaQm etnfir.) aagu- 
lum LHR , duo qnadraca RH, HL aequan- 
tur (jil.) quadcato LR; crgo quadratum 
OL aequacur quadratis LR , OR, re£turqne 
(31J.) proinde erit aogulus QRL. Sed rc- . 
^us quoque f<iaus eCl angulus ORH . Er- 
go OR perpEndiculatis elt ad binas RL , 
RH, atque adeo ctiam (39+-) perpendicu* 
laris ad planum datum AC. B- F. 
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pROPOsiTio vm. 

f'» *S- 1. nam CO 4iiSt , mintma efi ommiim 
rtSarum , quae ab illo ai p/anum 4aci queunt, 

Ducacur a punfio F ad planum quaevis 
aiia rcfta FG , & iungatur GI . Cum Fl 
pcrpendicularis (ic ad planunn CO , uciquQ 
reftus eiit (348.) angulus FIG, ac proin- 
dc acutus eric (1(^5.) altec ^ngulus FGI. 
Igitnf latus FI lateie FG ounus ( iSi.) erit . 
wideni niodo demonftcabitgr pcrpcndicula- 
' xeai Fl minocem efle alia quacumqae re£ti 
a punao F ad plaauai du£ta> Ergo ootoiam 
mintma eft Fl , B. D* 

COROLLABIVH I> 

400, Cum unica tantum refta omnium ml- 
nima deTiicti queac ex pun6to fublimi F ad 
planum d^cum CO; unica quoque ex pun- 
Eto F ad idem planum poccA duci perpea- 
dicularts Fi. 

CoROLLARivM n. 

401. Similitec quia diftaniia punflt F a 
plano CO cll refta minima( 353.) omnium , 
quae ex lUo punfto ad planum duci pof- 
fnnt; fequitur pecpendicularera FI fS^ di- 
ftantiam punQi F «b cedeo) plano CO. 

Co- 
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CoKOLLAmtH IIL 

401, Quoniam aliitudo caiufvis folidi AEFC T.buh 
eft dillancia verticis C i bafi AEFi petpen- p|l['' 
dicuhris CS ex vcrtice ad bajtm dutla, al- 
tiiudioem £blidi exhibebic. 

COBOLLARIVH IV. 

403, Cum planorum parriielornin diftan- 
tiac ( 3 54< ) nnt acquales ,- aeqtubnntai re£Ue 
omnes ex uno plano ad fibi jiuallelam pec- 
pendiculiritcr duflae . 

CovOLLARim V, - 

404. Et contra (1 aeqoeniur re£tae omnes 
ex uno plano ad aliud perpendiculariter du* 
flfleiduohaec plana eamdem ubiqae(40it) 
fervabuflt diAantiam incer fe , acque adeo 
ecqnt mutuo ( ] 54> ) parallela . 

PROPOSITIOIX. 

40;. T /ntMt tvAfe , OE , qust tidem '^^f 
J— / pia^ CB fitnt perptniUeuUrts , f0^t tif, 10 
qttt^Mi invitim faralhlti . 

lunda GC > agatur in pUno CH linea 
EF pcrpcndicularis ad GE , & ;iuqunlis ipii 
■IG, iuoganturquc EL , FI , FG . Cum in 
ftriangulis IGE , GEF duo latera IG . GE 
scqucncur (f* fi!«/?r. ) duobus FE, EG , & 
re^ui (348.) angulus IGE aequalis lic (,ex 
L 1 eotifir.) 
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coaSr.) refta FEG , liquec reliqua tliteia IB* 
GF au]ualia ( lofi. }eiiam elTe . Igiiur truo- 
gula IGF. lEF func mmuA iiequiUtccat ac 
proinde ( 83 ) anguli IGF , IBF aequalcs . 
Sed IGF reftus { J48. ) eft ; ergo leftus quo- 
quc enr lEF . Reiti aurcm innt anguli(« 
conjir.) GEF (348.;, OEF. Ergo FE pei- 
pendicuians crit ai9 treS reftas EG , EI , 
EO , acque adeo OE eft in plano ()95. ) 
redarum EI , EG . Sed etiam IQ in eo- 
dem eft p]ano(3Sz.)reaaratn EI, EG. Er> 
go le&ae IG , OE to eodem funt ptaoQ, 
quae idcirco ob rcflos (348*) ■nternos an> 
gulos IGE , OEG , eiunt ( I4p.) mutao pa* 
rallelae. E. D. 

PROPOSITIO X. 

Vibuli 40<^> 0^ paralleltrum IG, OE una 1Q ptT' 
vu. O penditularis fit »i planum CH, etiavt 
** ^"•gliera OE ptrpeniicularit erit ad Htm planun , 

Duais EG, lE, in plano CH fiai EF 
perpendicuiaris ad GE , & acqualis ipri IG, 
iunairque FI, FG , ofiendam ut (405. ) fu- 
pra , leaam FE pcrpendiculaiem e£(e ad 
EI. Sed perpendiculiris quoque(rj( emSr^ 
efi ad EG ; erga perpendicularis ertt ad bi- 
nas EG. GI. Sed hae funt (387.)!^ pla- 
no GtOE , in quo nempe iaceni parallciae 
IG , OE . Ergo FE pcrpendicularis quoque 
erit ad (jjh-) plapum GiOE . leaurque 
proiti- 
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prolnde erit (348.] angulus OBF. Sed pro- 
pcer patalielas IG , OE, & leaum ( 348.) 
ingulum IGE , reflus quoque ( i j 1 ) eil angu- 
lus OEG. Ergo OE perpcndicularis cric ad 
binas EF > £G , acque adeo etiam ( 3P4<) 
pUDam CH. Q:. B. D. 

COKOtLAKlVH I. 

407. Hinc ex pundo G ad planum CH 
excicabicur pecpendicularis Gl, fi ex quovil 
pun£ta O extra planum demiira(3p8.) perpen- 
diculari OE ,hutc agacur ax G parallelaGI. 

COROLLARIVU Ilt 

408. Si per FA perpcndicularcm pIanoTjh.vi. 
SE , eraiiciaCHr qoodvis planuro GROL , hoc 
qaoqm perptadiculare eric eidem plano . 
Nam II ex quolibec pnn£lo I plani GROL 
demittatur ad communem ftftionem GL 
pcrpcndicularis IH , reftus erit (348.) an- 
gulus IHA. i led reQuB quoque C348. ) eft 
nngulus FAH , quippe FA fupponitur ad pla- 
num refla . Ergo duobas reEtis aequantur 

duo interni anguli IHA , FAH , & proind* 
parallelae (i4p.) emnc FA, IH; led FA 
«11 perpendicularis ptano SE . E^o eciam 
IH pcrpendicuIariB erir(4od.)eidcm plano, 
atqoe idctrco planum GROL perpendicula* 
re (351-) eric ad idem planum SE. 

COROLLARIVM III. 

. 409. Similiter reftae KO , HF eidcm GR T.b.vT. 

L j pa- f'B-»^ 
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paralleUe , licet non fint cutn illa in eodem 
pUna . funt etiann mucuo pacallelac . Nam 
fi in plano parallelarum KO.GR du^a AL 
perpcndiculari (iii,) ad GR . huic ex L 
excitecur (87.^ pcrpendicularis L£ in plano 
parallelarum HF , GR, £c iungatur AB, 
utiqae GR perpendiculacis crit ad binas 
LA , LE, atque idciico rcQa (}p4,)erii ad 
planam tiianguli ALB • Brgo etiam icQae KO, 
HF, quae fuGt cidem GK. parallelae , per- 
pendienlares (40(! ) erunt eidem pUno, ac 
pioinde eciaia mutao ( 405, ) paialielae . 

?ROPOSITIO XL 

41 ». O/ e^m reS» OE perpenJicuIerit fil 
Fifr ». ^ i»« f/«M iW, R&s flaaa htec 
etunt invittm ptrallele . 

Sumatur in ptano MN quodlibec punSum 
, atquc ex hoc ad planum aliud RS dc- 
minatur pcrpcndicularis FH, quae (40$.) 
erit ipli OE par.tlUla , ideoque etiam{40<5.) 
perpendicularis ptano MN . Igitur lunQis 
OF , EH, re£ti(}48.) prodibunc qnacuor 
«njtuli E . H , F , O , uDde qaadrttateiutn 
EOFH reQangulDm( 44.)'etii , in quo proio* 
de lains FH oppoiito OB ciii (177.) ae> 
quale . ReEla ergo FH, qune perpendicula- 
ris e(l ad ptanuni RS , alccri OE erit ae- 
quatis . Eodem ritiocinia oftcndam omnes 
re£las a plano MN ad aliud RS perpen- 
dica- 
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dicularitcr duftas , eidem OE efTc acqua- 
lesi ergo duo plana MN, RS «^111(404.} 
invicem parallela. E. D. 

PROPOSITIO XII. 

41 1 . O/ binae reSae matuo fe tgngentts QA , Tabul» 

»J OV ad binas alias fe maiuo taHgeif 
tes Rl , RQ_ fim faratletae ; etiam plana fer 
ipftts du3a erunt invicem parailsla . 

Ex O detnilTa OE rs£la (398.) ad pla* 
ncm RS , in hoe agatur EL ipfi Rl paicl- 
Jel«. Quia OA, EL fiint ipfi RI paralle- 
Jae, ntique (409.} parallelae qaoqoe innr 
fe erunt, ac proinde duobus reSis aequa- 
buncur (134.) incerni anguli AOE , OEL . 
Sed ob OE reaam plano RS . rcaus eli: 
(348.) angulus OEL . Ergo rectus quoquc 
eric reliquus AOE. Simili modo du3a EH 
ad RQ. parallela, oflendam reduni efie an- 
gulum VOE . Igitur EO perpendtcularia eft 
ad daas OA, OV , atque adeo perpeodi- 
cvlaris erit edam (394.) plano MN . Sed 
perpendicularis eft {ex conSr.) qaaque pla- 
no RS. Ergo perpendicalaris eric utrique 
plano, ac prainde plaaa MN , RS etnat 
(410.) intriceni parailela. Q^, B. D. 

L E M M A. 
* 413. Q/ binae reSae OA, OY ^nt f^rtlle- ■nbul» 
O iM ad tinas RI, RQJn eukm e*i-«J"; 

L 4 fitn-^ 
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Bentes eum Hlis plam ; aequalet camfrehen- 
dent angulas AOV , UiQ_. 

Du£la per O, & R refta OH. internus 
angulus AOH acqualis erit (134.) extcrno 
IRH. Eodem ratiocinio .oflendam internum 
angulum VOH aequari externo QRHi er- 
go toius angulus AOV aequabitur totilRQ,. 
Q^E. D. 

PROPOSITIO XIII. 

Taluli 41 j. Q/ binae reSae OA , OV fini peral/elae 

0entes cnm ii/is p/ano ; aequa/es eomfreben- 
dtnt aniu/ts AOV, IROj. 

Quia binae OA.OV parallehe fnnt ad 
binas RI , RQ_. plana per ipfas duSa , cmni 
(411.) mutuo parailela, undc fi ex punlSis 
quibuslibcc O , F , G demictantur ad pla- 
num IQ perpendiculares OE , FH , GL , hae 
titiquc(4.'>3. ) aequales erunc, & mucua(40S.) 
parallclae , proindeque aequales ( 151.) quo- 
que, ac parallelac erunt EH, OF , nec non 
HL , FG , itcmque EL , OG . Igicur trian- 
gula GOF, LEH funt mutuo aeqoilaiera. 
fSt (83.1 angulus GOF . fivc AOV aequabi- 
tur LEH. lam vero {ex hyp.) RQ^ eft ad 
OF parallela , acque ad eandem OF vidi- 
mus parallelam eje EH; ergo erunt qno- 
que(409.)paraUeUe RQ,. EH. Eodem mo< 
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do oftandam psrallelaB quoque elTe RI , EL { 
ergo angulus LEK (411 ) aequabttur IRQj. 
Oftendi autem angulum AOV ipli LEH eOe 
aequalemi ergo edam angulus AOV aegua- 
bitur IRQj E. D. 

C A P V T IIL 

De Parallelepipedorum, ^ Prifmatum 
fymptomatis , ac menfuris . 

PROPOSITIO XIV. 

414. TW g^ttovis paralUlepipeit RH planum T^J> 
1 tranfire poieff per adoerforum piano- p;g_ 

rfim diogonales AC , EG . 

In parallelogrammo FRCG eft CG pa- 
rallcla (48. ) ad RF , &. in parallelogratn'- 
Bio altero R&BF eft AE ad (48.) eandem 
RF parallela; crao (409.) parallelae etiam 
inter fe erunt CG > AE , quae idcirco in uno 
) plano iacebunt. Ergo utramque fe- 
eantei AC , EG in uno (}87.)erunt cum 
illispIaAO, acque adeo per reQas AC, EG 
traDOre poteric planum. Q^E. D. 

P R O P O & J T 1 b XV. 

415. TyLariim tradii3itm per diagenales jiC, Tibnla- 
1 EG paral/elepipedumficat in dao «- 

frifmata. 

Quia 
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Quia in parallelogrammo RALC praelcr 
oppolitos ( 13 5-) aequaies ^ingulos R , L , e- 
tiam anguli RAC , ACR aequanmr (134.) 
alcecnisACL, LAC.trianguIa ARC. ALC, 
quae aeqiialia inviccm func , fioiilia 

(i74.)quoque erunc . Idem dicendum de 
triangulis EFG, EHG* Sunt veco aequa- 
Jia. & fimilia parallelogramma ( j<i.)oppo- 
litaRAEF. CLHG, nec non RCGF. ALHE. 
& demum paralielogiammum ACGE utti- 
que prifmati efl cominune . Ecgo prirmata 
ARCGFE , ALCGHE coniinentur limili- 
bus, & asqualibus multicudine , & magnitu- 
dine planis, ac proinde aequalia (n^*)'"' 
vicem erunc . Q> E. O. 

CokollAbivm. 
41 ff. Hinc prirma altenitniiti ARCGFE 
dimidium erit pacallelepipedi REi. 

PROPOSITIO XVI. 

Tibuk 417. 'nAraUelepipeda FPKHLQGA , FRQJT- 
Jl LI^E/I . g^uee eandem hnbeni bafim 
* AFUL . altituJinem esndim , ae proinde 

exiSunt imer ftttUeit fUn» APHl, GPQJf, 

funi tefMUa. 

Parallelepipedum FPKLOGA in duo alja 
dividatur ope plani RCSE adverfis planis 
AFPG , LHKO paralleli . iungancurqus RH . 
EL. Frifma FRCSEA dimidimn eft (41^-) 
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parallelepipedi FPRCSBGA.. Similiter prif- 
ma CRHLBS dimidium efl (4i(!.) paralie> 
lcpipei^t CRKHLOES. Ergo cotum prilma 
FRiiLEA dimidium eiic paialielepipedi FP> 
KHLOGAi e(l aucem dimidium (^itf.jquo- 
quc parallelepiped- FRQ^HLVEA. Ergo ps- 
rallelepipedum FPKHkXJGA acquatur alicri 
FRQHLVEA. E. D. 

COROLLARIVM* 

418. Si pirallclogrammum AGO[. fuina- 
mr pro faali paralldepipedi FPKHLOGA, 
alterum vero paralleiogrammum AE VL prio- 
ri ( 103. ) aequale . liimarur pro bafi altcrius 
parallelepipedi FRQHL VEA ; haec paralle- 
leplpeda aequales bafes iiabebuni, eruntque 
aeqne (403.) alca, cum lint inter plana pa- 
rallela EPQH, AGVL . Igitur aequalia(4i7 ) 
ernflt patairetepiped!! aeque alta , quoracn 
bifei func paraUelt^rainnla aeijualia inier 
parallelas lineai conllituta . 

PROPOSITIO XVIl. 

419* 'IV/T^bA'"* cuittfvis parallelepifedi «- T.t[ti, 
1.VJ. ai RG baientis reSa^guUm bafm vii. 
AKOE . tfi trodua»M tx eadm im 
titudinem RL duS» . 

Latera RA , RO , & alcitudo RL in par- 
tes quorcumque , veluti in pedes divifa con* 
cipianiur. HoEQm pedum tres funto ex. $u 
■ ■ in 
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in RL , Hao in RO . & qoaiuor iil RA , 
ut inde bafis AROE conflec pcdlbus qua- 
dratis bis quacuor . nempc oQo. Dainde ea' 
dcro balis AROF, ferri inrelligJitur verfus 
LSG ea legc . ut fibi ipfi lemper maneat 
parallela . Sane dum abfokcrlc pedcm unum 
EF, liqucc fingiilos eius pedes unum pe- 
dem cubicum defcripfifTe , bafim vero iplam 
o£to . Rurfiis ubi abfolverii tecundum pe- 
dem FH. fingali pedei quadrati bafis pro- 
duMtnnt denuo pedem cubicum unum , ba- 
f\s vero o&o . Demum quando bafis pcr' 
Tenerit in LSG , hoc cft ubi toium paral- 
lelepipedum defcripferit , manifcAum cft iplkm 
{ledes cubicos ter oSto, fcu viginti-quatuor 
produxifle. Igitur pedes cubici in parallele> 
pipedo reQo RG contenti , viginti quatnor 
erunc , quot nempc emcrguot , li numerus 
pedum quadratorum bafcos AROE pcr nu- 
merum pedum aliitudinis RL. mulciplicctur . 
Quarc (jtffi.) mcnfura paralielepipedi rcfti 
RG eft produQam ex bafi eadem in aliitu- 
dinem da^a. Q. B. D. 

SCKOLlOIil. 

410. Eadem demoAtatio habet locum e- 
(iara dum nSttt RA . RO , RL incommen- 
farabiles fupponuntur , . dummodo numerut 
partium aequalium , in quas illae diviAc 
funt, nugcatur , & magniiudo minuatar' in 
inlinitum > ut ea quae luperliint , St coit* 
[emnuntuc tndeiiaiic parva evadanc . • 
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CUROLLAKIVH I. 

4:1. Quia cubus SO parallelepipeduni cftt fAnk 
cuius ahicudo AS ( 31S3.) ^daequat lams AEpjT^^V 
balis quadratafi AROQ; huius quoque men- 
furn crie produ&um ex quadiaio AROB in 
^hicudinem AS , llve in latus AE . Igitur 
poliia AE 3. pedum , 9 pcdutii quadraio* 
rum erit quadratum AROE , & cubus SO 
97* pedes cubicos contincbit . 

CoROLLAItlVM n 

411. Liquet ex di£li3 dimznlio muri, cu- 
tus ubique eadem eit cralliiies . Ille llqui- 
dem habendus efl veiuti parallclepipcdum 
rc£lum,cuius longicudo, latitudo, atque pro- 
fundttas lic prorfus cadem , quae in miiroi 

CoBOtLARIVK III. 

423. Menfucam quoque corpoiii cuiuf* J*^^ 
cumque fequenti methodo adinvcnies . Im- * 
meigaiur corpus paiallelepipedo lA rc£to & 
cavo, acque ipfi afTus» aqua , piobe obferva 
altitudinem aquae AB fupra idcm corpus. 
Peinde extra£ta corpore, nota denuo alii- 
tiidinem aquae AC. Demum ex AB fiib- 
trahe AG reftam . ut fuperftes Gt CB : dico , 
menfucam corporis quod aquae immerfum 
erat, eiTc produftum cx acea reflanguli FCG 
duSa in reftam CB . Nam huiurmodi corpus 
aequacur pnralleli^pipcdo rccto DFCGG ha- 
tenii pro bafi aream FCG, ^ pro alcicudi- 
ne 
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ne CB re3ani i Ced parallelepipedl huiui 
mcnllira eft ptoduQum ex ciuB bali FCG 
in aliitudiaein 06(419 )duQa. ^^9° ■<^'° 
prodaAum ejtu queqae menlara corpotit 
dati. 

PROPOSITIO XVIII. 

Tibula 414. "XJtBn/ura paralUIepipedi rtSi SO bd- 
i.YJ. hnHs ptrgUelogrgmmam i*fim 
AROE, ex produSum ex etiept btfi m tl- 

tiiudiatm AS duSa . 

Ex A , & E demiflis ( 1 1 1. ) ad RO per- 
pendicularibus AF, EV , inielligaiui luper 
Te33ngi.ilann ba(i(n APVE conltitui parallc' 
lepipedum rc£)um , & aequ.: alcuni, quod 
retto SO erit {417.) aequale . Porro piral- 
lelepipedi illius menfura efl produ6lum(4i9.) 
«X reitangula bafi Vfi in altitudinem 
AS; «rgo & mesfuni paraileleiupBdt SO e- 
rit produfium ex eadem bafi AFVE in al- 
titudinem AS . Sed batiB AFVE ( 103 )ae- 
quaiur bafi 'VROE; ergo etiam menfura pa- 
rallelepipedi SO eric produQum ex bafi 
AROE io alticudinem AS . E. D. 

PROPOSITIO XIX. 

¥ibah4a5* T^/f Stfinv ptrsUetepipeJi ttlifni SH 
VII. iVi mdMBm en hsfi eEHGin «/- 

Sif 
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Supra balifn FEHG confliiui incclligacur 
paralielepipcdum reQum , & aeque altum , 
jquod £ta9 cbliquo RH ecii (4>7-) wqai- 
U. Sed refii tllius menfura eS ptoduauni 
(419.) ex bafi PEHG in aJtitudinem RV . 
Ergo idcm produ£tum menfura quoque eric 
obiiqui RH. E. V), 

PROPOSITIO XX. 

416. Ti/i Enfira caiufvis frifmatis triangii- Tibuk 
IVl Uris RACGEP e^l proditaum ex 6eji g.""- 
FEG in altituiinem RV . 

Compleco parallelogrammo FEHG, conci- 
piatur fupra illud erttliiin paraljflepipcdum 
acque ahum RH . Prirma RACGEF dimi- 
dium eft (41(1. ) paralielepipedi RHi fed hu- 
ius menliira elt produQum (419. 424. 415.) 
cx t»fi FEHG ia aUitudinem RV< Ergo 
(neQfiita prilinatis elt pcodoQum ex dimi- 
dia bag FEHG in alttcudinem RV . Sed 
rrianguium FEG . quod bnfis eft prifmatis , 
dimidium eft ( i yfi, ) parailclogrnmmi FEHG. 
Ergu menfura prifmacis RACGEf ecit pro- 
duftnm ex ball FEG in altitudjaem RV. 
E. D. 

COBOLLARIVUI. 

417* Hinc menflira cuiufvis prifmatis po< . ^^^, 
Ifgoni AH efl produflnm ex clus bali in pjg, 
altitudinem duda. NRm Iioc prirma polf- 
gonum 



i-j6 Pari Tb8tia. 
gonum in triangulnria aeque alta rerolvi po- 
icfl.quorum bales funt triangula SVO, O VH, 
HVG. Ccgo cum lingola haec prifinata pro 
tnearutis habeant piodufla ex fingaiis bali- 
bus in cominuncm alticudinem (416.). du> 
Sis. fequituc iliorum {iimmam, &a prifma 
polygonum menrnrari > fi bafis polygoaa 
SVGHO per attitudiaem muhiplicetar . 

COROLLARIVU H, 

418. Si bafis SVGHO fueric polygonum 
regulare circulo circuinlcripium , cuius la- 
urum numerus augeatur, & magnicudo mi- 
nuatar tn infinicum , pol^onum ( 11 1.) pro 
eirculo, & prifma polygonum pro cylindro 
poieric ufurpact. Crgo St menfura cylindri 
«rit produEtum ex bali in altitudinem du^a. 

COROLLAKIVH III. 

429. Cum prifmatis cuiufvis menfura ha- 
beatur ex ba/is :irca in altitudinem (417.) 
du6ta ; liquet quaecumque prifmata fore ac- 
qualia , fi ftierini aeqn^ alta , & aequalss 
bafea habuerint. 

PROPOSITIO XXI. 

Tjfaul» 430 .'nAralU/epipedj , prifmata , & cylindri 
yiu. X fimt in ratione tompt^ta hafium , & 
^^*'*' aUitudinim . 

Santo dao parallelepipada AF , EV. 

quo* 
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quorutn baresL, S, altitudines vero AH.. 
EG. Raiio compofita baiis L ad bafim S, 
& altitudinis AH ad alticudinem EG eft il- 
la , quam habct produftum (235.) ex ante- 
cedeniibus, nimiium ex bafi L in alttcudi- 
nem AH ad produflum ex confequentibus, 
nempe-ex bafi S in altitudinem EG. Sed 
folidi AF menrura eft produflum ( 419. 414, 
41$.) ex bafi L in altitudinem AH, & mcn- 
fura folidi EV eft produaam cx bafi S in 
altitudinem EG . Ergo racio compoHia balis 
L ad batim S, & alcitudinis AH ad alci- 
tudinem EG eadem eft cum racione folidi 
• AF ad folidum EV . Hacc crgo folida ia 
«dem 'compolita racione erunc . Eadem de- 
tnoDftratio in cylindris , & prifmacibua lo- 
cam habet . E. D. 

CoROLLAKITM I. 

431. Cum etiam cubi AF, EV lint pa* l^bvli 
rallelepipeda , illi quoque C43i>-) arunc in-^'"' 
ratione compofita bafmm L. S> ^ altiEU- 
dioum AH, EG. 

CoROLLAKirM IL 

431. Sinuliter eum in qaadratls L, S ac- 
qucncur rc£li anguli H , G , utique .ratio 
( bafiiim L, S compofica erit ex ra- 

tionibus HR ad GP, & HO ad GI . Igi- 
tur ratio cubi AF ad alium EV compo- 
ftta (431.) erit ex tribus racionibus acqua- 
libus . nimirum Hit, ad GP , HO ad GI, 
M & AH 
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& AH «d EQ, fea triplicata( tjyOeric ra- 
tioBM literiB HO ad latm Gl. 

Co & o L L A Ri V M Iir. 

4)5- Qiioniani igitur raiio cuborum AF. 
EV eadem eft cum racione luorum late- 
rum (43t<] (riplicata , inde fit , ut ratio 
triplicaca quancicaium quatuRivis per raiio- 
nem cuborum earumdem quaaiiitMuni Cmt 
^llinte defignecur . 

PROPOSITIO XXII. 
Tibul» 4J4, r~^Vbas AF eS ai cutum Ey$m rati»-' 
Rti!*- ' BP compo^ta ijaadrati Uteris BO »i 

qattirotum lateris Gl, & iaterit HO td Is- 
tMt Gt, 

Cubus AF eft ad cubuna EV in ratiotie 
(4J I.) coinpofica bafis L ad baHm S > & al- 
titudints AH ad alricudinem EG . Sed ba- 
iis L cll ad balim S , ut quadratum laterii 
HO ad qu^ratum iateris Gl , & alticndo 
AH efl ad alcicudinem EG , uc lacus HO 
ad GI ; ergo etiam ciibus AF etit ad cu- 
bum EV in ratione compofiia quadrati la- 
teris HO ad quadratum lateris GI, & b- 
teris HO ad lant GI. Q. E. Ih 

■ PROPOSITIO XXIIL 

"viiL "+35* f««/«r reaae A,E, C. F fuerint 
Pg. j. k3 prapirtienslePt i/Uranr ^HOfue cuii 
proportionulet mmui erunt» Quia 
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Qiiia A eft ad E , ut {ex byp.) C ad F, 
ratio A ad E eadem eric cuii) racione C 
ad F, & cauo quadrati A ad quadratum E 
eadem eric cum racione (339 ) quadiati C 
ad quadratum F . Igicur ratio compofiia qua<- 
dmi A ad quadratum' & f«£tu A ad 
E eadem ecic cum ratione compofiH qua- 
drati C ad quadratum F, & redae C ad 
F* Sed cubus A eft ad cubum E ia raiio- 
nc comporita (4J4.) quadrati A ad quadra* 
tum E> & reflac A ad E , itemque cu- 
bus C eA ad cubum F in latione compo* 
fita (434J quadraii C ad quadiatum F , & 
redae C ad Fi crgo eciam cubus A erit ad 
cubam E , uc cubus C ad cubum F • Q. £. !>■ 

PROPOSITIO XXIV. 

4)tf, VyRoportiotiem parallelepipedorum , ey- 
%■ itndrorum , uc prtfmaium exbtbere, 

SaotQ duo parailelepipeda AF, EV, in 
fjuibus bafis L fit ( )}o.] ad bafim S. DC ce- , 
aa CQ ad Z, 4c aititudo AH 3d akiiodi- 
nem EG . ut reSa Z ad M: dico folidum 
AF effe ad alisd EV , ut rcaa CO ad M , 
Nam folidum AF efl: ad iolidum EV in 
raiione (430.) compolita brjfis L ad ba(im 
S , & alcitudinis AK ad altiiudinem CG . 
Sed raiio balis L ad bafim S eadem efl 
ac {ex eonflr.) ratio CO ad Z, & racio ai- 
ikudini» AH ad aitijudin«m £G eadcm clt 
M 1 ac 
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ac (e* «nffr.)racio Z ad M. Ergo enam 
folidutn AF uric ad folidum EV in ftiio- 
na compofita reftae CO ad Z , & eiufdem 
Z ad M , hoo (3i9.)uC icaa CO ad 
M. Ideni dc cylindris , & pcilmatibus cft 
dicendam. Q. £. F. 

CoitOLLAftlTK I. 

Titnh Hinc asqnc alu parallelepipedi AF. 

riK&*i EV rationem bafium habene. Mam cum(r« 
eonSr.) AH fic ad EG , «c Z ad M, fiac-- 

que (ex i6^/>.) aequdes AH, EG, utiqu« 
tiam ic£Ue Z, M aeqiiari mucuo dubcnc, 
acque adco CO cric ad Z , ut (114.) ea- 
dcm CO M . Sed foiidum AF cft ad 
aliutJ E V , uc ( 43tf. ) reaa CO ad M . Er- 
go eciam Iblidum «cic ad aliud EV , uc 
reaa CO ad Z , liirc ^ex conSr.) ut baiis 
L ad balim S. E.ic1em d^monftratio priiina- 
tibus qucque cunvenit. ac cylindris. 
COROLLORIVM II. 

fibul* 418- S< parallelepipedum SO , & prilina 
vit triangulare CRAEFG aequalcs habeant alci- 

^'"»'7.*'' S A , R V i erunt ipla inter fe , uc bales 

AROEi GEF • Nam cofflpleto parallelograitt- 
moGHEF. fuperque illud ereao parallelepi- 
pcdo CE eiuCleni cum prifmace alcicudinis.uti- 
que(437>) parallelcpipedum SO ad CE erir, 
ut baliB AROE ad bafin GHEF . Sed (416.) 
parallelcpipcdum CE cH ad priGna CRABFG, 
uc 2. ad 1. ,Jive(i7tf. )uc illits baliB GHEF 
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ad huiiis ba/in GEF. Grgo cx aequo pa> 
rallelepipedufT) SO erit id aeque alium prif- 
-tna CRAEFG . ut balis AROE ad bafim 
GEF. 

COKOLLABIVM in. 

439. Hinc li areae parallelogrammi AROE , 
& trianguli GEF mutciplicentur per reftas 
acquales SA , RV , quae perpendicilarcs 
finr ad areas illas ; produtila erunti ut ipfae 
treae multipiicaiae. Sunt fiquldem biec p;o- 
duda . UE rolida SO , CK.ABFG aeq;i^ al- 
ta , quae (4}8. ) fuat ut bares, live area9 
AROE, GEF. 

PROPOSITIO XXV. 

440. A E^inlia pMTalleU^ipeda , prifmeta, <^ 
i\ cyhniri reeifrocani htfes, <^ «/fi- 
taiines . Bt fi reeiprtcMtu itfet , & mitituJi' 
mettfmnt eefMSlit^ 

I. Sonto paraUelepipeda AF, EV , quo* TiVuIi 
min bares L , S linc , uc reaae CO > Z , viil. 
& altitudines AH, EG , ut reaae Z, M 
eritque fblidum AF ad aliud EV, ut(4j5.) 
reaa CO ad M . Scd Colidum AF altcri 
{ex byp.) EV eft aequale . Erso 3c CO 
aequabiiur iplt M. Igicur ( 113. ) CO eric ad 
,Z, ut M ad Z.. Sed CO e^ ad Z . {ex 
Mnfir.), at bafis L. ad balim S'. & M eft 
ad Z ( tentlr. ) , uc ahitudo fiG ad alct- 
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tudineoa AH . Igicur ba^s L cric ni baCtn 
S , ut alcitudo EG ad alcitudinem AH. 

II. Balls L eft ( byp.) nd balim S , tic 
altitudo EG ad alcicudinem AH. Scd balls 
L eft {fx coatlr.) id bafim S, ut reiiH CO 
ad Z, & (ex con^r.) altitudo EG ad altitu- 
dinem AH , uc M ad Z. Ergo etia.Ti CO 
eric ad 2, uc M ad eandem Z, ac proia- 
. de CO aeqaabituc (115.) ipfi M. Sed .foJi- 
dum AF cft (434.) ad EV . uc stSii CO 
ad M. Crgo ettam folidum AF folido EV 
-eric aequale . Badem demonftratio in cylii»- 
diis, ac priimaiibuB locum bal>et. Q. B. D. 

C A P V T IV. 

De Pyramidim , Conorumque fympto- 
maiis, ^ menfuris. 

PROFOSITIO XXVI. 

^\..f^\yanh JeSi» triantularit pyramidis 
TiJ. 10. vi fi^* P^'" ^fif» i>«r^V0 , 
'jlgura prer/ut fimilis A(|f . 

Pyramis AGCF fecetuc ptano SOE ba- 
fim GAC parallelo .■ dico feaionem SOE 
prorlus limilem etTc baO . Nam cum ptaiiiiQi 
G?C fecec parallela plana SOE , GAC , tt- 
ficiQC (390.) fefllones SE > GC parallelas . 
'Eandem ob caufam re£lae OS , OE paral- 
klM erUBt reAis AG» AC* ideeque finp 
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gnli Mgali B > O ■ S trUnguU SOE aequin> 
tar(413.} (inguUs C> A, > G trianguli GAC . 
Igitur tiiaogulaiU &Etio SOE finiUsCa?^.) 
erie bafi GAC. B. D. 

CoftOtLASlVM. 

44>. Seaio SOE arit ad baSm GAC. 

Snadcatum diltantiae ipfius a ▼ertica td qua- 
racum diftantiae bafis ab eodem , mmlrnra 
uc qtiadracum EF ad quadratum CF. Nam 
proptcr parallelaa SE.GC, triangulum SFB 
fimile eft (i7tf.)alceri GFC> unde SE eft ad 
GC, Ut EF ad CF , & quadrarum SE crie 
( JJS^-) quadracum GC , ut quadratum EF 
ad quadratum CF . Sed feaio SOE eft( 337-) 
ad bafim iimilcm GAC, ut quadratum SE ad 
qoadraium GC ; ergo eadem feQio ad ba(im 
erit. ac.qaadratum EF ad quadracum CP> 

PROPOSITIO XXVII. 

443. O/ i'"^' pyramiJes irhngularet AGCF, '^'Jvj» 

O IVQL fecemur planis EOS , ZRXadpi^ 
i0fij ftraUetit , quae dividant iatera FC.LQ^ »• 
praportuHalittr in E, & Zi fiaitnet trant 
iafitus froportionales . 

Quta reftae FC , LQ^proporcionalitcf func 
(ex byp.) feflae in E . & Z , utique EF 
cric ad CF , ut ZL ad QL , & ( j jp. ) qua- 
.jdratum EF eiic ad quadratnm CF , uc qua- 
diatuiB ZL ad quadiatum QL . Sed feAio 
* M 4 SOE 
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SOE eft (4rfi.) ad bafim GAC , at q\n* 
-dratum EF ad quadrattini CF , & fedio 
XKZ ed ad balim VIQ^, til quadratum ZL 
ad quadraium QL . Ergo Ce&io SOE -ertC 
ad bafm GAC , w kaio XRZ ad balim 
VIQ^, & permutando kStio SOE sric ad 
feaionem XRZ , ut bafjs GAC ad bafim 

vici. g. E. D. 

PROPOSITIO XXVIII. 

TituU O / pyramidi triangaUri ZCAF fiiie Jine 
rl!"». ^ p-iffnata infirihantur , Hhrum fum- 
' jna f ro rncnfura fyramidis fumi poseji . 

Dlvidatur latis FA in quotcvimque ae- 
quales partes AS , SG , GF , & pei' pun- 
-aa S, G (a^is leaionibus SER, GLQ, 
h»fim AZC paralielis , inrcripca inrclligan- 
tur pyramidi ptifmaca triangularia VE5.\ , 
KLGS,quit>us detnde extra pyramidem pro- 
duflis , concrpiancuf pyramidi circumrcnpia 
pritmata CISA, ROGS, QHFG , ExcclTus 
circumfcripconim prifm.icum fupra inlciipca , 
func folida HG , OK , IV , quac fimu! liim* 
pta aequancur prifmati CISA . Nam prifma 
HG aequalc (439.J e& LS , ac proinde HG 
cum OK aequacur ROGS. hoc t& (4ip<) 
VESA . quar« tcia foltda HG , OK , IV 
aequantnc prifmati CISA . lam vero fi A F 
in plures line fine paries aequnles divida- 
lur, acque adeo ia infinitum prifinacum nu- 
me- 
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merus augc^tiir , reila AS quavis data mi- 
nor evadec , undc etiam pcifma CISA riet 
quov(3 daco n^inus. Igtcur exce(rus prirms- 
tom circurnfcripcorum ( mu!t6quc magis py-- 
nmidis ZCAF J lupra inli;npia prirmaca 
qtiovis daco minor evadct , qui proindc erit 
ilieric6 contemnendus . leaque fumma prifma- 
tum finfl fine pyramidi tnfcriptorum 1 pro 
menfura pyramidis fumi peceA . £. I>. 

PROPOSITIO XXIX. 

445. "nYrtmiies triangulsret Mtqui »ltat Tibuh 
1 QS^AC, SPEZ futti iruer fi. » *«-_y'"- 
fet QRA, SPE. 

Pyramidum alcimdines aequRles referant- 
Utera AC . EZ, quibus in quoc placucric 
aequales partes , & aequfe mulcas divifls, 
faQifque pec divifionum punSa lc£ltonibus 
ad balim paralletis , intelligantur utrique 
pyramtdi infcripta prifmata aeque muha>. 
& aequ« alca . Quia latera AC, EZ propor- ' 
ttonaliter (_ex confih-. ) fefta funt in V , & H," 
foftijnes LOV, IKH erunt(44;.) , nt ba-' 
fcs QRA, SFE. Scd ( 43 7-) prifmata ae- 
quc' alca LOVA.IKHE funt . uc fcaiones 
LOV . IKti . Ergo crunt criam uc bafcs 
QR.A ,SEE. Eodem raciocinio conllabtt.prif- 
ma GPNV' elTe ad alind CDTH, uc ba(i& 
QRA ad bR&ra SFB. Ergo (22!) prirma 
LOVA erit ad prifma IKHE , uc prifnia 
M 5 GPNV 
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GPNV 9d prifma CDTH. & fx porri in 
iniinimin I n pyramiditius fioc finc priliniH 
fint jnlcrtpt9.> Ergo{^sj).)St ftjinQia omniuox 
pri&na.EUdt inl^ripcDituo| pyramidi Q,R,AC e- 
rit ad fummaip omnium inlcriptorum py-; 
ramidi SFEZ . ut prifma unum LOVA ad 
slterum IKilli , fivc m balis QRA ad ba- 
fim SFE . Scd fummae inrcriptorum prifma- 
tnm pro m>-'nfuris (444.) pyramidum lumi 
quettnc ; Ergo etiam pyramis Q,RA.C efi a4 
9liam SEEZ, ba£s ad t>a(iiv SPE « 

PROPOSITIO XXX. 

44<S. T)Kj'jiwj/j qiiodrilatera HGRSK. tfi ai 
jL iTf^;r? fl//o« triangularem ECFA , u( 
Ly7s HGRS ad hafw. ECP . 

BaHs HGRS rcfolvatur in triangula U 1 
V, pyramis autem tota HGRSK in trian- 
gulares H3RK, HGRK. Pyramj? HSRK eft. 
(445.) ad aeque aLtain HGRK, nt bafis L 
3d ^afim V . Ei go componendo fumma py- 
ramidum HSRK , HGKK , fcu tuta pyra- 
mis HGRSK etit ad pytamidem HGRK , 
ut fumma bafium L ■ V 1 fcu tota bafis 
HGRS ad balim V . Scd (445-) cadcm 
pyiamis HGbtK clt ad aliam aeque altam 
£CL<A,m baiis V ad baCm ECF . Ergo 
ez aequo pyracnis HGKSK erit ad pyrami- 
dtm ECFA^ uf baf!» HGES a^ bafim ECF, 
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b '0 R O L L A R 1 V M !• 

44f. Hinc emm pyramides "quadrilareraft TituU 
atfqui alcae HGR5K , QZLOl funt , uc ba 
res HGRS , q2lO. Njm pyrarnis HGRSK 
^ff(44^.)ad acque altam iharguUrem py- 
tamideirt ECAF , uc bafis HGR.S ad ba- 
&m ECF ■ SimitiEer pyramis cadcfA ECPA 
*ft (44« ) ad aeque slnm QZLO ,■ ut bafis 
ECF »A baiim QZLO ; crj^o ejc aeqaO py» 
ramis HGRSK eiit ad aliam QZLOI> ttt 
baCs HGRS ad bafim QZLO> 

C o R o L t A R t V M IIi 

, 443. Cilm pyranHides quadriUterae aeqU^ 
Vtae &ht, tit baf^s, ifide Ht, dc ecUm fil' 
Viceiil fidc aiqtiales-, li a6qiiale'9 'qiloqael>a* 
teS habueriitc, 

PROPOSltlO XXXI» 

449. Q/ aJ centrum I eiibi GL fiai qaa* 

\J A-at» pyramit Q^LOI, haet fextani ¥,tnit 
UU eriti vm 

Si ex eoderh ceatrd t a^ HnguloS cubi 
iingulos duflae lineae concipcrentur , cubiij 
in fex pyraiAidcs quadrilateras acque: altas, 
iSc aequaiium bafium, atque adeo (448.) ae- 
quates divideretur; ill^rum quippe alcitu- 
dincs forenc diOanciac (3(^3.) aequales CeA' 
^ri i A fex quadracis ambiencibus cubumf 
M 6 barea 
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bafes vero elTenc aequaiia quadrata eiclem» 
Ergo iilarum quaelibec , veiuii QZLOl fe- 
xtaos cubi erit . E. D. 

CoKOLLAKirM. 

450. Cum (411.) menfura cubi GL fit 
produfbum ex bnli Q/^LO in alncudinem 
GQ_, vcl HP i iiquer, menrur.im pyramidis 
C^LOI. quae lexians (449.) efl cubi, eflb 
piodu^tum tx baC QZLOI in fextann par- 
tetn rc£).ie HPi vel in trientem fuae aUt- 
tudinis IV . 



PROPOSITIO XXXII. 



Tibul» 451. "K/rBiJiirs eaiufits iriangaltrii fyro' 
ril% -* midisABCD eS proJaSum ex eiuf- 
' iem bafi ABC i» trientim altitiuUnis DB, 

TihiJj Concipiatur cubus GL > cuius latus GQ^. 
yiii. yg] pjp ijupimn Cit altitudinis DE iriangu- 
'^g'''l3ris pyramidis ABCD, aique ex centro I 
duftii ad bafis angulos reftis IQ.. it, IL. 
10 , cmcrgac quadrata pyramis QZLOI , 
Quia rcaae IP, DE dimidiae func GQ_. 
vcl HP , acquales mutuo eiTe debentt ideo* 
que aeque aUae erunt pyramides QZLOI, 
ABCD. Igitur pyramis quadrilatera QZLOI 
erit ad triangularcm ABCD, ut (44&) ba* 
lis qZLO ad bafim ABC, Cve (439') uc 
produdom ex ba(i Q^LO in trienrem IP 
ad produ£tum ex baC ABC tn trientem e- 
iufdem 
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iutdem IP , vel DE . Sed produEtum ex bali 
QZLO in trientem IP eil (450. ) mcnfura 
pyramidis QZLOI. Ergo eiUin ptodadum 
c X bafi A BC in trientem DE menfiira 
(155.) erii iriangularia pytamidis ABCD 
E. D. 

GOSOLLARIVH I. 

452. Hinc menfura polygonae pyramidis Tib«I« 
SVORLG eft pcoduaam bafi in a\ti- 
tudinis teitiam partcm . Divifo enim in 
tiiangula polygono SVORL , pyramis po- 
lygona in thangulaies pyramides diridetur . 

Sed fingulae hae pyrsmides pro menfiirjs 
habent pioduQa (4Si.) 9x Gngalii bafibus 
in communis alcitudints lertiam paitem . Er- 
go & illarum fumma, fcu polygona pyra- 
mis SVORLG habec pro mcnfura piodu- 
Qum ex bafi SVORL ia alcitudiais tertiam 
partem. 

COROLLAKirH 11. 

453, Quia (437.) cuiuCvis prifmaiis AR 
menfura elV produftum ex bafi SVORL in 
alcitudinem duQa , pyr.imidis autem SVORLG 
ciufdcm balis, & acque altae menfuia eft 
(45i.)produ£lum cx eadem bafi SVORL in 
eiufJem altitudinis tertiam partcm ; liquet , 
pyramidcm SVORLG elTe irientcm prifma- 
tis AR eiufdem bafis, & aequi altl. 



Co* 



CeaoLL A&ivM lit. 
- 444. Si haHi SVORL fic polygonttih ii* 
gntiife cirealo circitmCeriptuM i cuius laix' 
tom ndrrtef ui «ugeanir in infiAittim , & 
gnitudo minuatur iii infiditiim ; litt^ae ( si>.) 
fiolygoniim pro circuloi jtfifini prd cyjin- 
dro> & pycamis prb cond poteric lifiiriia- 
tli Eigo(4^3)) etiani coniis tri^nB erh ey-' 
.liHdri eiuTdetn baliB , 9t te^uS alri^ 

455. Cum cylindr! irtdnriiri fit proda^aid 
(418.) ex bafi in altitndtnem duQa; liqilej 
(454.) menliirani coni eiiird6ni bali^; & a^ 
qui alti effi: proda&um ex bafl~ in 8Ititti-> 
dinid tertiam partemi 

CoROLtAHlVM V. 

455. C^uia pyramis triens (4S3.) eft prif- 
macis eiulclem balis ,' & iiequ^ alti , (icuti 
etiam conus eft (4j4i) triens cyiindri i pa- 
Mc i duas pyramides , & ddos conoa tnted 
St tSttVt correfpdndtinda itrirmrita , & cy' 
fiildti. 

CloROLLAKivM Vl. 

4$^> igicur queniadmodum pcifmata i & 
cyiindH , iia pyramidei , & coni enint ivi 
jatitMM cotnpofita bifium» St alcittidiiiaRf < 



Co- 



, COKOLI.A^IVH VII. 

4Sh fiotUiter «um Kqualia prirmaca, & 
oylindri. i^iproc^nt (440.) bafes. & alucu^ 
dincs, & vicifGmi id conis (45*5.), & py* 
laroidibus compec«re etiam dcbec. 

COROLLARIVM VlII. 

4yg. Demum cam in ratlone baflum fint 
aeque a][a (4}7>) pritinaca, & cylindri, in , : 
eadem guoque rauom; erunt duac pyrami-- 
des , & duo cpni candcpi diticudinpm h^- ' >- 

C A P V T V. 

l}e foliclornm JiiniFtiim jnutiia prcportione » 

PRQPOSITXO XXXill. 

4^0. ^milia fnraileU^p^i^ i frifm^»,& 
O ramUes fmt iwer fe, ut caii 
remm homihgQrum . ' 

I, Sunto parallelepipeda refla AF . EV 
mi]cu6 limilta : dico , haec intec fe elTe, uc 
cubus laceris HO ad cubum lacetia Gl, §0- 
lidum qiiippe AF cfVadEV in ratione(43o.).- 
compofica baris U 3d baJim S> & atcitudi- 
nis KH ad aiciiudtnein EG . Sed ( 377>'} 
liropter barcB (imiles L & S> Tatio bftCyC 
|id baHm S eadem eil cum ration^ (333*). 
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quadraci HO ad quadiacum GI , atque 
iimilia ( ex hyp. ) plana AO , £1 , racio alci- 
Midinis AH ad altiiudinaiB EG eadem «0: 
cnm latione lateris HO ad latut GI* Ee-- 
go. etiam (blidum AF erii ad aliud BV ia- 
rarionc compoSta qBadrati HO ad quadra<- 
tum GI, & latetis HO ad latuft Gl, fire 
(434,) ut cubus laieris HO ad cubum la- 
teris GI. 

TitnU II. Sunto parallelepipeda obliqua AF , EV , 
nl?.'* quorum alticudines rcferant redae AH,EG. 
' Quia haec falida(f*ijr/i.) funt fimilia, pla- 
na AR, RO, OA fimilia (377.) enint pla-^- 
Bis EP , P[, lE, ideoque tres plani anga- 
li ACR ,RCO, OCA aequantut tribusEQ_P . 
VQl , IQE . Ergo anguli folidi C. & Q. I unt 
()7I.) aequales , idcoque li incra invicora 
pofia concipiantur. mutuo ( 371.) congruent , 
coincideotque proinde iatera AC, EQ^, quae 
idcirco ad bafes L , S erunt aequalicer io- 
clinata. Itaque iundis CH , QG , angukifc. 
.ACH aequsbitur (349 ) EQG ; retl rcai. 
&u aequales funt quoque anguU H, G. Igi- 
nir limilia erunc( 275 ) triangula AHC, EGQ. 
Sc ratio AH ad EG cadcm eric cum ra- 
tione AC ad ECl^, feu cum ratione (138, > 
CO adQI ob fimitin (ca- Aj^.) plana AO.EI. 
Sed etiam racio bads L ad libi fimilem ba- 
lim S cadem eft cum racione (3)3.) qua- 
drati CO sd qaadratum Ql. Ergo latio eom- 
poliia bafis .L ad -balim S , 8t altitudinis : 
AH »i altitudincm- EG* feu ratio (410.)- 
. foli- 
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folidi AF ad folidum EV , esdcm erit cuin 
rniione compofita quadrati CO ad quadra- 
tum Ql. & lateris CO ad latus QJt , feu 
eadem cric cum ratione (434. }cubi^aceiis 
CO ad cubum latcris Ql . Ergo folidam 
AF erit ad aliud EV, ut cubus laceris CO 
ad cubum lateris Ql . Eadem demoaftratio 
in prifmatibus quoque. & pyramtdibllS lui> 
bec locam. Q. E. D. 

COIOLLARIVM, 

461. [gitut limilia psrallelepipeda . fiiC- 
maca . & pyramtdes func tn racione ( 43 3. ) 
triplicata lateium homologoium . 

PROPOSITIO XXXIV. . 

^t. r^Ylindri fimiles funt ititer fe , ut ew 
hi iiamttrwttm fuarum iafium . 

I. Sunco cylindri reCti VS, Gl, quorum TibDi* 
alcitudines referanc a«s AC. EK . Cum fi-py"|- 
miles finc cylindri, ratio altitudinis AC ad 'f,*"' 
iltitudinem EK eadcm (37^,) eric cum ra- 
tione diametrorum FS. QI. & ratio balis 
FLS ad bafim QPI eadem (HfO*'^ ^um 
racioite quadrati FS ad quadratum QI. Igi- 
nir ratio eompolita balla ¥L.S ad bafimQFI, 
& alciiudinis AC ad altitudinem EK. feu 
(430.) ratio cylindri VS ad cyKndrum GI , 
eadem eric cum ratione cDmpbfita quadraci 
FS ad quadratum QI^. & lateris FS ad Ia> '■ 
tus Q[, kxi eadem(434.) eiit cum rations 
cu* 
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cubi diametri FS ad cubam duunctri QI > 
Itaque cylindrus VS erit ad alium Gl, uc 
cubus diaioetri FS ad ctifouni dtamcTri Ql^. 
TibaU U> Si vero cylindri fimilcs VS . GI iiat 
yiii obliqui • Sc illoruin aluiudinei referant re- 
axcs AC, EK erani 
»i htfes aequfjiter ( j?^-) iaclinati , tdeoqiic 
imS6» GH, KO. angulus ACK (ms ) 
quabitor EICO ; re&i autem &int . feu ae- 
quales angull H* O. Ergo rimilia (i75>) 
dint triangula ACH , EKO , & ratio alti- 
tudinis AH ad ajticudinem EO eadem erit 
cum ratione AC ad EK , vel (37:^-) 
ad Ql . Sed ratio baGs FLS ad baHm QP[ 
eadem (H5>) c^m ratione quadiati FS 
ad quadraium QI^ . Ergo ratio compolica 
bafis FLS ad bafim Q]>I , &, altiludinis AH 
ad altitudinem EO, leu (4^0.) ratio cylin- 
dri VS ad cylindrum GI, eadem erit cum 
lationc comporica quadraci FS quadra- 
tum Qi , lateris FS ad Intus Q^l , feu 
eaderot4]4.) erit cum racione cubi FS ad 
oibnm QI. lEgitur cylindcus V& ad cy- 
lindnun ^I, un cnbui diamjttri FS ad cq? 
buto diaaeui QI.. Q; D. 

COKOLLARl-VM t. 

46^, Qaoaiam coni EAS, QCI cylindris 
fimilibus inrcripti . funt eorum ( 454. ) trien' 
tos. & Afniles (.^76.) inter fe s liquet eriam 
Coauai FAS dTe ad fibi 'Cmilem QEI, uc 
ctd>in diamciii FS ad cubum diametii Ql. 
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444. I^tnr oytiadri finUei , itqns eoai 
fnnt iater Co ia ratiwie tiiplieatft X 33)<) 
diametronilB fiianin bafium. 

L E M M A. 

4ij.O/ femieircuh PSG fine fint reSMgW' 

O /f itfiritmttr» ktrum fmm» J>Mr"'L 
fimkiret^ /umi ftufi, 

Raditi in qtioCria ae^nas partsa divi*' 
fo , inlcnbantut &micicculo naafijaJa SXDH» 
KOBR., quibus deinde exera dreuhim con- 

tiituaifS . circumrcripta intelliganiur reEtan- 
gula XCiED, OLVB, PFTG. ExceOustc- 
£tangulorum circumrcriptorum fupra infcci' 
pta, funt reaangula FK , LS , QD , VH , 
TR , quaa fimul fumpta cooficiunt reftangu- 
lutnPFTGtNamqula rcaanguIumQp(2oi.} 
aeqaatnr XH, tria reaangula LS, QD, VH 
fimul fumpta aequabuQtUT reaangulo LB> 
five (joi.) 0[l, quare utrinque additis re- 
aangulis FK, TR, reaangula FK, LS, QD, 
VH , TR (imul fumpta aequabuncur reaan- 
gulo PFTG . lam v«ro 6 radius AN ia 
plures fine £fle partes aequales dividatur . 
atqu» adeo in infiniium rttaan^Ioruoi in- 
fcriptorum oumerus augeomr, re&a MA » 
live altituda FP reaanguli PCTG fiec qn*. 
vis data minor , adeoqut St teaanguluin 
PBTG 4)UO¥it dato miaos «adet . Ergo 
etiam 
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etiam excen^us re^angulorum circumfcripro 
rum fupra inrcripin ( multoque magis fupTS 
iemicircalnm FNG ) fiet tandem quovis da- 
to oriport ideoquc iure mcrito contemnen- 
das. (^uare reQangulorum fcmictrculo lir 
ne fine inlcriptorum fumma pto &inicti- 
culo fumi poteft> 'Q^ E. D. 

GOROLLASlVM. 

4$$. Quia dum femtcirculus PNG rotan- 
do circii radium AN delcribit hemifphae- 
riam, reQangula fcmicirculo infcripta , cy- 
lindros hetnifphaerio infcripcos pcoducunt; 
lictuet t quod (icuti fumma rcflangulorum 
fine fine temicirculo infcriptorum , pro (t- 
micirculo fiimi poteft, iia liimma cylindio- 
rnm hemilphaerio Gne. fine inlcriptorum > pio 
henuQdwerio ^eric ufofparit 

PROPOSITIO XXXV. 

yui- ^ partes, & aeijiii mulias divifii , 
iniel/igaitir femicirculis PaN, CRV infiripta 
cj?f reSangula aequi mttlta , qnae cirea rs' 
4ios immoios circiimaBM , infiribant ultique 
hemifphasrio cylindros aequi multos /i6i invi- 
cem inliliemis ; cyliadras genitas a rtSangn- 
i» OHEF erit ad aliam genitam a reSaa- 
gttlo KUZ , ut cubas diametri AQ_ ad (u- 
ium diemttri RB , 



Qgonian reSae AC, RS aeqai, fett eo> 



Geometriae. 

dem modo ^ex i>yp.) condnentur in radils 
AM , RV , five in diametm AC^ RB; uti- 
que QA ad AC erjt. uc BR. ad RS, & 
diridendo QC eric ad CA.ac BS ad SR. 
Sed prapier QC, CH, CA continufr 
proporrlQnales , eft QC ad CA, ut quadca- 
tum CH ad quadratum CA , /imilirei-que 
ob reflas QS , SL . SR concinu^ (182,) pro- 
porciunnies, efl BS ad SR , uc quadracunn 
SL ad quadraium. Ergo cum QC lit 
ad CA > uc BS ad SR , ctinm quadracum 
CH eric ad quadracun) CA, ut SL qua- 
dracum ad quadracum , & (339-) CH 
eric ad CA . uc SL ad SR. , aiqiie adeo 
pernnuiando CH ad SL erit , uc CA ad 
SR , five ( ex hyp. ) uc CD ad ST . Ergo & 
HE dupla CH crir ad LI duplam SL in 
eadem racionc CD ST . Itaque cyltn- 
dri geoiti ab inlccipcis rcCtangulis OHEF» 
KLIZ erunt C37<^) Gmiles inter fe; liabent 
«Bim axes CD > ST pioportionalea re£ti» 
HB , LI , qaae fiinc diamecri fuarum ba- 
iium. Igicur cylindrus genicuB a re- 

Clangulo OHEF eric ad genirum a rc£lan- 
gulo KLIZ , ut cubuB HB ad cubum Lt. 
Verum cum fit HE ad LI, uc CD ad ST, 
five uc AC ad RS, aut ut AQ_ad RB; 
ctiam cubus HE (435.) erit ad cubum LI, 
ut cDbus AQ^ ad cubum RB. Ergo cylin- 
drus quoque genitus a reSangulo OHEF 
erit ad genitum a reQaagulo KLIZ, oi eu- 
bus diametci AQ ad cuboBi diametii RB* 
Q: E. D. 

PBO- 
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PROPOSITIO XXXVI. 

^Sj. OPfifWW TANil. GRrB fmtt inur fi . 
Cl ut tuii fnarum Jiamtrfraa . 
Tiboli Cylindrus genitus rotatione reaangali OHEF 
f^' ■ eft (464, )ad cylindrotn genitum a rcftaft- 
tt. gulo KLIZ, ut cubus A^ad cubum RB . 
Similiter cylindrus genituE rotacione reftan' 
guli ohef eft (4(!5.) ad genicum a rcSan- 
gulo kliz, iic cubus A.Q^ ad cubum RB. Er- 
go(ii($. ) cylindras genitus roiatiooB It- 
^nguli OHEF eft ad alium geaitum rota- 
tioDe reftanguli KLIZ, ut cylindrus gcni- 
tm a reftangtih) ohef ad alium genitura 4. 
xeQai^alo klix , Bt C\c porso in intinitiKn , 
fi rine fine cylindri hemifphaerio fint ia- 
lcripti . Igitufc (>5p.)omiiflS finnul oylio- 
dti infciiptt hemiTphiierio PAN erunc ad 
omnes (iraul infcriptos hemirphaerio alteri 
GRY , uc cylindrus geniius a leflangula 
OHEF atl genitum a redangnlo KLlZ,l>va 
(^tfd.) ut cvibm AQ^ ad cubiim RB . S»d 
omqeK fimul cylindri inlerlpti hemifphaertiK 
PAN> GRY pro hemiTphaeriiS fumi (;<S5.) 
quenn(t Ofgo etiam hemifphaerium PAN e- 
rii ad aliud GRY.St propterea etiara fphae- 
ta PAWierii ad fphaeram GRYB , uc cu- 
bns diametri AQ^ ad cubum diametri RB , 

C0ROLl.ABIVn I, 

,4^8. fgttur rphaerae Ainc quoque in ratioiiQ 
(433') triplicata dtametrocum . 

F I w I f. 



ELENCHVS 

Prapofitianiim Eaclidearum , quarum fingul/t 
a$%namur correffondentes irt boc traQaiu. 



Libri L Eaclidis . 



17J Libri 11. Enclidis.l 
iSi| ' «i ■93 



104 



( '741 

{ :7si 

Libri tll.EucUdi! 



( «'4 
( «90 



trO T"J>S iS> 


IVof . 8 


* J09 




fr S 398 


lo 






i6j) 




407 


II 






JIO 




J89 


»J 


109 


11 


26S 


14 


41° 


14 




1} 


383 


IS 

16 


411 


i( 


187 


14 


344 






■s 


344 


"7 


39» 


Libri V. Eaclidli . 


1« 


34; 


. 18 


408 




17 


348 


»4 


jfi. 


S 


llS 


IS 


487 


3S 


4'S 


9 




19 


fx J40 


19 


4« 7 


lO 


iip 


30 


34) 


J» 


417 


II 


316 


»J 


3J> 


J» 


41» 




3S9 


14 


38p 


J3 


337 


14 


3SS 


36 


191 


13 


4«o 


4- l6 


354 




)oi 


)4 


44a 


17 




fx 175 






18 


358 




196 


LibnXII. Enclidi* 




36l 








33 


»S6 


LibriXI.Euclidii. 


$ 


444 




»S7 




6 


44f 








38» 


7 


45 > 


LihtiVI^&icUdis. 


3 


3S8 


8 


4tfo 


■ ■ 




4 


394 


9 


4S7 




S 


J9( 


tm 


41 J 


t 


3tf3 


€ 


405 




4S» 


t 


a?! 


7 


jBtf 


I» 


4tfl 


4 


»74 


a 


406 


i* 


»7 


S 


384 


9 


409 


iS 


440 

4(1« 


< 




10 




tS 




Digilized by Google 




Digilizea Dy Coogle 



Digilized Oy Google 




DigiiuaM^, Coogle 



A 



I 



